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CANDIDO LE- 

c r o r l * 

g| Mathefeos ala* effe , reftti 
fcripfit Piato , Geometriam & 
Arithmeticam. hac pofieriori 
cum vtcungue tnftrutta ianu 
'ftudtoja iumttu vtderetur 9 fu- 
fererat&t eadem & priore inftrucretur. I- 
tacfccum dehabenda aliqua Geometricorunk 
elementorumEpitomecogitationem fufcepif 
fem>nihil<fc metim ipfofummo Geometra Eu- 
clide in mentem venifietjccepi fiticitut&me- 
tum ivfe, & cum alijs quocfe comunicato co- 
fitio detibcrare,quemnapotifitmum ex tantd 
inierpretum turma,quamcfc adeo in vniucr- 
fum rationem Euctidis publicandi detigere. 
Mens vna fuit omnium, iuuentutem nimitu 
libri mole nS effegrauandam. Recidenda ergd 
neceffario fuerunt primum fchoUa & com- 
mentationes alien*>qu%bu4yleti<fodum ingc- 
niofue indulgent maxime, minime nobi* Eu± 

A z ctidem 



Digitized by Google 



4 AD LlCTOKtM. 

tlidem ipfism reprafentaruht. Tum dcindt* 
quoniavix aliqua apparebat tamreligiofa* i 
$nterpretatio,qu* n$ ab Autnre,fifua lingua 
hquente audi&s, licentius fubinderecedereti \ 
optimum faftii videbatur /t inLatinft fermo- 
nem deintegro couerteretur. Ad eam ego pre- 
uinciapoftquam aggreffu fui,illud antiquif 
fim* cur<e halui , vt quamltbet fimp/ici Ai- 
ttione,gcnuina demonftrationem fententiam 
cx Gracoprorfus exprimeri,fedproinftituta 
Ireuitaie verbisfic appenfis 3 vt longiorcali- 
cubi cirtumduttionefaullo breuiorigyro coU 
ligerem. Pofteriores tameh Itbriquintipro- 
pofttioncs, quoniam in Euclide defiderantur, 
fraudi noerit earii ioco Pappi Alexdndrini ex , 
Commentariis Federici Commandini fubfti- 
tuiffe. QuiA ad difficitioret etia definitiones 
breuitulas notas eo confilio appofui, ne in ipfi 
ftatim limine aut harere Lettor, aut aliundc 
fubftdium petere cogeretur. Deniq^ nonam (? 
decima propofitione libri decimitertij idcirco 
adieci) Vt fiquis Triangulorii Canonem , hoc j 
eft^Tabuias Sinuum,Tangentiii &Secantiu 9 
aut codere^aut conditas aTypographorum no 
infrequenttbus mendis vindicare cuperet, id 
ItbcUi huius auxilio pojfet. Vale Lettor,(?his 
labortbm noftris ad Deigloriavtcre. Ingolft. j 
z9.Dccemb.Ann0ChriftiMi.DC.XVU 

£ L £* 
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ELEMENTO- 

RVMEVCLIDIS 

LIBRI SEX PRIO- 

RES EX GR£ CO 

fonre tranflati. 
EVCLIDJS ELEMENTVM 

PRIMV M.^ 

Definitiones. 

Pun&umeft.cuiusparsnulla. 
2 Linea, longitudo latitudinis expers. 
i Linese terminifuBtpunfta, 

^ 4 Re&alinea eft, quae ex *- 
1 quali fuis interijciturpun- 




5 Superficescft,quxlongitu- 
dinem & latitudinem tan- 
tum haber. 

6 Superficicitermini funt linra?. 

7 Plana fuperficies cft , quarcx aequalijin- 
tcr fuas lincas iacct. 

A 3 8PIa- 




c, 



6 L I B B R l. 

8 Planusanguluseft>dua- 
rum linearum in plano tc 
mutuo tangentium,&non 
indire&um iacentiumaltcriusadaiteram 
inclinatio- 

. ln dire&um iacerc dicuntnr &H* liw<6$ 

guandoexilltijitvnalinea, 

9 Si line* angulum continentes, reda 

fuerint»re£J:i lineus angulus dicitur. 

A io Siredtalineafuperre- 
0 6fcamconfiftens,eos,qui 
\\0 deincspsfuntangqlqs,*- 
• quales fecerit, re&us eft 
■* vterque aequalium angu- 
lorum. Et infiftens re&a, 
perpendicularis dicitur eius,cui in(iftit f 

Linea AB confiftens fuper C D diciturper- 
pendiculari*. Anguli ABC,ABD dicuntur 
retti % dicunturquo<foangulideinceps. 

ii Obtufus angulus cfLqui 
\\ maioreftre&o. 

iz Acutus,quire&ominor 
eft. 

13 Terminus eft, quod alicuius cft finis. 

14 Figur^ eft, quae fub aliquo, aut aliqui-» 
bus terminis continetur. 

Cirtultu cmintturfulyn* lin(*circ*l 
lari, 




L J B 1 5 1. y 

Circulus cft figura 
plana, fub vn a linea co« 
tenta , qua? peripheria 
iCdicitur,ad quam om- 
nes linex ab rno pun- 
ftoeorum, qua?intra 
figuram fun t cadentes* 
apquaies funt. 
1 4 Pun&um autem iHud centrum circu* 
li dicitur. nimirum A 
vj Oiametrus circuii* eft qusrdam re&a 
linea per centrum a&a, & ad vtramq^par- 
tem peripherisc circuli terminata ;qust& 
circulum bifariam fccat. ncmpelinca B C 

f S. 1 8 Semicirculus eft figura 
f 18J id.Wo,&interceptacir- 

culi peripheria contenta. • 
[9 KP Segmentum circuli efl q u od 
a re&a linea > &per ipheria cii;cu« 
li continetur. 
20 Rc£Wine^figurarfunt,quarre(9:isK- 
ncis continentur. Triiater*,quag tribus; 
quadrilaterx 9 qu* quatuor j mukilate- 
rx,quz pluribus quam quatuor lincisrc- 
€t\s continentur. 

21 Trilateracum figurarum,*- 
quilaterqmtriangulu eft,quod 
tria latera habet arqualia. 

A* W Ifoi 





* I B * R U 





2i I fo fc cl es , quod duo tantum x- 

a^aliah.abet latera. 



.\ ; 23 ScaIenuro,quodomnia 
tna in*qualia habet Iatc-» 
■ra. 

24 Triiaterarum prseterea figu- 
r^rqm rc£hngulum triangulum 
eft,quod rc#um angulum ha- 
bet. 

25 Qbcufangulmp, <juo4 Qbtufum, <vt ejl 
fignraz}. 

16 Acu ta n gu lu m , qu o d tres acutos ha- 
bet angulos, ^tfuntfigura zu& 2Z. 

vj Quadrilaterarumfiguraru, 
Quadratumeft, quod arquila- 
terum &a?quiangulum eft. 

18 Altera partc longior figu- 

ra eft , qua: ?tquwngula quide, 

ttnonflfquilatcraeft, 

\ A Rhombus, quaraequt- 

^ Iatera,5quianguIayer6non 

30 Rhomboides, qug op- 
pofita>& Iatera 9 & angulos 
arqualia habet ; atncquca- 





q uilatcra eft, ncque sequiangula. ***** 

31 Reli- 
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51 Rcliqua ab his quadriU- 
± tera^voccntur trapczia. 

* 32 3* Parallels refbe line* 

* : funt,qua?ineodemplano 
cxiftentes,& nrinqjin infinitumeic&ar, 
10 neutram partcm coinddunt, 

^ Pofluletur a quouis pun&oadquod* 
uis rc6hm lineam ducere. 

Etredtamlineamtcrminatam incon- 
tinuum,& dircdum produccrc. 

Et quouis centro & interuallo circu- 
lum defcribere, 

CommunesfintentUfiu 
axiomata->. 

« 

1 Qnx eidem funt aqualia » & intcr fe 

funtarqualia. 

2 Et , fi zqualibus «qualia ad4untur , to- 
tafuntarqualia, 

3 Et , fi ab xqualibus sequalia tollantur, 
reliqua funt xqualia. 

4 Et,fi in§ qualibus gqualia addantur,to- 
tafuntinzqualia. 

5 Et, fi ab inacqualibus squalia auferan* 
tur,reliquafuntin*qualia. 

A 5 



f o l I B E R I. 

€ £t,qu*eiufdemfuntdupla, Ipterfe 
funt sequalia, 

7 £t,qu^eiufdemfuntdimidu 9 inter(o 
funt arqualia, 

$. Et,quae fibi inuicem con gr uunt, inter 

fefuntarqualia* 

y Et,totumeftmaiusfuaparte. 

10 Et,omne$angulire&iintcrfefunta> 

quales. 

11 Et , fi in duas re&as lineas re&a inci- 
dens angulo$interiores,&ad eafdem par- 
tes,duobus re&is roinorcs feccnt a coinci- 
d;nt dnx iiiaelincgin infinitum protra#£ 
vcrfus illam partem, ad quam funt duo 
anguli duobus rcSis minores* 

iu Et, duac re&aefpaciura nonconclu- 
dunc. 

Tropofitiones. / 

Propoficio t. Problema r. 

Sufer data recla Itnea terminatti tri- 
angttlum a^HtUterum confii- 
tuere^f^ 

Sltdatare&aAB, 
fupcrquaopor- 

3>f a / \ fr \ £ teattriangulumse- 

quiiiterum confli- 

tuere 
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tuerc. 4 Centro A; interuallo A B defcr£ a 
baturcirculusBCD.IUrfus h centroB, b Pc/.j.. 
Interuallo B A defcribatur circulus A C E: 
& ex C , vbi fe circuli fecant ad A, B pun- 
#a,c ducantur re&x C A,CB. Quoniam e> ,* - 
A centrum eftcirculi BCD, Jerh kCx~ Utf A /* 
quatis ipll A B. Rurfus, quiaRcentrum 
eftcirculiCAE,* erit&BC*qualisipfi e^'/. 
B A. demonftrata eft autem & C A sequa- 
lis ipfi A B: vtraque ergo C A,C B aqualis 
e/lipfi AB/queautSeidemfuntequalia, f 4jr ,,; 
&inter fefunt|*qualia:?gitur C Aatqualias ' * 
eft C B;tre,s ergo CA,A B,B Cfunt arqua- 
les.Quaretriangulum ABCeftajquiiate- 

rum,&fuperre#aABconftitutu. Quod. . 
facere oportuit. , 

Propofa.ProMemai. 

4. 

lAd datum punftumdat* rett&lincA 
< : v *iu*lem rcftmpwt&\% % 

&v* :x * . - : «.CInt data^pun- • 
A?&un»A,reaa 
&oporteat 
adpu&ucn A re- 
&a:BCatqualem 
ponere. Dueatur 
abAadBre<3aA 

B,fu* 
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wprep.i.t. Stfiipcr * eaq; conftituatur triangulurn „ 
hpo/f.x. aequilaterum D A B,]J produ&is in dire- 
c/*A*. dum iplis D A, D B in E, & F. c Centro 

B , interuallo BC defcribatur circulus 
*pfis* CG H. Rurfus 4 centro D , interuallo 

D G defcribaturcirculus GKL. Qup- 

niam ergoB centrum eftcirculi CGH, 
**f.i/. f crit j p g B q ^ qua |i s B G.Rurfus cum D 

fdtfjs* fitcentrumcirculi GKL, /eritDLas- 
gprop.i. qualisipfiDG:£quarumparsD Aeftas- 
qualis parti D B : % reliqua ergo A L x- 
qualis erit reliquac B G. Oftenfa eft au- 
tem & B C aequalis ipfi B G : vtraquc ergo 
AL f BCaequaliseftipfiBG. i Qu*au- 
tem eidem fuqt xqu?tUa,& inter fe funt ac- 
quatia; ergq A L sequalis cft ipfi B C Qua- 
re ad pun&um datum A , datae reftae B C 
squalis eft pofita, AL.Qupd facere opor- 
tuit, 

* PropoC^.Probl.j. 

Qatis duabus indqualibus reciis lweis> 
4 maiore min$ri squalem ab- 

fcindert^. 
T Olqtdat*re£fein- 

OsqualesAB,&C; 
\R «p quaru maior fit A B; 
a qua,minon C a> 
qualem abfcinderc 

opor- 
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dporteat; Sit 4 adpunftumA,red*Cat- a ^. 1<4 * 
qualis pofita* AD. & £ centro A,interual* b fofi.f. 
lo AD,defcribaturcircuIus DEF.Etquia 
Acentrum eft circuli DEF, c erit AE tdtt.t/4 
xqualis ipfi A D. fed & Carqualiseft ipfi 
D A : vtraque ergo A E , C arqualis eft ipfi 
ADtigitur & A E xqualls erit ipfi CDua- 
bus ergo insqualib. datis re&i s lineis A8, 
& C, a maiore A B , minori C arqualis eft 
abfcifTaj A E. Quod facere opor tuit* 

JPiropof.4»Thcor.t. 
Si dudtrtangula duo latera duobut liu 
teribus aqualia habuerint,alterum al- 
teri j ha buerint autem & angulum an- 
gulo , aqnaltbus lateribus contentum, 
aqualem , & bafim bafi aqualem ba be- 1 
but.critfy triangulum triangulo aqua- 
lc>& reliqui anguli reliquis angulHt 
aqualeS,quibusaqualialatera 
fubtenduntur, 

Slnt duo triangula A B C * D , qu* 
duo latera A B, A C, duobus D E, D P 
squalia habeant , vtratnque vtrique , A B 
A ipfiDE,&ACi- 
a JP pfiDF,&angulu 

4\, /4\ BAC » an S u, ° 
_Jc -/-At EDF.Dicoquod 
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&bafisBC,bafiEFfitarquaIis > &tria»: 
gu!um A B Ctriangulo D E F, & reliqui 
anguli rdiquis> vterquevtrrque, quibu* 
sequalia laterafubtcnduntur,nepe A B C 
ipfiDEFj&ACBipfi DFE. Sienim 
* frptrp*» triangulum ABC triangulo D E t * con- 
tr*tur* gruat , & A fuper t> ponatur ,* congruet 
***J. ABre<3area*DE,&BipfiE,quodAB 
fit arqualis D E f Congruente igitur A B i- 
pfi D E , congruet & AjC ipfi D F , quod 
angulus B A C angulo E D F fit sequalisi 
ideo & C ipfi F congru et , qtlod & A C *- 
qitalisfit ipfi G F.Sed &B ipfi E congrue* 
bat.Quare & bafis B C bafi E F congruet* 
Si enim congruente BipfiE» &CipfiF, 
bafis B C bafi E F non congruat,contine- 
b ^un t dux tc&x fpacium; 1 quod fieri n e- 

quit.Congruet ergo bafis B C bafi E F, & 
sequalis illi erit ; adeoqtic totum triangu- 
lutn A B C toti triangulo D E F cogruet» 
i*xJ. reiqistqaaleerit: congruentergo&reli- 
qui anguli reliquis,eritque A B C angullrt 
angulo,DEF,& A CB ipfi D F Esqualis* 
Si ergo duo trianguladuo lateraduo- 
ms lateribus aequalia babue* 
rint,&c* 



4 
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Propofy.Theor.i* . , 

tfofcetium triangulorum dngttli ad ba± 
fim funi dquales : & produftis Aquati* 
bm rtftis > erunt & anguliinjra 
bafimaquales. 

A Clt trianeulu ABQ 
Ohabensutus AB,la«- 
teri A C acquale. Pro- 
ducantur in dire&unfc 
GT AB,AQrea«inDJ& 
E.DicoanguiuABC, 
f atigulo ACB;&CBD t 
ipu B C £ acqualem ek 
tc. Accipiaturin B D quoduis pun&um 
F;&*auferatur a maiori A E,minori A F ^ rd p tf%h 
fcquaiis AG:J diicanturq;re<5to?FC,GB. b p*fi.t h 
& cum A F, ipfi A G;& A B aequalis fit ipfi 
A Cjerunt duae F A, A Cduabus G A» AB 
9?quales,altera alteri,c ontincntque angu- cprop.+j* 
lum cooimunem F A G: cerit igitur bafis 
FCbafiGB^qualis &triangulum AF C 
triangulo AGB,& reliqui anguli f eliquis* 
altcr ah eri , quibus xqualia Ltera fubr en- 
duntur;ncmpc A C F ipfi A B G,& A F C 
ipfi A G B Et quu tota A F toti A G se- 
quahs eft,quarum A B eft ^qualis ipfi ACj 

dcrit 
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4 **>f> * er * lt & rc ^qua B F, reliqus C G equatft* 
Oftenfa autcm eft&FC x qualis ipfi G B* 
Cum ergo duac B F, FC duabus C G,G B 
«quales hnt altera altcri*& angulus B F,G 
angulo C G B gqualis > & bafis B C com- 

tfrof.+.t* munis>* erittriangulum B F C triangulo 
C G B £quale,& rcliqui anguli reliquis al- 
tcr altcri,quibus fcqualia latcra fubtedun- 
tur : crgo & angulus F B C an gulo G C B* 
&BCF ipCi CBGsqualis em. Etquia 
totus A B G toti A C F oftetifus cft a?qua~ 
lis , & C B G iofi B C F ; erit ergo & reli- 
' quus, A|B C rcliquo A C B £quai;s:& funt 
ad bafim trianguli A B C j pftenfus eft au - 
temF BCangulus, anguIoGCBzqua- 
lis , & funt fub bafi* Jfofcelium igitufrtri- 
angulorum anguli ad baftm ^quales funt, 
&produ&isaequaIibuslateribus , etiam 
anguli infrabafim.Qupddemonftrareo* 
portuit. 

■ 

Propo£<».Theor.3. 

Si trianguli duo anguli squales fue- 
rtntytrunt rjrlatera aquales angulos 
fubtendentia,aqualia. 

Slt triangulumABChabensangulum 
A B Qangulo A CB aequalcm. dico 8c 

latcra 
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latera A B* A Caequalia effe. Si enim funt 
in#qualia,eritalteru maius,fic matus A B. 
4 Auferaturamaiore AB,minori ACse W* r - 

qualis DB,ducaturq; DC. 
Cum ergo D B, AC aequa- 
les fint , communis vero 
BC; eruntduaeDB BC, 
duabus AC,CBsequales, 
altera alceri,& angulus D B C aequalis an- 
gulo A C B: b igitur & bafis D C , bafi A B : ty*4M-*- 
erit a?qualis,& triangulum ABC, triangu- 

10 D B Qminus maiori, c quod eft abfur- c **.f* 
dum,n o igi tur in aequalis eft A B,ipfi A C: 
ergo ^qu alis. Quare fi tri a n guli ci u o an gu- 

11 arquales fuerint , erunt & Iatera,aequales 
anguios fubtendentia , asqualia. quod de- 
mon ftrare oportuit. 

Pr opoC7* Th co n 4. 

Super eadern recla linca , duabus rettis 
lincis y alia dua re£t& tquales alteraal- 
tcri, non conflttuentur , ad aliud atquc 
aliud punftum , ad cafdcm partes, 
eo/dcm^cum primo duBis icr- 
minosbabentcs. 



s 



I enim fieri poteft conftituatur fuper 
eadem refta linea A B , duabus re&is 

B AC, 
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C D . A C,CB,du*ati* AD*D1 

gquales , attera altcri , ad a- 
liud atque aiiud pun&um 
C & D > ad eafd em partes 
CDjeofdem terminot ha- 
bentes A, B, quos prim* : ita , vt C A ipfi 
D A , eurtdem cuta ipfa terminum A ha- 
bensi C B vero ipfi D B , cundem cum ilia 
terminum B habens > fit «qualis , & duca- 
tur C D, Cum ergo A C fit aequalis ipfi 
tjnpOM* AD, 4 erit&anguius ACDsqualisan- 
gulo A D C? maior ergo eft A D C angu- 

lus ,| angulo DCB : multo ergo maior 
CDB. Rurfuscum C B aequalis fit ipfi 
D B, erit & angulus CDB angulo DCB 
gqualis:oftenfus autem eft multo illo ma- 
b**/. ior. b Qupd fieri non poteft. Non igitur 
fuper eadem rcfta linea duabus re&is li- 
neis , alix dux redtz zquales , altera aitert 
conftituentur ad aliud atque aliud pun- 
<ftum , ad eafdem partes , cofdem cum 
primo dudis terminos haben- 
tes.Quod demonftrare 
oportuit. 





A 
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tropor8.Thcor.j. 

&' duo trUmguU duo latera duobttsU- 
teribm Mqualia habuerint, hnbuerint 
<veri & bafim bafi aqualem , habebunt 

fyttoqueangulumdqttalibusUte- 
ribus cantentumdngttU 
tqualem. 

Olntduotriangula ABC, DEF,quae 
Ohabeantduolatera A B, A C, duobus 
D E, D f arqualia, altef um alteri , nempe 
Afypfi D E,& AC ipfi DF;habeanfc ^uo- 
que bafes B C, E F acqualesi Dico quod & 
angulus B A C , anguIoE D Ffit asqualisi 
CongraenteehimtrianguIoABC,trian- . 
guloDEF jpofitoq; B fuper £,& rdfta BC 
fuperEF; a congruet& CipfiF, qtfod a**ifj 
B C, E F arquales fint. Congr uente igitur 
ipfa B C ipfi E F , congruent & £ A, C A, 
ipfis E D,D F.Qupd fi congruat quidem 
bafis B CM E F:at B A, A C latera ipfis, 

B 2, ED, 




Digitized by Google 



2* L I B B X 1. 

ED,DF,non congruant,fedaliocadant, 
i. vt funtEG,GF,&confHtuetur fupereadc 
reftaduabusre&is, alisedusre&xxqua- 
les, altcra alteri , ad aliud ata ue aliud pun- 
&um,ad eafdcm partes, cofdem tcrminos 
habenteS.At non conftituuntur.Non er- 
gocongruente bafi li C,bafi E F,n6 con- 
grucnt B A, AC latcra ipfis E D,DF:con- 
gruent crgo* quare & anpulus B A C an- 
ulo E D r congruet , eiquc squalis crit. 
ii crgo duo triangula , duo iatera duobus 
latenbusaequalia babeant, akerum altcri 
habuerint vcro fic bafimj bafi squalem 
habcbutquoq; ahgulum squalibus fetc- 
ribus contentum,angulo equaiem.Quod 
oportuit demonftrare. 

Propofo.Probl^. 
Eatumdngulumreftilincumbifit- 

riam ficarcs* 

A .-~ ; ^ltdatusangu- 

Oiusre&ilincus 
B A C , quem o- 
porteatbifartam 
iecare. Accipia- 
tur quoduis pu- 
fturaD. Atque 

a fr$f.*x% <t ex AC i pfi AD zquaiis a u ferat ur A E: & 

fupcr 




Digitized by Google 



X I S I K I. 21 

fuperdu&am 15 E, £ conftituatur trian- bpr$p.tr: 
gulu squilaterum D E F,& iungatur A F. 
Dico angulum B A;C re&a A F bifariam 
fecari. Cum enim A D, A E squales fint, 
communis A F;crunt duae D A, A F,dua- 
bus E A, A F aequalcs,altera alteri,cft vero 
& bafis D F bafi E F ^qualis: r ergo & an^ cfroj.l . u 
gulus D A F t angulo E AF squalis erit. 
Datus 'crgo angulus re#ilineus BACa 
re&a A F bifariam fecatur* Quod facere 
oportuitt 

Propof7.ProbI.5t 

Tb&tmrettwfimtambifarim 

fecarcs. 

Slt data re&a finita A B, 
qua oporteat bifariam 
fecare. Co n fti t uat ur fupcr 
jjUla triangulum ^quilateru 

ABC,4&feceturangulus *p r *p.fi.u 
ACBbifariam re&aCD. Dicore&am 
A B,in Dbifariam cflefe&am.Cum cnim 
AC,C B arquales fint comunis C D:erunt # 
dux A C, C D,duabus frC, CDffquale*, 
•lteraalteri,&angul* ACDanguIo BCD 
jequalis : b igitur&hafis A D «qualis efl bpnp. +a 
bafi EFD. data ergo rcfta finita A B in D 
fe&a eft bifariam ,quo d faciendum erar. 

B i Pro- 
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Propof.ii-ProbI.^ 

Dit&rcttfi lineaexpunfio in ittd dtto 
iineam reftam a dangulosreftos 

dueerc^. 

V ClTdatarefo 

WAB,datumiti 
illa pun&um C, 
oporteatq; ex C, 
ip(i A V> re&ani 
lineam ad angulos reftos duccre. Afcipia- 
*prop.**u turinACquodfcispundiumD, & a po- 
\>fr*fj.u natur jpg q ^qualis C E, l coftituatur- 
que fuper ED triangulum aequUaterum 
FDE,& ducatur FCDico ad pun&um C 
datae re<% A B ad angulos re&os efle du- 
#arn F CCum enim D C,C E fint f qua- 
les, F C communis ; erunt d u x D C, C F f 
d uabus E C, C F squalcs,alteraalteri: fcd 
cprafj.u & bafis D Fj ^uaiis e ft bafi E F: erit r er- 

go & angulu t DCF aequalis angulo ECF; 
&def.t$. #funtdeinceps, ^Quandoautemre&a. 
fuper re<5fom confift c n s f eos qui deinceps 
funtangulos, «qualcs feccrit, rc&us efl 
vterq; «qualium angulorum : refii igitur 
funtangultDCF,FCE.Quaredatf redgt 
ex pu&o i n illa dato , du&a efl ad angulos 
f e&o$, re#a F C quod facerc opqrtuit. 

Pro- 
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Propo£i2.ProbI.7« 
K^id datam wfimtam,a punSlo dat* 

extra iBamperpcndicularcm 

rcftam ducercs* J 

Clt data re&a infini- 
^ta.AB,pun&uextra 
illam C & oporteat ad 
re&am datam A R ex 
;pu n£fco C,quod in illa 
bTTB "^nonefl, perpendicu- 
larcm redfcam ducere. Accipiatur ad altc- 
ras partes re<% AB,quoduis pun#u D,& 
4 centro Q intcruallo C D circulus E F G a ^ # /?./. 
dcfcribatur , t diuidaturque E G in H bi- b/r#/. 
fariaih,du&is re&is C G,C H, C E. Dico 
quod ad datam infinitam A B, a punfto 
extra illam dato C, perpendicularis d ufta 
fit C H. Cum enim G H, H E fint arqua- 
les,H C communis;crunt duac G H,H C, 
duabus E H , H C arquales , altera alteri; 
r fed &bafi C G,bafis C E,eft aeaualis;erit c dtf.t%. 
d crgo & angulus CHG anguio EHC &pr*f i.i$ 
*qualis,& funtdeinceps.equando autem 
refta fupcr refi.a confiflens, eos qui dein - 
cepsfuntangulos,a?qualesfcccrir,redus 
t(i vterquc srqualium angulorum, &iaft~ 
fteqs Ijnca jl pcrpendicularis djcitur eius, 

B 4 cui 
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cui infiftit. Quarcad datam rc&am infi- 
nitam AB a pun&o exjtra ilUm datoC, 
perpendicularis dudfca eft, C H. quod fa- 
cercopo.tebat. 

Propofi3.TheoJV&V 

guando tiaca reftafuper reclam con- 
fiftens i mgul9S , fAcit t *utdHQ s sr& 
iids^mt duobtareclisaqu^- v 
Itscfficit. 

RE&a enim qusedam 
AB,fuperredaCD 
confiftens , angulos faciat 
CBA. ABD. dico*iUos, 

, autduosretftos, autduo- 

busrtccisa-qualesefle. SienimCB Aipfl 
• Je/.i; AB D,eft a*qualis,duo * re#i furit.Si non : 
ducatur a pun&o B ipfi C D adangulos 
b«V/.w. r e<2os,B E: b ergo C B E,E B D duorea. 

funt.Et quia C B E duobus C B A, A B E, 
«qualis eft, fi a ppo natur comunis EBD. 
eruntduo CBE, EBD, tribus CB A, 
A B E,E B D arquales. Rurfus cu angulus 
D B A, duobus D B E, E B A «quahs fic, 
fi addatur comunis ABQerut duoDBA, 
ABC tribus D B E.E B A, A B C arquales, 

• Often- 
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Ortenfum cft autem & duos C B E, E B D 
jjfdem tribus , zquales efle. c Qu# autem ****** 
f idem funtsqualia , & intcr fe iunt #qua- 
ia:duoigiturCBE> EBDaequalesfunt 
duobusDBA, ABC:fedCBE,EBD 
le&i funt : igitur D B A, A B C duobus 
rc&is »qualcs. Si igiturre&afuper re&a 
confiftensj angulos fag t, aut duos re&os, 
autduobusre&isaequalesfacit. Quodo- 
portuit demonftrare* 

Propofitio 14. Theor. 7. 
Si ad rcftam altquam lineam , atquead. 
funftum in iffa datum , dua reft* non 
*d eafdem partes duSla angulos, qui 
deincepsfunt % duobus rcftis aquales 
ficerint, in dire&um erunt 
iHalinea. 

AD redam A B, & ad pun&um in illa 
datum B, dusc rc6fc* B C, B D non ad " 
cafdem partes po fi tae , faciant angulos de- 
bceps ABC, AB D,duobus re&is aequa- 
les. Dfco B D ipfi CB in diredum efle. 

QuodfiBDipfiBCno 
fit in dire&um, fit B E. 
T . - Cumigiturre&a ABre- 

I4i I &xCB£infiftat,*erut aW4J( 

J * anguli ABC , ABE r 

B 5 duo- 
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duobus re&is gquales.Sunt vcro & A B C» 
ABD duobus rectis arquales : anguli i gi- 
tur C B A, AB E funt angulis C B A, 
A B D , arquales. Communis A B Caufc- 
b**.j. ratur : 6 reliquus ergo A BE, reliquo 
f «f •/. A B.D eft xqualis | minor maiori, e quod 
fieri nequit. Non ergo B E in di*e£tum 
eft ipfi B C. Si m ilit.er oftendemus nullam 
aliam efTe , praster B D : in dire&um ergo 
cftB D.ipuC B. Si ergo ad reftam , & ad 
pun&uminea,datum dux re&x non ad 
cafdem partes pofitx, angulos qui dcin? 
ccps fimt , duobus re&is arqualcs fccerint, 
in directum erunt ille, dua? linear.quod 4e- 
monftrare oportuit. 

. ■ ■ ■ 
Propofitio 1 5 . Theor, 8. 

Si dtu reft* fe inuicemfecuerint 
fas sd verticem aquales 
focient. 

RE&ae A B, C D,fecent 
feinEpun&o. DicQ 
quod tam angulus AEC, 
apgu)oDEB,quamCE$ 
^angulo A ED aeqtialis fit. 



4 • 
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* erunt ipfi duobus reftis a^quales.Rurfus 
cam re&a D E rea* A B infiftat , raciens % pn$\ s \i K 
angulos A E D,D EB.Jcrunt&ipfiduor bfrywl 
busre&is xqualcs. Oftenfi aucemfunt& 
C E A » A E D duobus re&is squales : 
Quare duo £ E A, A E D ,du obus A E D, 
D E B xq ualcs fuot. auferatur communis 
A E D : ergo retfquus C E A , reliquo ~ 
BE D jqualis eft.Pariter oftedetur C E B» 
p E A aquales effe. Si ergo duat re&ar fe 
in uicem fecuerin t, facien t angulos,qui ad 
verticem fun t xquales. Qupd demonftra-. 
rc oportuit. 

Propofitioitf.Thcor.5u 
Qmnis trianguli vno latere produ&o, 

cxternwangulttsviroltbetinterno. 
&oppoj$tomaiorefi. 

r 

i 

Slttriangulu ABC, ' 
&vnumipiiuslatus 
B C in D producatur. 
Dico anguhim exter- t 
num A C D maiorem 
efle internjs&oppofi- 
tis C B A, B A C a BL- 

feceturACinE,&du- 
fta B E producatu r ia 

F,fit- 

* 
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F, fitquc ipfi B E aequalis EF, iungatur 
C F, & producatur A C in G. Et quia A E 
ipfi E C eft x qualis ; crunt dux A E, E B, 
duabus C E, E F xquales , altera altcri ; & 
bPffjf**. angulus AEB,anguIoFECeft#a?qualis, 
ipro?. +.u funt cnim ad vcrticem : c igitur & bafis 
A B, bafi F C gqualis erit , & triangulum 
A B E triangulo F E C ; adcoque & rcli- 
qui anguli reliquis, altcr alteri, quos a?- 
qualia fubtcndunt latera : Erit igitur # & 
angulus B A E angulo E C F «qualis ; cft 
d dx.p. J autem E C D maior,quam E C F : Ergo 
& A C D maior eft quam B A E. Pari mo- 
do fe&o B C laterc bifartam dcmonftra- 
bitur angulus B C G, hoc eft» ACD ma- 
torcffeangulo A.BC Omnisergotrian- 
guli vno latere produ&o cxternus angu- 
lus vtrouis interno,& oppofito maior eft, 
, quod oportuit demonftrare, 

Propofitio 1 7. Thcor. 1 o. 

Omnis trUnguli duo anguli duobm re- 

ftis minoresfunt , quomodocua- • 

, 1 -r quefimpti, 

JL crttriangulumABC. , 
ODico duos etus an- 
gulos minorcsefleduo 
^bus redis quomodo- 

cunquc 




1 
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docunque fumptos. Producatur BCin 
D. Et quia trianguli A B Cangulus ACD 
cxternus , a maior eft interno & oppofuo «• 
ABC Si communis apponatur A C B : 
erunt ACD, ACBanguli,maiores ABC, 
BCAangulis: SedACD,ACB £duo- bfrt/jj.t. 
bus re&is funt aequalcs : Ergo ABCBC A 
minorcs.Similitcr oftendemus tam B A C, 
ACB, quam C A B, A B C duobus re&is 1 
cfle minores. Omnis ergo trianguli duo 
anguli quicunque duobusre&isfiintmi- 
nores, quodpportuit demonftrare. 

Propoficio 1 8. Theor. 1 1 . 

Omnis trianguli maius latusmaiorem 
angulumfubtcndit. 

A OlttriangulumABC 

Ohabeslatus ACma- 
18 >? iuslatere AB. Dico& : 
• tytZL. angulum A B C maio- 

remefleanguloBCA. 
Quia enim A C maius eft» quam A B; fiat 
ADipftABaequalistSc ducatur BD. Et 
«quia trianguli BDC externus angulus awtt -,,, 
A D B, maior eft interno & oppofito 
D CB,& b asqualis angulo A B D, quod b/np.f.r« 
latera A B, A D «qualia fint. maior ergo 

ctiam 
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ctiam eftABD quam ACB: multo ergo 
maior crittotus A B Cquam A C B.Om- 
his ergo trianguli maius Ltus, maiorem 
angulum fubtendit* 

Propo fici o t s>.Theor. 1 2. 

Omnis iridnguli maior angulusmaiori 
* taterifuhtenditur. 

Sit triangulu ABC 
habensangulum 
ABC maiorcm an- 
c guioSC A.dico & 
latus ACmaiusefle 
laterc AB. St non: erit AC ipfi AB aut 
aquale,aut minus. Non aequalc. Sienim 
%fre?. aequale , 4 e(Tct & angulus ABC angulo 
ACB xqualis: at non eft: crgo A C ae- 
quale non eft ipfi A B. Non minus: ham 
jb/r?.t*,t. u AC mihus eflet 'quam Afe, eflet£& 
angulus A B C minor angulo A C B ; at 
non eft : non ergb A C minus eft ipfo AB. 
Oftenfum autem eft,quod nec aequale:ei> 
gomaius. Omniscrgotriahgulima- 
ioriangulo maius latus 
1 fubtenditun 




V. 



PfO- 



Digitized by CjOO^Ic 




I f B E R /. Jf 

Pf opoficio 2o.Tfacor. 1 3. 

Omnu trUnguli dtto Uterareliqu$ 
iora fum quomodocumquc^ 

fimpis. 

p Clt triangulu ABG 
*3dico duolatera B A» 
AC# maiora efle reli- 
quo BQ&ABiBCreli- 
qubAC;&BGCAre- 
liquo A B. Producatur 
cniro B A in D j Gtque rc&a D A ipfi C A 
T qualis, & iungatur D C. Cum e* gb D A 
ipfi A C fit aequalis, erit &angulus ADC, 
ancuIoACD squalis. Sed 4 BCDari- 
gulus maior eft angulo A C D ; maior er- 
go ettam eft B C D , ipfo A D C. Etcum 1 
DCBlit triangulum habens angulum 
BCD maiorem angulo ADC, b maio- bfnpv* 
rem autem angulum maius latus fubten- 
dat ; erit D B maius ipfo B C : arqualc au- ( 
tem cftDB ijpfis A B, AC : maiora ergo ■ 
funt B A, AC, quam BC. Omnis ergo 
trianguli duo latera reliquo maio- 1 
rafunt , quomodocunque 
fumpta. 
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Propofitio 2i.Thcor*i4» 

Si a terminis vnius lateris trianguli 
duA reB* intra.conflituantur, erunt 
h* minores reliquis duobus ttianguli 
latcribw* at maiorem angulum 
iontinebunt. 

Aterminis lateris BC 
trianguli A B;C ^on- 
ftituantur dux redte B D, 
C D intra. Dico BD,DC 
rcliquis trianguli latcribus 
CBA, AC minorss cflejat 
angulum B D C maiorcra continere, an- 
guloBAGDucaturenimBDinE. Et 
tffof.io.h * quiaomnistrianguli duo Iatcra rcliquo 
maiora funt : erunt & trianguii A B E , la- 
tcra A Bi A E maiora B E latcre. appona- 
b*x.4. tur communisEC,£eruntqueB A,AC 
maiora ipfis BE,EC Rurfus trianguli 
tfr*p.i*>i. CEDlateraQE,ED r maiorafuntlate- 
re C D,commun js apponaftir DBjerunc- 
que C E,E B maiora ipfls C D, D B : Sed 
B A | AC maiora oftenfa funt ipfis B E, 
E C ; multo crgo A fe» A C maiora erunt 
ipr*Mt*i. *P** S B D> D C. Rurfus , quoniam d om- 
" ' nis frianguli extcrnus angulus interno, & 

oppo- 
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oppofito cft maior; crit & trianguli C DE 
cxremus BDC, maior interno CED. 
Eandcmob caufam erit trianguli A B E, 
externus C E B, maior in terno B A C: fd 
& B D C oftenfus eft maior , ipfo C £ B : 
muito ergomaiorcftB DC,quamBAC« 
Qnare (i a ter min is, 6cc. quod oportuit 
demonftrare. 

Propoficio2 2.Probl.8. 
^setribusredlis ^tribusdatis retlis 4- 
guatibus, trungulum coflituere. Opor- 
tet autemdt4ds, reliqna mAioreseJfLj 
guomodocumqueftmptas. quod omnit 
trUnguli duo Utera reliqao ma- 
iorafwti quomodocun^ 
fumantur. 

SFnt tres redbt , A, B, C, quarum duae 
quomodocunq; fumptae n-liqua ma- 




iores fint,vt A, B, quam Q A, C quam B; 
B, Cquam A. Opocteat autem cx tribus, 

C tri» 
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tribus A 9 B^Gaequalibus triangulum co- 
ftituere» Expofita fit r c<5ta quaedam D E, 
tcrminata ad D, interminata ad E ; fitq; 4 
D F ipfi A. F G ipfi B ; ipfi C aequalis fa&a 
, G H. Defcribatur centro F, interuallo 
F D, circulus D K L : Centro verd G , in- 
tcruallo G H,circulus K L H ; iungantur- 
que F K, K G. Dico ex tribus FK, KG, 
G F arqualibus tribus datis A , B, C trian- 
ulum F K G efle coftitutum. Curn enim 
centrum fit circuli D K L, t erit F D ae- 
qualisipfi F K ; fed F D cfttfqualis ipfi A; 
€ ergo & F K, erit «qualis ipfi A.Kurfus cu 
Gfi t centru circuli LKH,a crit GH aequa- 
tmx.x. lis ipfi G K ; fed G H aequalis eft ipfi C: e e- 
rit ergo & G Kzqualis ipfi C : Eft vero & 
FG zqualis ipfi B. Tres ergo KF,FG,GK 
aequales funt tribus datis A,B,C. Quare ex 
tribus K F, F G, G K, aequalibus tribus A, 
B, C triangulum eft conftitutu. Quod fa- 
ccrcoportuit. 

Propoficio2 3.Probl.9. 

Ad datam rcftam , datum^inca pun- 
Bumdato angulorefiilweo&quMm 
lem angulum reftilincum 
eonftitucrut 

Sit 
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Clt datarcaa AB.datfiq; tneapun&ii 
A > datus angulus rcfti incus D G £♦ 
Oporteat autem ad pun&um datum A, 
datar rcdtx A B , dato angulo re&ilineo 
DCE arqualem angulum re&ilineum 
conftituere. Capiantur in vtraqu* CD» 
0 C £ quselibct 

ApunaaD,fe,& 
iungaturDE: 
4atq}extribus a/ r V , i i.i l 
jj redis , quae 
quales fint tri- 
busGD, DE, 
£ G, triangulum A V G conftituatur : ha 

VtCDarqualisfitipfiAFiCEipfiAGj .« 
D E ipfi F G. Cum ergo duar D C, C E 
quales fint duabus F A, A G, altera alteri j 
fit ver6 & bafis DExqualis bafi FGj f erit 
& angulus D C E cqualis angulo F A G» 
Quare ad datam redam AB.datumqtte ih 
ca pun6tum A , dato re&ilineo angulo 
DCE,xquatis angulusre&ilineusF AG 
eftconftitutus. Quodoportuitfacere. 

Propofitio z 4.Thcor. r j. 

iriangula duo Ltcra duobusU. 
ttribw aguatta babutrint, atternm al. 

C* terr, 
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Uriy tngulum vero anguh matorem, 
quidqualibus rettis lineiscontU 
netur> ejrbafim bafi maio- 
rembabebunt. • 

A ? Clnt trian- 

A A »JgulaABC, 

~!,haben- 
<j tia duo latera 
F AB,AC,duo- 
bus D E,D F aequalia, al ter u m alteri : A B 
quidcmipfx DE; ACveroipfiDF. At 
angulus BAC maior fit angulo EDF. 
pico & bafim B C maiorem e fle bafi E F. 
Cum enim angulus B A C maior iltEDF 
*frtp.s$.t angu1o,« conratuatur ad pun&um D rc- 
&x D Eangulo B A Casqualis EDG; fit- 
. que vtrique A CDF aequalis DG.&Jiun- 
gantur G E , F G. Quia igitur A B ipd 
D E , & A C ipfi D G arqualis eft ; erunt . 
duc B A, A C,duabus E D , D G arquales, 
alrera altcri ; eflque & angulus BAC, an- 
Xtfrop.+.t* guloEDG atqualis: fterit ieitur &bafis 
B C , bafi E G asqualis. R.ur fus quia D G 
c»W** W D F eftzqualis,&r angulus DFG an- 
d«*.;. gulo DG F;ieritangulusDFQmaior 
angulo E G F : multo ergo maior erit 
£ F G, ipfo E G F. Et quia E F G trian- 

• gulum 
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gulam «ft , habens angulum E F O maio- 

rem angulo EGF(« maiori autem angu- e/ty.i* jg ' 

lo maius latus fubtenditur ) erit & latus 

EG maius latere EF : «quale autem eft 

EGipfi BC: maius ergoeft& BCipfo . 

£F.St ergo duo tr iangula»&c.quod opoc» 

tuit demonftrare. 

• - 

Propoficio 2 j.Thcor.i ©\ 

Siduo trianguladuo Uterx duobuvU- 
teribus aqualia habuerint ,alterum aU 
teri,&bafimbafimaiorem t &angu- 
iumangulo,qui£qualibusUteri- 
btu contineturjmaiorem 
habebunt, 

D Cintduotriangu- 
A ^laA;BC,DEF f 

duolatera AB,AC, 
duobus DE i DF 
habetia rqua!ia,al- 

terum alteri, AB ipfi D E, & A C ipfi DF: 
BafimveroBCmaiorembafiEF. Dico 
& angulum B AC angulo E D F maiorem 
efle. Si non:aut ajqualis eft,aut minor. N5 
«qualis ; Na m fi angulo B A C , a ngulus 
£ D F atqualis eflet,* eflet & bafis BC,ba- ifrop.i, n 
(i E F xqualis ; at non eft ; non ergo an- 

Gj gulus 
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gulusBAC anguloE D F eftarqualis. Sed 
bpnf.t+.i nequeroinor: namfi minor eflet,^ ffet 
& bafis B C minor bafi E F : a t non eft z 
nonergo angulus B ACminorcftangu> 
lo E D F.Demonftratum eft autem,quod 
nec aequalis : maior ergo ertt. Si ergo duo 
triangula, Jtc. Qupd demonftrare opor- 
tuit. 

Praepofi ci» * 6. Thcor. % 7. 

$i duo trUnguU duos angulos dnobut 
angulii aquales habuerint, alterum al- 
$eri,(jr vnum latus vnilateri dquate* 
fiu quod dqualtbtp angulis adiaeet, fet* 
quodvni dqualtum angulorum fubten- 
ditur } & reliqua latera reliquts lateri- 
bus>alterum alterh&reliquum an- 
lumreliquoangulo,*qualem 

v% ■mmz^**f? tmt * - 

fc ~*triangu- 
la ABC, 
r DEF,duos 

angulos ABCB C A.duobus DEF,EFD 
acquales habentia,alterum alteri, ABG 
qutdem ipfi DEF,& BCA ipfiEF D: ha- 
beant ycroSc vnuralatus vnilateriiqua- 
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Ic.Etprimo quod arqualibus angulis ad- 

i a cet, nempe B C ipfi E F. Dico quod Sc 

reiiqua latera,reliquis eq ualia habeant,al«- 

terum alteri,A B ipft D E. A Cipfi DF,& 

reliquum angulum B A C reliquo E D F. 

Quod fi AB,DE inaequalia fint ; vnum e- 

rit maius, Sit maius AB:a fiatq; ipfi D E ifrof.j, ti 

squalis G B linca,& ducacur G C. Cum 

igitur tam BG,DE; quS E F,B C arquales 

hnt; crunt du* BG,B Cduabus D E, E F 

arqualcs,altera alteri; & angulus GBC an- 

gulo D EF «qualis:* erit ergo & bafis G C b * 15 

bafi D F xqualis,& triangulu G C B trian- 

gulo D EF#quale,rcliquiqueanguIi reli— 

quis, akcr altcri,quibus cquali a latera fub- 

tenduntur.Quareangulus G C B aequaKs 

crit angufo DFE: fed & D F E ponitur ae- 

qualis ipfi B C A : erit ergo B C G *qualis 

ipfi B C A , minor maiori > quod fieri ne- 

quit: n5ergo AB,DEinaequaIes funt:er- 

go xquates. Eft vcro & B C ipfi E F xqua- 

lis:duae ergo AB,BC aequales funt duobus 

DEjEF^aTtcraalterij&angulus ABC an- 

gulo DEF: rergo & bafis A C bafi D F,& cpri^ +*n 

reliquus angulus B A C reliquo E D F *- 

qualis erit. Rurfus fint Iatcra aeqaales an- 

gulos fubtenden tia, A B, DE xq ualia, d i co 

& rcliqua latcra,rcliquis lateribus,vt A C, 

C 4 DFa 
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D F, & B C, E F, reliquumque angulutn 
B AC,rcliquo EDF,aequaIem effe.Si enim 
B C>E F funt ina:qualia;erit vnum maius; 

W« ** fi t,fi fieri P oteft,maiusBC,& ^fiat ipfi EF 
a?quahsBH,iungaturq; A H. EtquiaBH 
ipfiE F;& A Bipfi DEarqualis eftrerunt 
dus A B,B H,duabus DE,EF*quales,aU 

tfr$f. /, tcra a ^ ccr ^ continentq, angulos aequalcs : 

bafiscrgo AH,bafi DFeftarqualis,& tri- 
angulum ABHtrianguloDEF,reliquiq; 
angulireliquis,alteraltcri,quibus*qualia 
latera fubtcnduntur,arqualeserunt. Eft 
igiturangulusBHAgqualisanguloEFD; 
fed EFDaeqi)atiscftanguloBCA:criter- 
go&BHAxqualisip(i BCA. Trianguli 
ergo A HC cxternusangulus BH A arqua- 

fyrof.if. 1. j ls e ji i nterno & oppolito BC A,/quod 

fierinequit: igiturBC,EF inarqualcsno 
funt; a»quales ergo. Cum vero & A B,DE 
fint xqualcs:erunt du* AB,BCduabus 
DE,EF aequales altera alteri , arqualcfque 
gpr*/>.+,.i angulos continent;^ ergo & bafis AC ba- 
fi D F arqualis eft& criangulum ABC trU 
angulo D E F, & reliquus angulus B A C t 
reliquo EDF. Siergo duo, &c# 

Qupd dcmonftrare opor- 
portuit. 

Pro-t 
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PropoC27.Thcor.i8. 

Siin duas reclas lineas rcclxincidens 
4ngulosaiternosdquales/ecerit,pd~ 
ralleUcrunttll&linett. 



1 \ 




111 duas redas AB» 
CD incidensrc- 



^ / - ftaEFfaciatangu- 

* los altcrn os A£ F, 



EF Daequales. Dico A B, CDparallelas 
eflc.Si non; produ&ar concurrec» aut vcr- 
fus partcs B,D; aut verfus A, C: produca- .* 
tur,& concurr ;nt verfus pirtesB,D tn G # 
* Eft itaque trianguli GE F angulus ex- a>r*/.i*./J 
ternus AEFmatorinterno,&oppofito 
E F G:fed * & aKjualisj quod fieri nequit: * ex t y p Qm 
non ei^go AB,C £> produd* concur- theji, 
runtverfuspartesB, D. Pari ratione de- 
monftratur, quodnequeadpartes A,C: 
Jquseauteminncutram partem concur- hJef.jii 
runt, parallelsefunt: parallel* ergo funt 

ABjCD;Siigitur,&c,quodopor- 
tukdemonftrare. 




C j Pro. 
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Fropof.2 8-Thcor. 1 9. 

Siin duat uttat Uneas tc&a incidens, 

angulum cxtcrnum interno t & opfofi- 

to, & adeafdem partes, Aqutlefeccrit: 

1/elinternos } ejradeafdempartesduo- 

bus reclis tqualesfaralleU erunt 

UUhne&. 
_ |NduasreaasAB,CD 
A \tf *b -Mncidensre&aEF,ex- 
^gVl ternumanguIumEGB, 

C \~T> «nterno , & oppofito 

Q H D xqualem faciat: 
aut internos , & ad cafdera partes B G H. 
G HD duobus reftis «quales. Dico A B, 
C D parallclas efle. Cum enimEGBan- 
*txhypi- gulus, ¥ *qualis fu,& angulo G H D, a & 
thefi. a n gulo A G H ; b erit & A G H sequali s i- 
%fnf t/.t. pfi G H D. r & funta!terni:parallelater- 
b«*.T, gofuntAB,CD. Rurfus cum B G H, 

vr>p *7-i> GHDduobusre&isfmtarquales; ifint 
autem &AGH)BGH duobus re ^ is Um 

qualesj erunt A G H, B G H ipfis B G H, 
GHD asqualcs : communis B G H aufe- 
%*h.i. ratur:'* erit «gitur reliquus AGH, retiquo 
ffrap j?./. GH D*qualis:/& funt alcerni;funt ergo 
" AB,CDparallelar. Si ergo in duas redas, 
&c. Quod demonftrare oportuit. 

Pro- 
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Propof 29.Theor.20. 

ReBa in paraUelds reSas incidens +» 
qualcsfactt angulos alternos: (jrexter- 
num interno^r opfofito, & adcafdem 
partcs aqualem : & interms & *d 
eafdem partes duobus reftis 
tqualescffiat. 

• 

JC Tn parallefas reflas AB» 

A\(ff 1 lCDreaaEFincidau 
2p \jt Dico quod & alternos 

C angulos A G H,G H D 

xquales faciat j & exter- 
num E G B inter no,& oppofito,&ad caf- 
dcm partcs G H D a?qualem;& in tcrnos, 
& ad eafdem partcs B G H , G H D duo- 
bus re<3is arquales.Si enim A G H,G H D 
inarqualesfunt, rnus illorum AGHfit 
maior : & quia AGH maior eft quam 
G H D,communis addatur B G H.Hi er- 
go AGH,BGH maiores funt his BGH, 
GHD;4 fedAGH,BGHduobusre- a/rv/.i,* 
dis funt sequales : ergo B G H , G H D 
duobusrc&isminoreserunt. b Q^arau- b**.//^ 
tem a minoribus quamduobus re&isin 
infinitum producuntur lin ez re&ar , con- 
currunt; ergo AB,CDin infiqitum pr o- 

dua« , 
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du6te concurrunt; at non concumint; 
1 parallelse cnim funt : ergo anguli A G H, 

GHD, non funt insequales: igitur sequa- 
Cfr0f.i/ % f. lcs.Porro r A G H angulus ^qualis eft an- 
gulo E G B : Ergo & E G B arqualis er it 
an^filo G H D : communis apponatur 
B.GH: ergo hiEGB, BGH, gquales 
funt hisBG H^G H Didkd EGB,BGH 
Aprop 9 t3.t. f un t arquales duobus redis: erunt crgo & 

B G H,G H D duobus redis apquales.Re- 
da ergo in paralltlas,#Cf Qupd oportuit 
demonftrare, 

Prbpof 3 o.Thcor.2 1. 

Jgu<£ eiaem retta funt para/leU , & in~ 
terfe (itntfaralleU. 

— Cr^TV Cltvtraqj ipfarum 
X — r "JABjCD ipfi E F 

V —r parallela. Dico&A 

~° B.CDcflVparallelas. 
Jncidat enim in ipfas re&a G K. Et quia ia 
reftas parallelas A B , E F r cfla G K in ci- 

%pr»p i7., dit; a eritan g ulus A G H, angulo GHF 
'«qualis. Rurfus, quia in parallelas re&as 

h/w.at.i E F ' C D cadit re<5ca G K >* erit & angulus 
GH FaequalisanguIoGKD;ofteniuseft 

autem & angulus AGK angulo GHF 
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arqualis: r erjo & angulus A GK *qualis c „. f , 
eri t angulo G K D:Sc fun t alterni: d ergo Afrof.tt.u 
A R, C D funt paralielar.Ergo quas eidero, 
&c. Quodoportuitdemonftrare. 

Pr0p0C3i.Pr0bl.i0. 

Ptrdatumpunftumdaurefixline* 
tarallelamducere^>< 

EX dato pun<3o A, 
Datasre<a*BC.o- 
mj "<£. porteat parailelam du- 
-^ 1 cere.AccipiaturinBC 
quoduis p u n 61 u m D,i u n gan tut que A,D. 
a tt conftituatur ad A pun&um redtf D A a/np.ij.r. 
angulo A D C arqualis D A E , ducaturqj 
ipii Ai in diredum A F. I Quiaergoin b pr9P „ f 
duasreaasBCEFrcaaADincidens ' 
angulos alternos E A D, A D C aequales 
faut, erunt B C, E F parallelar.Per datum 
crgo pu nd u m ,& c. quod facere oportuit. 

Propof. 3 2.Thcor.2li 1 -1 ^ ^ 
0*»« trianguU vno laterefrodufto, 
externusangulus, duobusWernis , & 
cppojitis efi aqualis ; & tresinterni 
duobus reftis funtequales. 

Slttriangulum ABC, &vnumeiusla- 
tus B C producatur in D. Dico angu- 

lum 
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> lumextcrnum ACD 

A3f£ /® jcqualcm cfle duobus 
- / intcrnis, & oppofitis 

H / \/ CAB.ABC:&tr« 
C & internosABC, BCA, 
tprp.juf. C A Bduobusrc&istfquales. 4 Ducatur 
per C ipfi A B re&a parallcla C E. Quia 
bpry .17.1 crgo in A B, C E parallebs cadit A C; b c- 
rutot anguli altcrni B A C» A C E (quales, 
Rurfus quia A B, C E parallelas fu n t, & i n 
Lfrop tS.u jpf as cadit refta B D , t crit cxtcrnus an* 
gulus E C D,gqualis intcrno,&6ppofito 
A B C:often fus eft autem & A C E sequa- 
lis B ACTotus crgo A CD arqualis eft 
d uobus in tcr nis,& oppofitis BAC, ABC. 
Apponatur communis A C B : & erunt 
A C D, A C B «quales tribus A 1>C,BCA» 
IWil C A B : d fed A C D> A C B aequales funt 
duobus re£h sergo & A C B,C B A,CAB 
gqualcsfuntduobusrc&is. Omnisergo 
trianguli,&c.Qupd oportuit demoftrare # 

Propof. 3 3 .Theor. 2 5 • 

Lfaedreffld , ^0* dqutles &parallelas 
tineasddetfdem fartesc9niungunt>& 
ipfkdqualesfunt,&paraHeU. 

Qlnt arquales & parailclf A B, C D.easq; 
O ad eafdem partcs cq uiun gant redas 



Digitized by Google 




I X t M * t r Al . 

$AC,BD> Dico &ipfas 
' A C , D parallelos & z~ 

Suales efle.Ducatur enim 
^ 3T ^ » Qnoniam A B> C D 
>5 , ^ parallel* iunt,&in ipfas 
inciditB C}* erunt anguli alterni A B C f *fr*f< J7«i 
B C D xqualcs. Et quia A B,C D aequales 
fu n t J com m u nis addatur B C ; erun t duz 
AB,B Qduabus BC,CD squales, eftqj 
angulus A B C angulo B C D arqualis* 
b Quare & bafisj A C , bafi B D arqualis c- bprtKftt* 
rit,& triangulum A B C triangulo BCD; 
& rcliqui anguli reliquis , alter alteri, qui- 
bus arqualia latera fubtenduntur, gquales 
erunt* Eft ergo angulus A C B angulo 
C B D^qualis. Et quia in duas tc&at A C, 
B D incidens re£ta B C , facic angulos al- 
ternos ACB,CBD#qualcs;fcrunt AC, Cfnp 
BD parallclar: ofte fx autem funt & xqua* 
les» Ergo lincg re&x, quarsqua- 
lcs,&c. Qu od ojJor t ui t de- 




- * 

1 , Pro* 
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Propor34^Thtor.24. 

Pdrd/Jelogrammorum fpaciorum , 
exaducrfi&latera,&anguti>[unt 
faterfedqualid> eaqucdia* 
mctrusbifecat. 

Sto parallelogrammum ACDB 

diamctrus B G.Dico parallelogram- 

m i A C D E, q ux ex ad uerfo, latera & a n- 

gulos , aequalia efle ; eaq^ diametrum B C 

A 5 bifariam fecare, Cum c- 

nim AB,CD parallelae 

fint, & in rpfas incidat 
a;r#/.i 7 .i — =/ B c . 4 crunt anguU a i„ 

terniABC,BCD*qua- 
les. Rurfus cum A C ; B D fint paralltJ^Se 
bfr*t'%7*'' in illas incidat B C,£ erfit & anguli alterni 
A C B, C B D arcJuales.Duo ergo triangui- 
la A B C, C B D habent duos angulos 
ABC, BCA,duobusBCD,CBD 
quales » aherum alteri, & vnum latus, vni 
latcri, quod adiacet angulis «quahbus , v- 
tfr$f.*6.h trique commune B C. c Quare& rcliqua 
latera reliquis,atterum alteri, & reiiquum 
angolumreliquo,a?qualem habebunt. ae- 
, qualeergoeftlatus ABlateri CD;J^AC, 
ipfi B Di & angulus BAC anguloB D C. 

Et 
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ttcum ta anguli A B C,BCD,qua CBD, 

ACBsqualesfint:*/ erit&totus ABD, 

toti ACDaequalis. oftenfuseftautem& 

B A C x qualis B D C : Parallclogrammo- 

rum ergo fpaciorum qu* ex aduerfo, & 

latera, & anguli, inter fe apqualia funt. Di- 

co &diametrum iilabifariam fecare.Cum 

enim A B,C D £quales,& B C communis 

fitytf untxiuo latera AB,BC,duobus CD, 

B C xqualia^ altcrum alceri ; & angulus 

A B C aequaljs angulo B C D:* crit ergo & e/r*/.*; t 

bafis A C bi n D B aequalis; & triangulum 

A B C triangulo B C D. Diametrus crgo 

B C , parallelogrammum AB C D bifa- 

riamfecat. Quodoportuitdemonftrare» 

Propof^ S •Thttdr.a 5. 

Pdrdttelogramma in eadem bafi j &M f 
iifdem faraUelu conjlituta, inter 
fe funt tqualid. 

SVnto parallelogtantt A B C D,EBFC 
in bafi BC&in parailelis AF in BC co- 
ftituta. Dico ABCD ^quale efleipfi £ B 
FC.Cumenim A B C D paralleiogram- 
mum fit;<ierunt BC,AD,aequales:ean- %frof^4.t 
dem ob caufam £ F,BCxqualcs crant: 
Jvnde & AD ipfi E F gqualis eritj& com- b a*.u 

D munis 



1 




5 o niir i 

A. D E y munis eft D E: f 

ergototaAE»to- 
tiDFajqualis eft. 
Eft^vero&AB 
" S * * ipfi D C.aequalis: 
due,ereoEA,AB,duab» FD.DCaequales 

ttrtp*xp.i funt,alteraalteri,fed& < angulus,F D C, 
anguloEABacqualiseft^extemusmter- 

fW.*.r. no :/ quarc &bafis E B bafi F C arqualis 
erit;& triangulum E A B triangulo FDC* 

g<*. j. Commune DGE aufcratur;& erit g reli- 
quum trapezion ABG D,reliquo EGFC 
aequale.Appotiatur communis GB C tri- 

h **..». angulus: £ totum ergo ABCD parallelo- 
grammum,toti EB F C asquale erit: ergo 
parallelograma in eadem ba(i> &c. Quod 
oportuitdcmonftraro 

£ropo£ 3 d.Theor. i. 6* 

Parallelogrammainaqualibui bapbm, 
(jriff ttjdem paralielu conftitutajn- 
terjfe funt xqualia. 

SVnto parallelogramma ABCD, EF 
G H fupcr «quriibus bafib% B C,F G; 
' &iniifdemparallelisAH,GB conftitu* 

1 ta. DicoillaefTeaequaliaiunganturenun 
BE,CH. QuiaenimBC,FG,sequales 

funt: 



uw 



ogle 
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E H funt;eft<|ueFG 

qualis ipfi E H; 

*A -cHtfcBCipfiE.^. 
V H*qualis:Miint b/np.j/. 



G verd & parallc- 
\x , coniunguntque (tpfas redae B E, C H. cfnf.jjM 
f Quae autern 2quales,& paralJelas ad eaf- 
dempartesconiungunt,£quclles,&paraI- , 
leb funt: Q ture E B, C H aequales, & pa- <W;/.ri 
rallclf funtr/ergbEB CHeft parallclogra 
rtium;eftquea*qualc ipfiAB C D,quippe 
candem cum illo bafim B C feabens ; & in 
iifdem parallelis BC, AH conftitutum. 
Eandem bb caufam EFGH cide EBCH e**.B 
cftarqualc. e Quare & AB C D parallelo- 
grammu tn arquale eft E F G H parallelo- 
grammo. Er»o parallelogramma , &ci 
C*uoddemonftrareof»brtBif; 

Propof.37.Thcor.27. 
Tti&ngulajupereadern bafi , ejrin n/Z 
demparaffete conftituta, wterfe 

funt acjualia> , 

SVntotriangulaABC,DCBfupcrea- 
dem bafi B^C; cV in iifdem parallelte 
ADi B Cconftituta. Dico triangulum 
A B C arquale c fle triangulo D B C Prb- 
ducatur A D vtrinq;ad E,& F; * & per B t % ■ 

D 1 ipfi ' 
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E A P 1 > ipfiCA.petC v$- 

rdipfiBD,paralle- 
ducatut BE,CF« 
_ Vtrumq; ergo E B 
<2L AC, DBCF paral- 
lclogrammucfttf funtq; xqualia;quippe 
ta eadembafi B C; &irtiifdero parallelis 
*tr$t.3+A BC,EF conftituta. t Ec eft parallelogram- 
roi E B CA,dimidium triangulum ABC; 
diametrus eoim A B ipfum bifecat : Paral- 
lelogrammi verd DBCF» dimidium eft 
triangulum DBC; nam diametrus D C 
ipfumbifecat.iQuasauteaEqualiumfunt 

dimidia, &ipfafunta:qualia. TnanguU 
ergo fuper eadcm bafi»&c. quod oportuie 
demonftrare* 

PropQpf.38.Theor.28. 
TmnguUfiper tqttAlibus btftbus & 
iniifdcm parallelis c*n(tituta % inter 
fefunt aquaUa.' 

Q Vnto triangula ABCDEF fuper «- 
OqualibusbafibusB C; E F; & in iifdem, 
parallelisB F,D A conftituta.Dicoillaer- 
fcacqualia. Producatur enim A D vtrinq; 
ad G &H.4 Atq; pcr B,&F ducantur ipfis 
^ CA,DE p*rallcleBG,FH,critq; vtruraq; 

GBCA, 
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CF A P H GBCA >DEFH 

parallelogrammu , 
* Et funt asquaiia hfftf ^ 
quippefuperarqua- 
| B CE, JF libusbafibus BC, 
E F, & in iifdem parallelis B F , G H con- 
ftituta , f eftque triangulum A B Cdimi- cfrtp.^ 
dium [parallelogrammi G B C A ; ipfum 
enim diametrus A B bifecat : Et triangu- 
lum FED eft dimidium parallelogramrai 
DEFHjr nam &ipfum diametrusFD bi- tfnp.j+.t 
fecat. </ Qu«autem at<jualium funtdtmi- d**-7«. 
dia , & ipfa ront xqualia. Triangulu igitur 
ABCcft «quale trtangulo D E F. Qua- 
re triangula fuper arqualibus bafibus , &c. 
Quod oportuit demonftrare, 

Propof35.Theor.2^. 

TrianguUaqualiafufereadem hft,& 
ddea/demparteseonJfituta,iniif 
demfuntparaHelts, 

SVnto triangula arqualia ABC,DBC 
fuper eadem bafiBC conftituta, D ico 
illa in iifdem e(Te paralfclis. Du&acnim » 
A D,dtco illam «Te parallclam ipfiBC. St 
non. 4 Ducatur per A ipfi B Cparallcla A t frtp.jr.i. 
E: iunfta igiturEC, b eric^triangulum bprop. }S .i. 

D 3 ABC 





t I B E R i: 

D A B C aequale triangrlo 
EBC; fuatenitn fuper 
eadem bjfiB C, &iniif- 
demparalldisBC, AE. 
f 4x.\. ■ >_ijft cT Sed triangulo ABCse- 
auate ponitur triangulum D B C. r erit 
ergoDBCtriangulumaequaleipfiEBC 
triangulo maius minoti, quod fieri ne- 
ouit : non ergo A E parallela eft ipfi B C. 
pari modo demonftrabimus quad nulla 
aliaprxterAD. SuntigiturAD,BCpa- 
rallel*. Quare triangula arqualia fupcr 
cadcm bafi, &c, Q"pd oportuit demon* 
ftrare. 

Propon40.Theor.30. 

^AecjndtA triavguU fuper aqualibtu 
bafibtts, & ad cafdem fartes cop- 
ftitutajniifdemfuntfiL- 
rallelis. 

P QVnto sequalia triatt- 
•3 g» la A BC, C D E fu- 
4-0 per xqualibus bafibus 
B C.C E conftituta. Di- 
tprtp.jt.i. £ C % coilla iniifdem paralle- 
bfrdf.jt.n Ii s e fle. Si non: a Ducatur per A ipfi B E 
parallela F A. iun&a ergoFE, b erit tri- 

angu- 
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angulum A B C asqualc triangulo V C E. 
Suntenim fuper gqualibus bafibus B C, 
CE,&iniifderoparallelisBE,AF. Sed 
triangulum AB Casquale etiam eft trian- 
gulo D C E:c erit ergo &DC Eipfi FCE 
sequale, maius minori , quod fieri nequit: 
non ergo A F ipfi DE parallela eft.Similt- 
ter oftendemus , quod praeter A D , nulla 
alia. A D ergo ipfi B E parallela eft«TVun- 
gulaergo xqualia,&c, quoddemonftrare 
oportuit. 

Propof 41 .Theor. 3 1. 

Siparaffelogrammum , & triangutum 
eandem habuerint baftm, ftnt^ iniifi 
demparallelis, eritparaffelogram- 
mumduplumtrianguli. 

Slnt parallefogtaV 
mumABCD,& 
triangulum E B C 
fupereadebafiBQ 
& in iifdem paralle- 
lisRC,AE.dicopa- 
rallelogrammu AB C D duplum effe tri- ifrtf. 
anguliEBC.Duffoenim AC,4 erittri- 
angulum A B C zquale triangulo E B C: 
habent quip pe eandem bafim BC,& funt 
in iifdem parallelisBCAE.Sedparallelo. 




uiyiuzt* 
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grammum ABCD duplum eft tmtiguli 
bfrof.34.1 A g C; t diametrus cnim A C ipfum bife- 
c **' u cat:f quarc& trianguli EBCduplum eric. 

Si igitur parallelogrammum & triangu- 
lum,&c. Qnpd deroonftr^re oportuit. 

Propof42.Probl.il, 
Dato triangulo aquale paraUelogram- 
mum cqnftituere in dato an^ 
lorcftilwfo* 

A F Gr pStodatumtn- 

~ — Hngulu ABC: 

datusangulusrc- 

, ^ <5iiline*D.opor- 

£ E c teat au^em trian- 
julo ABCasqualeparallelogrammu con- 
*prof.to.u utruereindatoangulo D.a BifeceturBC 
bf?op2*. 1 io Ejiungatur A E;& b conftituaturad E 
re&§ ECanguIo D ^qualisangulus CEF. 
cprof.3t. Atq; c per Aquide agaturiphE Cparal- 
lela AG:per C vero ipfi E F parallela CG, 
critq; F E C G par allcl grammu. Et quia 
d/r^j7.i. g E,E Cxqunles funt,^erunt& triangu- 
la A B E, A E C arqualia; quippc fuper ae- 
qualibus bafibusB E,E C,&in iifdempa- 
rallelis BC, A Gconftituta:duplum ergo 
tfrof.+i.r eft triangulum A B C trianguli A ECs 
fed e parallelogrammura FECG dupluni 
quoque eft trianguli A E C. Sunt enim 

fuper 




r 
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fuper eadem bafi E G & in ijfdem paralle- 
lis E C, A G : cft ergo parallelogram mum 
FECG squale triangulo A BCj habet- 
qucangulumCEFarqualemdato angu- 
lo D. Dato ergo triangulo A B C jcquale 
parallclogrammum F £ C G conftitu- 
tum cftinangulo FEC,dato anguloD* 
#quali. Quodfaccrcoportuit. 

Propoficio 43. Thcor. 3 2. 

Ontnts paral/elogrammi , eorum qu£ 
(irca diametrum funt para//elogram- 
mqrum complementa funt inter 

Jetqualii, 

' AH D C l T parallelogram m u 
jgl XJg' / y OaBCD, diametrus 
/ / A C; circa A C pa- 

^ t—Jr 1 -^ c ra " e logramma fint EH f 
e 4& F G : & qux dicuntur 
complementa BK, KD. Dico comple- 
jnenta B*K> KD arqualia efle«quia enim 
A B C D parallelogrammum cft , diame-r 
truseius AQfit* vttriangulaABQADC W-iM 
jrqualia fint. Rurfus quia E K H A paral- 
leiogrammum cft 3 eius diametrus AK: 
l erunt triangula E AK, A H K a?qualia. b/n>/.j*.^ 
Eandem ob caufam crunt xqualia trian- 

D 5 guia 
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D guUKFCKGCCum 
|p igiturtatriangulaAEK, 
AHK, quamKGC, 
L KFC fint aequalia ; e- 
4& runt&duoAEK,KGG, 
duobus A H K, K F C «qualia. Eft ver6 
& totum A B C, toti A D Carquale ; igi- 
tur reliquo coroplcmcnto K D,reltquum 
B K eft acquale. Omnis igitur parallelo- 
grammi,8cc. Qupdoportuitdemonftra- 
re. 

Propofitip 44. Probl. 1 z," 
Ad datam reftam lineam dato trian- 
gulo aquale parallelogrammum ap- 
plicare , in dato angulo 
refti lineo. 

SI t data re&a A B ; datus triangulus 
Qdatus angulus re#ilineus D.Opor- 
teat autem ad datam reftam A B dato tri- 

FJ5_J£ Aaju 




A 



angulo Cgquaie parallelogrammumap- 
plicarc in angulo atquali angulo D. a C6- 
ftituatur trianguio C aequale parallelo-* 

gram- 
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grammum BEF G in angulo EBG a?qua- 
lianguloD.&iaceatBEipfi ABindire- 
Sun^; producatur FGin H;£ per A afre- b/r#^u, 
rutri ipforum BG, EF agatur parallcla 
A H, & iungatur H B. Et quia in paralle- 
hs A H,EF re£bHFincidit,ccrun.tan- C frop.v.u 
guli A H F, H F E duobus rc&is x quales: 
<fergq BHG ,GFE duobus reaisfunt & 
minores : e qu* autem a ininoribus angu- c *x % u % 
lisquam fintduo re&i t(i iofinitum pro- 
ducuntur, concurcunt: igitur HB, FE 
produ&ae concurrent; concurrant in K; 
/&pcrKadalterutram ipfcrumEA,FH fWVi 
ducatur paralkla K L, produ&is H A,G B 
in L,M: crit igltur HLKFparallelogra- 
mum , diametrus cius HK: g parallelo- gf^MM 
grammacircaHK, erunt AG»ME. Co- 
plementa LB,BF: Aergo LBipfiBFa:- ^ 
quale eft : fed & Cipfi B E efl squale: i erit ■ ***** 
igitur&LB ipfi C xquaic. Etiquiaan,- ty£*M 
gulus G B E aequaiis cft angulo A B M ; & 
Q B E squalis anguloD : /erit & A B M a 1** V 
ipfi D sccjualis. Ad datam ergo re- 
dam,&c Quodfacerc 

> 
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Propofuio 45 . Probl.i 3. 

Dato reftilineo tquah t araffelogram- 
mum conjlituere in dato angufa 
. reftilineo. 

E$TodatumrefiilineumABCD:da- 
tus an gulus re&ilineus E . Oporteat 

/4J* 

A B 

tutem ipfi AB,CD aequale parallelogra- 
mumin data angulo £ conftituere.iunga- 

§/r»f.*i.r, tur D B>&*conftituatur triangulo ABD 
aequale parallelogrammum F H in angu- 

\>frop.++.i lo H K F aequali angy lo E. Deinde b appli«* 
cetur ad lineam G H parallelogrammum 
G M trianguip D B C aequale , in angulc* 

inrttrua GHMarquali angulcE. Etcquiaangu- 

fW lus E vtrique HKF,GHMeft*quaiis; 
crunt& HKF,GHM «quales : addatur 

i *x. *. communis K H G : d ergo H K F, K H G 
srqualcs crunt his G H M , K H G : at hi 

Wf % 2 9 .}> t funt aquales duobu*re#is ; ergo & illi. 
Quare ad pun&um H reftae G H pofits 
funtdu*linefleKH»HMnon ad eafdem 
^artcs , facientcs angulos dcioceps «qua- 

lcs 
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les duobus re&is^/indircftu crgoerunt 
K H, H M. Et quia in parallelas K M, F G 
re&a incidit H G,£erunt angulialterni ^ ^ 
M H G, H G F aquales: Comunis appo- 
naturHGL:*eruntergo hiMHG,HGL, \*x>*. 
hisHGF,HGL,a?quales;£atillifunt £- kprop.*j>.x 
qualesduobusre6tis:ergo &hi:7indire- lfr*f.t*.u 
fium ergo cftFG ipfijG L. Et quia tam 
K F,H G qua H G, M L squalcs & parai 
lelsfunt: werunt&KF,MLa?quales& m W *** 
paral!ela?:&coniunguntilla$rc(3:ae KM, u 
FL:« ergo & K M,F L aequaifcs & parallc- n frofssu 
\x erunt* Paralielogrammum crgo cft 
KFL M.& cum triangulum A B D xqua- 
le fit parallelogrammo HF;& triangulum 
DBC parallelogrammo G M,crit totum 
reailineum ABCD toti KFLM a-quale. 
Dato ergo re&ilineo A B C D squale pa- 
I rallelogrammum confiituimus KFLM, 
in angulo dato E. Quod facere oporte- 
bat. ■ 

. Propofitio 46. Probl 14* 

Adau refta Unea quadratur» 
deferibercj. 

ESto data f e &a A B , a qua quadratu m • 
defcribere oporteat. 4 Ducatur a pu- %fr§f s it,t, 
&o A re&s A B ad angulos rc&os A C; & 

fiat . 
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fiat h ipfi A B acqualis A t) ; f 8* 
EaO ipfi A B agatur parallela 
" DE:*perBverdipfiADdu- 
catur parallrlaBE: eft crgd 
A D E Bparallelogrammum: 
b/>np.i<M ^ B f vndcABipfiDE t & ADipfi 
cftrjiruff. BE arqilalis crit: c fcd & AB jrqualis eft 
ipfi A D. Omnesergoquatuor B A, A D, 
D E,B E funt aequalcs } eft ergo A D E B 
£quiIaterum.dico quod & 1 e&angulunn 
Cum cnim re&a AD in parallelas AB,DE 
iprtf.i*., incidat , d erunt anguli B A D, A D E sc- 
tftrfirmff. qualcsduobus rc&is. * rc&us autcra eft 
f B A D : crgo & A D E./Paraliclogram- 

' M " inorum autem fpacibrum anguli &latera» 
quarexaduerfo , a?qualia funt; erit igitUr 
vterq-, A B E, B E D re&us : redangulum 
ieitur eft A D E B. Oftenfum autem eft & 
gDtf.t 7t ^quilaterum : g crgo eft quadratum j & a 
retta A B defcriptum. Quod oportebat 
facere. 

Propofitio 47. Theon 3 4. 

ln rtclangulistnangulis, quoda iatere 
recium angulu fubtendentedefcribitur 
auadratum , tquaie eft illis , qua a late- 
ribus recltim coprehendentibus de- 
(mbuMttrcu&dr&tis* 
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ESto triangulum re&angulum ABQ ( 
re&umhabens B AQ Dicoquadra- 
tum d latere B C dcfcriptum, sequalc efle 
quadratis a lateribus B A, A Cdefcriptis. 

* defcribaturafe- tpnfa* % i 
disBC,BAj AC 
quadrata BDCE; 
GB;HC;&£per b/r#/^M* 

A,vtriq;BD,CE 
agatur paraliela 
ALi iunganturq; 
AD,FC. Etquia 
vtercuc anguloru 
B A C,B A G rc6kus eft , funrq; ad pun&ii 
Alinese AB diixrc&x AC, A G po(it#* 
facientcs angulos deinccps duobus redis 
«quaies, c erit AGipfi AC in dire&um. W* ! V* 
Eandcm ob caufam eft A B ipfi A H in di~ 
re&um* Et quia angulus DBC aequalis eft 
angulo FB A,quod vterquefitrc£tus,fl 
apponatur communis A B C : d erit totus *\ > 
D B A,toti F B C arqualis, Cumque duae 
D B, B A,duabusB C,B F squales Gnt,aU 
tcraalteri,& angulus D B A,angulo F B C 
aequalis;* erit & bafis A D, bafi F C aequa 
lis,&trianguium A B Ditriangulo FBC: c 
/cftque trianguli A B D parallelogram- fy ro p % ^ 
mum B L dupium ; habcnt cnim eandem 

* Bafun 



Digitized by Google 



«4 L t B E K L 

gfnp*'-* Bafim BD,& funt in ijfdcm parallclis BD, 
A L.£TrianguIi vcro FBC duplum eft 
quadratum GBjhabent enimeande ba- 
fim F B, & funt in ijfdcm parallclis F B f 

h aM.r. GC;6qua? autcm aequalium funt dupla,ae- 
qualia inter fe funt: parallelogrammum 
, ergo BL aequale eft GB quadra to. Eodem 
modo iunais A E , B K demonftrabitur 
C L aequale efle quadrato H C : Totum 
ergo quadratum D B ECaequale eftduo- 
bus G B, H Cquadratis :&eft DBECa 
BC;ipfaveroGB,HCaBA,AC,de- 
fcripta: Quadratum ergo aB C defcriptu 
sequale eft quadratis aBA,AC defcriptis. 
In redangulis ergoTriangulis,&c.Qiiod 
oportuit demonftrare* 

Propoficio4g.Thcor.3 5. 
Si quadratum abvnotrianguii Utere 
defiriptum , tqualc fuerit quadratis a 
reliquis lateribus defcriptisangultu 
dreliquis lateribus contentus 9 
rettus erit. 

ESto quadratu a fate- 
reBCtrianguli ABC 
defcriptum , zquale qua- 
dratis alateribusBA, AC 
defcriptis. Dico angulum 

BAC 
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B AC rc&um efle. * Ducatur enimab A a/njp.niis 
pun&olineae ACadanguIos reffcos redfca 
AD,& fit h AD ipfi AB aequalis,iungatur- b/*»/.*./. 
que D C. Et quia D A, A B aequales funt, 
erit& quadratum ab A > D l t ^ irtumsc- 
quale quadrato ab A B £ d ^r?tc*ap c #oa- , 
tur communequadrati ftau A Cc>14- 
ptum : c er unt igiiur quadrata ipfaru 
A Ctfqualia quadratisipfarum B A, A C. 
Sed quadrata ipfarum DA, AC xqualia 
funt quadrato ipfius D C. d angulus enim djnrJlr*S$ 
D A C rc&us e& Quadratis autcm ipfa- 
rum AB, A C ponitur gquale quadratum 
ipfius BGquadrata crgo ipfarum DC,BC 
funt aequalia : ergo & latera. Et cum A D, 
A B squalcs fint , communis A Cigitur 
dug D A, ACduabusBA, ACfuntse- 
qualcs,& bafis DC bafiBC:* erit ergo & * 
angulus D A C angulo B A C sequalis: Eft 
vsro D A C redus : crgo & B A C rc&us 
crit* Si crgo quadratum,&c* Qupd 
oportuit dcmon- 

ftrare. 




Eu- 
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ELEMENTVM 

p 



I. Omne parallelogrammumrc&angu- 
lum contineri dicitur a duabus r e- 
£kis lineis angulum re&um com- 
prehendentibus. Vtinpropof. i.pa- 
raUelogrammum B Hcontinetftr a U> 
rteis SCyBG, quA angnlnm rt&ftm 
Btontinent. 

x. Patallelogrammi fpacij vnum eorum, 
qu* circa diametrum funt paral- 
lelogramnorum , cum duobus co- 
plementis gnomon vocetur. Vt 
inpropof f.figurA CBFGHL totu 



SECVNDVM. 



Definitiones. 
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Propoficio 1. Theor.i. 

Sifuerint dua rett&linex,quarum aL 
tera feceturin quotcunqucpartes> re- 
clangulum ab ipfis contentum , aquale 
eritrsfiangulls abinfetta t fyfm» 
gulis fefta partibus cou- 
tentis, 

j ] 1 Oquarum BCfecetur 
I I vtcunq;inD,&E.Di- 
J \ I 1 1 co re&angulum lincis 
J K. X »A,& B C contentum ae- 
» — A ~ H quale eflfe re&angulis 
contcntis A,BD;& A, DE;&A,EC. 
a Ducaturcnim exB ipfi B C ad angulos a/n>/.n.i. 
re&os B F, fiatq;0 ipfi A aequalisB G ; & b/w/ *.u 
e per G ipfi BC parallela dueatur GH>*per cpn(,$uti 
D, E, C ver 6 ipfi B G parallelae ducantur 
D K,EL, CH. Eftautem BHarqualeipfis 
B K,DL, E H.Nam BHeft reaangulum 
ipfarum A,BC; Continetur enim ipfis 
B C,B G,& B G eft ipfi A sequalis, B K, eft 
rcftangulum ipfarum A,BD;Continetur 
cnimteais G B,BD: fiquidem GB ipfi A 
sequalis eft. DL eft re&angulum ipfar u A, 
PE; nam & DK asnualis eft ipfiA.& fimi- 

E * • liwr 
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Hter EH eft re&angulum ipfarum A ,F_C. 
Eft ergo quod A, B C continetur sequale 
iUUqu* A3 D: A,D E ; & A, E C conti- 
nenmr. Si ergo fuerint duae re&s ,&c. 
Qupd oportuit demonftrare. 

Propofitio 2. Tbeor. 2. 
# refta Unea fecet ur vtcunfaerunt re- 
&snguU,qud toit&fdrtibm eontU 
Bentur,dquatidquadrdto>quod 

fitk totd. 

Jl CB J} e&a AB fecetur vtcun- 

JS que inC. Dico reftan- 

gulaipfis A B, A C, & A B, 
B C contenta , srqualia efle, 
. . L ■ m > L quadratoipfi g AB.*Defcri- 
I* 4 ** 8 1 * baturfuperA B quadratum 
ABDE,& ducaturper Cad vtramq; A D, 
fc»r».r.«. B E parallela CF. h atquale ergo eftAE 
ipfiV A F,C E. Eft autem A E quadratum 
ipfius A B, re&angulum ipfarfi B A, A C 
eft A F; Continetur enim i pfis A D, A C; 
& eft A D ipfi AB aequalis. C E cdtinetur. 
AB,BC;Eft autem BE §qualis ipfi AB:Er- 
go quse AB, AC ; & AB, C B continentur 
«qualiafuntquadratoipfius AB. Si ergo 
r eda linea^ c. Qupd demonftrare opor- 
tcbat. 

* Pro- 
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Propoficio3.Thcor. 3. 

Sirefta linedvtcun% fieetur , erit re- 
ftangulum totf t tjrv»a parteconten- 
tum,aqttale rettangtdo partibtMcon- . 
tento,dr quadrato a difta 
parte defiripto, 

^L* * T> Efta ABfit vt- 

■■-^•cunq; fe&a in C. 
Dico re&angulu AB> 
J BCcontentum,3?qua- 
* leefle, & re&angulo 
A C,C B i & quadrato B C cotento.4 De- %fnf.4tA 
fcribatur emm a BC quadratum C D B E, 
producaturque EDinF; & 0pcr A vrri- bprtf.jtj 
queCD,BE parallela ducatur, A F: e Er- W A * 
go AE a^quale eft, ipfis A D, C E. Eftque 
AErcdtangulum ipfis A B,BC conten» 
tum ; conttnetur enim ipfis A B, B E , Sc 
d eft B E ipfi B C arqualis. A D vero cft re- d t» 
&angulum ipfarum AC, CB; eft enim 
D C ipfi C B aequalis. D B,deniq; eft qua- 
dratum ipfius CB. R.e£hngulu ergo A B, 
B C contentum,a;quate eft A C, C B con- 
tento,vna cum quadrato ipfius C B. Si er- 
go rcdka li nea,&c. Quod demon- 
ftrare oportuit. 

E j Pro- 
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Propofitio4.Theor.4J 

Si refta linea vtcun^fecetur ,quadra~ 
tum totius aqua/e ertt & partium qua- 



dratis, &r ettangulo bis parti- 



buscontento. 



REfta AB fecetur vtcunque in C. Di- 
co.quadratum ipfius A B aequale effe 
quadratis ipferum AC,CB; & re&angulo 
aprop.+s.u bis A C, C B contcnto. a Conftituatur e- 
nim (uper A B quadratum ADEB, du- 
bpv/.ji.r. caturque BD; ac l> per C vtrique A D,E B 
ducatur parallela C F; per G vero vtrique 
c perflruS. A B, DE parallela H K.Et e quia C F, A D 
&pn>f.»f.i parallelas funt in ipfafq; inciditB D, d erit 
cxternus angulus B G C squalis interno 
tprop./.u A CB & oppofko ADB:f fed 



tprop.s.t. » GBCangulo./Quare& 

WHh Utus B C lateri C G x quale erit: £ fei & 
C B ipfi G K,& C G ipfi K B eft xquale;e- 





rit ergo & G K ipfi K B xquale ; arquilate- 
rum ergo eft C G K B. Dico quod & re- 
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jfint,in ipfafque incidat C Bjerunt h angu- 
!i KBCG C Baquales duobus refcis: ire- xdt J' '* 
&us autem eft K B C; ergo & GCB reftus 
crit.lQuare &qui ex aduerfo CGK,GKB kfrapijft 
xedti erunt; redfcangulu igitur eftCGKB. 
Demonftratum autem eft , quodw sequi- 
later um : quadratum / ergo eftj & cft a CB * *fi*7& 
defcriptum. Eandem ob caufam & H F 
quadratum eft j & eft ab H G defcriptum, 
hoccft,ab A C. Sunt ergo quadrata H F, 
CK ab ipfis AC,CB defcripta.Et quia AG 
ipfi GE m equale eft,cftq; AG et> A C,C B 
cotinetur;funtn,GC, CBarquates$erit& »W< 
GE squale AC,CB contento. Ergo A G, * _ 
GEf qualia funt bisAC,CB c5tcnto.Sunt 
autem & H F,C K quadrata ipfarum A C, 
BC: quatuor ergo H F, C K, A G, G E as« 
qualia funt, & quadratis ipfarum AC,GB; 
& re&angulo bis A C, C B contcnto.Sed 
HF, CK, AG.GEconftituunttotum 
A D E B, quod eft quadratum ipfius A B. 
Quadratum ergo ipfius A B aequale e(l 
quadratisipfarum AC, CB,& redtangulo 
bis A C,C B contcnto.JSi ergo, &c* 

Quod demonftrare o~ \ 
portuit. 




Digitized by Google 



7 » L I B 1 R tU 

Ali* dmonftratio. 

DIco quadratum ipfius A B aequal e e f- 
fe quadratis partitim AC,C B,& re- 
dangulo bis AC.CB contento. In eadem 
• pr ep. /, i. figura.cum B A, A. D fint ^qualcs, a crunt 
hfro^ji.i & anguli ABD, A D B aequales. Et b cum 
omnts trianguli tres anguli e.qualcs'fint 
duobus rc&is ; erunt & trianguli A B D 
tres ABD,AD B,B A D aequales duobus 
\fwftr*a. teaiSt f & e ft b A D reftus : ergo reliqui 
ABD,ADBvnire&oaequales;cumque 

&7erZ t fint3e q ualcs » eritvterqjfemiredus. <fre- 
■ ' &us aute eft B C G , eft namq; aequalis an- 
gulooppofito ad A; reliquus ergoCGB 
ff"H 2 ' temire&useft:/igitur aequalesfuat CGB, 
Wf- <' u CBG:£ quarc & latera BCCG aequalia 
hfrop ss u e runt:fcfedCBaequaleeftipfiKG,& CG 
XftrfirmB. ip{ j B K . crgo CK eft aequilatcru; i cumq; 

habeat angulu C B K redu: quadratu eric 
CK,& quidcm,quod fit ex C B.|Eande ob 
caufam quadratu eft F H,eftq; aequale illi, 
quo d fit ex AC : funt ergo C K , H F qua- 
drata;aequaliaq, quadratis ipfarum AC, 
kprof.+j.x C B. Et k cum A G , E G aequalia fint, 
fitque A G id, quod AC,C B continetur, 
funt enim C G , C B atqualcs : ergo E G 
aequale eft contento AC, C B: igitur 
A G, G E xqualia funt bis A C, C B 

<on- 



♦ 
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contento. Sunt ver 6 & C K , H F x qualia 
quadrat i s ipfarum A C, C B : Ergo C K, 
H F , A C , G E squalia funt quadratis i- 
pfarum A C,C B; & bis A C,C V> conten - 
totfed C K,HF,AG,GE totum A Econ- 
ftituunt , quod eft ipfius A B quadratum. 
Ergo quadratu ipfius A B arquale eft qua- 
dratis ipfarum A C,C B,& re&angulo bis 
A C, C B contento. Quod oportuit dc- 
mooftrare. 

Corollarium. 

Ex his m anifeftu m eft in quadratis fpa- 



Propof 5.Thcor.5, 

Si retta lineafecetur in aqualia , & i» 



teriicitut aquale ei t quod a dimu 
diafit quadrato. 

RE&a A B 4 fecetur in arqualia ad C;tn a/n>/ . w..t. 
inxqualia ad D. Dico contentu A D, * 
D B redaogulum cum quadrato quod ex 
€D,gquale effe quadrato ipfiusCB,£ De- 




inxqualia, eritretlangulum intquali- 
buttotius fartibut contetumvna cum 
jyuadrato line* , ijua inter feiliones in- 
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tpr» *<i &ducaturBE;r atq; per D vtriq; CE,B F 
m+™ aucatur parallcla D G : perHvero vtriq; 
CB.EF parallcla K O. Rurfusque per A 
vtriq; C L,BO parallela AK;& cum com- 
4/r».*j.i plementa C H,H F «squaiia fint,fi adda- 
tur commune D O ; erit totum C O , toti 
D F equalc.Sed C O equale eft A L;quod 
™ &ACipfiCBfit 

m . m m a 



C D B 







> 
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/A 


H ) 



B Gc F 



aequalis: erit igi- 
tur & A L ipfi 
D F sequale : (i 
addatur comu- 

neCH,critAH 



ipfis DF.DL aequalf : fed A H, conrento 
e ctrell. f AD,DBcft asqu ale; * cft enim & D H ipli 
profa. jQg ? qualis:FD, DL autem funt gnomon 
* MNX:/ergognomooMNXefta;qua- 
lis AD, L>Bcontento,SiLGcommune, 
quod eft arquale quadrato ex CD, adda- 
iur:crunt M N Xghomon , & L G a?qua- 
liacontentoAD,DB,&il!iquodcxCD 
fit quadrato.Sed gnomon M N X, & L G 
totum CE FBquadratum,quod eftqua- 
dratum ex CB:ergo A D,D B contetum» 

cum quadrato quod fit ex C D,«quale eft 
quadrato ipfius CB.Si ergore&alinea 
fecteito&c.Quod oportuide- 
monftrarc, 

Pro 
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Propof. tf, Theor.tf , 

e x » 

Ji 7f #4 /Suff 4 bifecetur,ei%w direclum 
qttddamrecla adiiciatur , mf recJan- 
gulum, <iuodfitex x tota compofita, & 
adiecla,vna cum quadrato dimidia, a- 
qualequadratoquodfitexdimidta , 

&adiec~ta. 



RE&aABbifeceturinC,adiiciaturq; , 
ei quedam B D in dire&um.Dico re- 
ftangulum A D , D B contcntum , cum 
quadrato re&as C B,a?quale efle quadrato 
quodfitexCD. a Defcribaturenimfu- "WW 
per C D quadratum C E F D ; ducaturq; 

j± c B D DE.& & perBqui- bfrofjn, 

gem vtriq; EC, D F 
paralieladucat BG: 
per H vero vtrique 
AD, £F parallela 

& T KM. ItemperAv 
triq; C L, D M parallela A K. Cum igitur 
A C acqualis fit re&ae CB ; erh & A L z- 
quale ipfi CH : fed CH r aequale eft ipfi cprip 4i * 
HF!ergo&AL,equalceftipfiHF.Com- r f 
mune addatur C M -J totu ergo A M gn o • d *x. t. 
moni N X O erit aequale:fcd AM eft quod 
continetur A D, D B (eft o enim D M as- e dtf.STi 
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qualis ipfi D B):&gn omon N X O arqui- 
lis cft A D,D B contento. Commune ad- 
datur LG , quod eft xquale quadrato rc- 
6tx C B: ergocontentum A D, D B, cum 
quadrato ipfius B C » xquale eft gnomoni 
NXO,&LG,SedgnemonNXO,&LG 
funt quadt atum C £FD, quod eft qua- 
dratum ipfius C D : ergo quod A D , DB 
cotinetur,cu quadrato ipfius B C,a?quale 
eftipfius C D quadrato. Siergore&a li- 
nea,&c. Q^od oportuit demonftrare. 

PropoC7.Thcor,7. 

Sirectalinca fecetur vtcumque, quod 
atota,quod^abvna partiumft,vtra- 
que quadrata , aqualta funt ei, qued btf 
atota &dtfta parteftreflangu- 
lo»vna cum alterius partis 
quadrato. 

REfta AB fecetur vt- 
cumquein GDico 
quadrata , qux ex A B, 
C B fiunt.^qualia effc bis 

A B , B C contento , & 
. _ , — quadrato quod fit cx 
•?re/>,4t.i A C. <* Defcribatur enim fuper A B qua- 
* dratum A D E B, & figura * conftruatur. 
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£t quia A G,G Ef qualia funt,fi commu- 
neCFaddatur,erunttota AF,CEa?qua- 
lia: vtraq; ergo A F, C E dupla funt ipfius 
AF :fed A F,CEfuntgnomonKLM& 
C F quadratum : gnomon ergoK LM,& 
C F dupla funt ipiius A F. Eft vero eiuf- 
dcm A Fduplum bis AB, B Ccontetum; 
t funt enim, B F, BCaequales. Gnomon bdefaj* 
crgo K L M,& C F «quantur bts A B,B C 
con ten to.Comm un e addatur D G 9 quod 
eft quadratu ex AC:gnomon ergo KLM, 
& quadrata BG,GD squantur bis A B f 
B C contento, & quadrato quod ex A C. 
Sed gnomon KLM,& quadrata BG,GD 
funt totum A D E B , & C F ; quse funt ex 
A B,B C quadrata^Quadrata crgo ex A B, 
BCaequanturbisAB, BCcontento, Sc 
quadrato ex A C f fi ergo, refia linea, &c. 
Qupd oportuit demonftrare. 

Propof.8.Theor.8. 

Si re&ta lineafecetur vtcum% % reftan- 
gulum quater tota , & vna parte con- 
tentum 3 cum quadrato alteriuspartis, 
dqualeeff quadrato a tota&dicl* 
part&janquam ab vna linea 
defcrtpto. 
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T) E&a A B fit fe&a vtcnmque in C.Di- 
■"\ co re&anguium quater AB,B C con- 
tentum,cum eo, quod fit ex A C quadra- 
toaequaleeffequadrato^ quodfitcxAB, 
B Ctanquam ex vnalinea.Producatur e- 
nim AB indiredfcum, &fit B D acqualis 
*frcp.46.t CB;&rf fuper A D conftituatur quadra- 
tum A £ F D,&duplafigura conftruatur. 
Quia igitur C B ipfis B D$ G K ; B D vero 
. a. C B D ipfi KN *qualiseft;]c- 

1 r unt & G K,K N gaua* 
les.Ob eandem caufam, 
°cruntPR,ROa:qua- 
les. Cumque tam B C, 
E H^LTT BD;quamGK,KNae- 

quales fint; b erut etiam 
hfry.jf.i tam CK,KD: quam GK, RN «qualia: 
fed C K , R N c funt sequalia ( funt enim 
•yW f 4W complementa parallelogrammi CO) igi- 
tur & K D, G R aequalia erunt Quatuor 
ergoDK,CK,GR,RN f qualia funt:qua- 
tuor ergo illa funt quadrupiicia ipfi* CK# 
Rurfus cum C B ipfi B D: B D d ipfi B K> 
Bcorol.f.2. hoc eft ,ipfi CGj&CBipfiGK, hoc eft* 
fSdif.j?. ipfiG P sequalis fit, eritCG ipfiGPse- 
qualis. EtcumCGipfiGP; & PRipfi 
R O arqualis fit;erit & AG ipfi M P;& P L 
'Wf.+i.t ipfiRF*qual& SedMP,PLfuntrarqua- 

tia, 




V 
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lia, quippc parallelcgrammi ML comple- 
menta,crunt & A G, R. iFasqualia. Qua- 
tuor crgo A G,M P,PL,R F funt *quaTTa; 
~qua tuor ergo illa quadruplicia funt ipfius 
A G, Oftcnfa aute funt&CK,K D,G R t 
K N ipfius C?K quadrupliciarergoo&o ill 
€\ux gnomone S TYcontinet, quadrupla 
funt ipfius AK: & cum AK contento AB> 
BD fit gquale, cft enim BK,ipfi BD §qua- 
IiSiCrit quater A B , B D contentum,qua- 
druplum ipfiusAK. oftenfuseftautem& 
gnomo STYquadrupIex ipfi f A ICQuod 
crgo quatcr AB,BD continetur § quale eft 
jnomoni S T Y.Commune addatur X H 
quod aequale eft quadrato ex AC)quater 
crgo A B, B D contentum reffcangulum* 
cum quadrato quod fit ex A C, sequale eft 
gnomoniSTY,&XH. Sedgnomon& 
X H funt A E F D quadratum , quod eft 
quadratum ex A Dzergo quater A B, B D 
contentum re&angulum , cum quadrato 
cx A C , jcft aequale illi , quod fit ex A D 
quadrato, hoceft, quodfit cx AB,BC 
tanquam cx vna linea. Si ergo redta li- 
nea f &c. Quodoportuitde- 
monftrare. 




Pro-' 
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lErgo GEFipfiEFGcft a?qualis;* quare tpr „. g , 
&latusEGlateriFGa?qualeerit. R.ur- F f '**' u 
fus curn angul* ad B femirc&us fit ; rcdus 
F DB(eftenima»quaUsintcrno&oppo- fy r 'M- r * 
fito E C B)erit reliquus BFD femirc«aus. 
Eft crgo angulus ad B arqualis D FBan- 
gulo/Quare&latusj^FlateriDB^quale 8W««* 
erit : Et curii A C,C E aequales fint,erunt 

& quadrata ex A C,C E f qualia-dupla er- , 
go funt quadrato ex AC : g asquale autem *P n M7't 
eft quadratis ex A C, C E quadratum ex 
EA(riamangulusACEre<5tuseft)eftigi- 
turquodexE Aduplu eiusquodexAC 
Rurfus cum E G, G F aequalcs fint; erunt 
& quae ex E G,G F quadrata aequalia : du- 
plaergofuriteiuSquodfitexGF:Et h x- \frof.fj»i 
qualia eius > quod ex E F : ergo quod ex 

EF duplum cft eius,quod ex GF quadrati 
(funt autem GF,CD t;qualcs)ergo quod 
exEFduplumeftcius^quodexCD, Eft 

autcm & quod cx A E duplum eius,quod 

ex AC:ergo quadrata quar ex A E.EF du- 

pla funt corum,qu ? ex AQCD.Quadra- fc 

dratis autem ex AE.FF,»' xquale eft quod 

cx AF(tftenimangulusAEFreftus)er- 

go quod ex A F quadratum duplum eft 

eorum.qu* ex A C*C D: ei autem, quod 

cx AF k «qualia iunt qua: cx A$, DF \pr, M?t% , 

F a> fiunt 



Google 
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fiunt(nam angulusad D re&useft)igitur 
quae ex A D, D F dupla funt eorum, quae 
cx AC> CDquadtatorum (funtautem 
D F, D B aequaJcs) ergo qu* exAD.DB 
quadrata, dupla funt corum, qua ex A Cj 
C D.Si ergo re&a li n e3 , 8co Qupd opor- 
tuitdemonftrare- 

Pr opo C i o.Thcor.i o • 

Sirec~ialineabifecetur,ei£in re&um 
qtudnm alia adiiciatur,quaa tsta eum 
aditcta, & ab adietlafiunt quadrata, 
m dupla eruntquadratorum , quafiunt a. 

dimidia,&a)(fompofitaexdimi- . 
dia&adiefta. 

RE&a AB bifecetur inC.adiiciaturq; 
ei in re&um B D. Dico quadrata quae 
cx AD,DBdup!aeflecorum,qu2ex AC, 
a prop.tx.t. C D.<« Ducatur enim ex C ipfi A B ad an- 
hfro f .2.u gu i os re # os C £; * fitq; C E ipfis, AC,CB 

E i F aequalisi & iun» 

" gintur AE.EB. 

£* atq; r per E ipfi 
D A D agatur pa* 




,*;miKn*mefk . ralielaKF.PerD 
immk £ Vero ipfi C E pa- 
. ralldaDFi&cuminparaUeJas£C,FD 

inci- 
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incid^t EF, d crunt arigiili C E F, E F D A „ tt , , i4 
fcq>les duobus re<3is:vnde FE B, E F D 
duobu* redtis minoreseruhfc , e Quaeau- c ax m 

tera a rainQribus qua fintduo reftipro- 
ducunturre&atlinea:, concurrunt: crgo 
EB,F D ad partes B,D produdg concur- 
teot: concurrant in G,iungaturque A G. 
EtquiaAC, C Eajquales funt,/erunt& fprop.t.il 
anguh AEC,EAC aiquales \g & eft an- gftrfiruA* 
gulus ad Crciaus:ergo E A C, A E C funt 
icmireai.Eandem ob caufamCEB,EBC 
femire&i funt: ergo AEB redus eftrcum- 
queEBCfit femire&us , h erit &DBQh fr**s£ 
fcmire&us:eft vero BDG re&us,- * xqua - » 
lis enim eft angulo DCE, quod fint al- 
terniireliquuscrgo DGB fernireaus efti 
quareanguli D G B,D B G «quales funtj 
k eruntigitur & lateraB D, GD jequalia. I^. foi 
Rurfus cum EGF femire&us fit: /re£his 1 frt/.j^i 
quiad F (eftenim ad Coppofitoasqualis) 
erit & FEQ femire&ustfuntigiturEGF, 
F E G «quales, w Quare & latera GF, m f rt f 
E F aequalia erunt. Cum ergo E C , C A 
«quales fint ; erit & quod cx E C quadra - 
tum,aequaIeei,quodcxAC: Quadratt 
crgoqusexEC, CA , duplafuhteius* 
quod ht ex C A : illis autem , qua?ex C E* 
CA, ««qualeeftquodexE A-ergoquod hpr»M7-' 

£ J, e* 
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cx E A duplum efl: cius quod ex AC Rur- 
fuscum G F y EF fintsequales, eru > nt& 
quas ex F G , F E q u adr a t a arquaiia. San t 
ergo quas ex F G> F E dupla eius, quod ex 
ttyrf47J £ Ff illis autem, qu* ex G F, F E f *quale 
eft quod ex EG : ergo quod ex E G d u- 
plumefteius , quodex EF, funt autem 
E F , C D squales: ergo quod eK EG du- 
plum eft cius quod exCD: oftenfu m ert 
N autcm id , quod ex E A duplum cfle cius 
quod ex A Ci qua? ergo ex A E> E G qua- 
drataduplafunt c©r<jm>quscx A C,C D: 
PPr*p.47.t illis autem qii* ex A E , E G p squale eft 
qilod ex A G: ergo qitod cx A G duplum 



eft eorura * qu* ex A C, CD : ei autem 
W«*7«« quod ex AG * 4 xqualia funt * quse ex 
AD, DG: ergoqusexAD, DGqua- 
,"#i^^rata dupla funt eorum,que; ex A C,C D, 
¥ l; aequales autem funt D G , D B .• ergo quse 
A D , D B quadrata , dupla funt eor um, 
qua* ex A C,C D. Si ergo re£ta linca ' >> 
bifecctur,&c. Quod oportuit 
dcmonfere. 

i 

Pro-* 
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' .PropoCu.ProbLi. 

DatamrecJam/ecare, vt quodtota, & 
vnaparte continetur rec~iang»lum % 

dqualefitquadratoquodfitex 

reliquaparte, 
ft data re&a AB.quam oporteat ita 
fecare , vt quod ex tota & vna partium 
fit re&angulum, arquale fit ei, quod ex al- 
terapartefitquadrato. a Defcribetur ex *t re f-4t-i 
ABquadratum ABCD,& b bifecatur AC b W-'s 
in E,iungaturq; BE.producaj:iarCAin F, 

fitq; EF fxqualisre&xBE. 
d coftituatur fiiper AF qua- tynpHfAl 



s 





B 


K 





GH in K. Dico re<ftam A B 
in H feiftam eflTe, vt AB.BH 

contentura re&angulum, 

c k D jquale fit ei,quod exAHfit 
quadrato. Cu,m enim re&a AC bifeda fit 
in E, eique adie$a in direftum A F; e erit cfrtf.tai 
C F, F A contentum , cum eo quod fit ex 
A E,?quale illi quod fit ex EF,funt autem 
BF,EB §quaIe$:ergo CF,F A contentum, 
cu eo quod fit ex A E; atquale eft iIIi;quod 
ex EB quadrato :fcd ei, quod ex EB/ar- c br „ _ 
qualiafunt,quafex BA^AEquadratafre- ' f 7 
.£us enim cft angulus ad A ) crgo quod 

F 3 CF, 
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C F,F A continetur.cum illo quod ex A E 
o uadrato^quale eft illis,q exB A, AE qua- 
dratis; Commune quod ex AE auferatur; 
rcliquum ergo,quod CF,F A contiqetur, 
arquale eft ei , quod ex A B quadrato. Eft 

autem C F ♦ F A contetum, 
V G ipfumFK(^namAF,FG 

funt xquales) Quodautem 
fit ex AB, eft A D quadra- 
tum : ergo FK , A D funt as- 
qualia. CommuueAK au^ 
fcratur : eruntque reliqua 
FH, HDacqualia. Eft au- 
,te HD quod A B,B H continctur h (funt 
enim AB,B Daequales)F H auteeft quod 
fit ex A H quadratfi.Ergo quod A B,B H 
continetur rc&angulum, xquale eft qua- 
drato quod ex A H : rc&a crgo AB fe£ka 
eftin H,vt quod AB,BHcontinetur red- 
angulfi aequale fit ei, quod ex A H fit qua- 
drato, Quodfacereoportebat, 

PropoH i * .Theor. 1 1 , 
Jntriangulis obtufangulis ^uadratum 
auod fit a latereangulum obtufumfub- 
tendente^maius el~i quadratU laterum 
obtufum continentium^reolangulo bit 

tontento drsb vno lntcrj obtufum 

tinen- 
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tinentkin quod producium perpendi- 
euUris cadit, & a linea exterim ajfum- 
pta a perpendiculariadangulum 

obtufum* 



S 



ohtufamanguIumhabesljJAGrf Du- */ r# /* ll ? rt 
catur ex B ad C A produ&am perpendi- 
cularisBD- DicoquadratumexBCma» 

^ ius effc eis , quse cx B A t 
A C, rcflfangulo bis C A, 
ADconteto.Cumenim , 



L reda C D fe&a fit vtcfk 
•A que in A; t erit quod cx ^'-M** 
D Caequaleillis.qua: ex CA, AD quadra- 
tis ; &. ei , quod bis C A , A D cohtinetur. 
Communeaddatur,,quodexDB,. Ergo 
qu* ex C D, D Barqualia funtiHis,qua: ex 
C A, A D, D B.quadraris ; & illi, quod bis 
G A, A Dcontinetur:fcd illis,qu^ ex CD, 
DB.quadratis,< ^quale eft quod ex CBfeft cfrof^H 
enimangulusad^re6lus)illisautem,qu§ £■ 
ex AD,DB i asquale eft,quod.ex AB qua- &?r«f.47>l. 
dratum. Qupd igitur ex C Barquale eft \U 
lis, qu* cxC A, AB quadratis , & reclran- 
gulo bis C A, A D contcnto.In triangulis 
crgo obtufangulis.&c.Qupd oportuit 

demonftrare. 

F 4. Pra- 



» 
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Pr0p0fl3.Thc0r.lZ. 

Jn actttangulat triangulis quadrattm 
lateris acutum angulum fubtendentu 
minuseftquadratis acutum continen- 
gibus reclangulo bis content$ , & abv~ 
no latere acutumcontincnte,inquod 

perpendicularis cadit, & a linea aper- 
pendiculari inttss ajfumpta ad an- 
gulumacutumi 

Sltacutangulumtriangulum ABC,ha- 
.„„ bes acutti B:« ducatur ab A in BC per^ 

*'"rr-r- pendjcularisAD.Di- 

co quadratu quod fie 
exACminuscflcillis 
quae fiunt ex C B,B A, 
re&angulo bis C B ,|B 
P contcnto.Cu enim 
re&a CB frcta fitvt- 

b trop 7 2 cumc T> * n ®& crunt 4 uar « C B,B D qua- 

' F ' 7 ' drata squalia bjs CB,BD cqntcnto,* iiii 
quod ex E> C quadrato. Cqmmqne a<Ha- 
tur,quod ex A D : Ergo quae ex C B,B D f 
D A quadrata , aequalia funt bis C B , B D 
contento, & quadratis quac ex A D, D C* 
Sedillis,quxexBD,D A,quale eftquod 
ex A B ( eft einm angulus ad D|re£tus) 

illis 
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illis vero que. ex AD,D Cfquale eft q\jod 

ex AC, Ergoqua?cxCB,BA,atqualiafunt 

& illi quod ex A C quadrato j & illi quod - . - 

hU C B, B D continetur. Quare quod ex 

ACquadratum minus efl illis,quae ex CB, 

B A quadratis, re&angulp bis B C , B D 

contento. In triangulis ergo acutangulis, 

^c. Qupd dempnftrare oportuit, 

Propoficio 14.ProbI.2t 

pato reftilineo tquale quadrAtum 

conftituercs. 

T7 Sto re&ilineum A,cui oporteat ae» 
JC^qualequadratumconftituere. *Fiat a /r»/.*f.f 
recYtlinea A aequale parallelogrammum 
re&angulum B D. Si igitur BE,ED fue- 
rint a?quales,fa£tum. eft qupd pctitur; erit 
enim re&ilinco Aaequale quadratu BD. 

Si non j erit vna- 
ipfarum £E, ED 
maior : Sit ma- 
iorBE,qu?produ- 
* catur in fiatque b/«/. *. ti 
FE,ip(iED*qua- 
lis, cbifeceturque FBinG,&centroG, W»»* 
interuallo G B, aut G F defcribatur femi- 
circulus BHF, & producatur D E in H, 

F 5 du.- 
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ducaturque G H. Cucn itaquc re&a BF 
fc£h fit «qualiter in G, inzqualiter in E ; 

ifrq.f*** j/erit quod BE, EFcontinetur, cum eo 
q u od cx E G quadrato, gquale ei quod ex 
G F quadrato. Sunt autcm G F, G Har- 
quales. Qubd ergoBE, EF continetur 
cum co quod cx G E,a?quale eft illi, quod 

•/'^•*7' ex G H i illi vcro quod ex GH,txqualia 
funt qux cx H E,GE quadrata:ergo quod 
B E, EF continetur,cum co quod exGE, 
«qu^lc eftillis,qusex HE, GE:Com- 
munc auteratu r,quod ex G E ; & crit rcii- 
quum,quodBE>E Fcontinetur, squale 
ei,quod ejc E H quadrato : fed quod B E, 
E F continetur eft ipfum B D, fiquidem 
E F, E D iunt x quales : parallelogrammu 
ergo B D gquaie eft ei quod ex H E qua- 
drato : Eft autem B D aequale rediiinco 
A: crgo re&ilineum A gquale cft q uadra- 
to ex E H defcripto. Dato ergo re&ilineo 
A jgquaic quadratum conftituimus, 
id nimirum quod ex E H, 
Quod facere q- 

• • . . portuit, 
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Defnitiones. 

\. ^quales circuli funt, quorum diarne- 
cri funt aequales ; vet quorum qu» 
ex ccntrisfunt sequales. 

%. R^c&a linea circulum tangeredicirur, 
quas contingens circulum , & pro** 
dudca ipfum non fecat. lnfigura> 
propofi6. linea A E tangit circulnnu 
ABC. Inig.&ig.DK tangitcirctt- 
lum ABC. 

|. Circuli fp tangere dicuntur^qui fcipfo* 
contingentcs, feipfbs non fecanr. 
Circulife contingunt aut intcritu* 
propof6fircuUA BC,DE C;autex+ 
teritu , vt propof n % ^irculi B A C 9 
JM& 

. 4^« 
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4» In circulq zqualiter a centro diftart 
dicunturjre&ar linex, cum acentro 
ad ipfas pcrpendicularei du&x x- 
quales fuerint. Vt propof tintA 
A B,QD acentroE, aqualtter dtftant 
quod E EJLGfint ttquales. 

5. Magis diftare dicitur , in quam maior 

perpcndicularis cadit. 

6 . Portio circuli , eft figura qu# redta li- 

nea & circuli circum fereatia conti- 
netur. Vtinprimtprcpofjuntportii* 
neSi 0 ACB,AEB* 

7. Portionis angulus cft , qui re&a linea, 

& circuli circumferentia contine-* 
tur. Vtinjrimapropof funt anguli 
QAB,EAB, rctta A B, &peripheri£f 
CA,EAcontenti. 
t. In pprtionc angulus cft, cum in cir- 
cumferentia portionis acceptum 
pun6tum fucrit, & a b ipfo ad termi- 
nos re£t* linex*que eft bafis portio- 
nis, iungunturre«ac , angulus in- 
quam hisre&is contentus. Vt inzG. 
propof angnlpu EBF eftin portiono 
EDF. 

p. Quando vcto lineae anpul^m conti- 
nentes, aflumunt peripheriam^in 
illa infiftere angulus dicitur» Vtin 

prth 
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propof.27. angultu E D Einjiflit peri- 
fberiaEE. ' • 

10. S e&or circuli eft , quartdo aiigutus ad 

centrum circuli conftiterit , figura 
contenta rc&is lirteis angulum co- 
prehendentibus , & peripheria ab 
ipfis aflumpta. Vt inpropof.Zf.fetlot 
iifitur figuraEElE. 

11, Similescirculi portidnesfant,qu$ct* 

piunt a?quales an gulos , aut in qui- 
bus anguit x qualcs co nfifhint. 

fropo(itioi.Probi.t* 
Vntieireulieentruminuemre^. 

Sto datus circu- 
lus ABC, cuius 
cctrum inuenire o- 
porteat. Ducatur 
quaedam re&a line* 
ABvtcunquejrfbU i fr ofj $ j 4 
fcccturque in D } at- 
que per D ipfi AB 
ad b angulos redtos bpry.u.i. 
erigatur D C , i qua: cfo ftuU. 
producatur ln ibifecetur CE inF.d/r*/\/o,x< 
Dico F centrum effe cifciili ABC. Si non; 
fit, fi ficri potcft , G > ducanturque 6 A > 

GDi 
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GD,GB;&cum AD,DB$quales{inf» 

tpitpj. i.communis DG; feruntdua: AD,DG» 
duabus G D , D B atqualcs , altera alteri , 

ffr$f.S,i.f & bafis G A asqualis bafi G B; funt 
enim ex centro G : g ergo & anguli 
A D G,G D B aequales erunt : Cum au- 
tem re&a fuper re&am confiftens angu- 
los cicin ccps xquales fecerit , redus erit 
▼terque anguloru: re&us ergo eftG D B; 
fed&FDB redus eft ; eft ergo angulus> 
F D Basqualis angulo GDB, maior mi- 
nori,quod fieri nequit. Non ergo G cen- 
truro eft. Similiter oftendemus quod pre,- 
ter F nullum aliud: F ergo centrum eft. 
tQuodinuenire oportuiu 

Corollarmm, 

Ex bis manifeftum eft , fi in circulo re^ 
&a quaedam re ftam quandam bifariam , 
&ad angulos re&os(ecet,'m fecantecen- 
trum circuli elfe» 

Praspoficio^.Theor. i, 

SiineircuU peripheru duo punfia at* 
cipiantHr,reBailUcmiungens 

intracirculumcadet, 

ESto circulus ABC, & in eius perlphe* 
ria accipiantur quaecunqueduo pun» 

fta A,B» Dico re&am » qu* cx A in B d«f 

mur 
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citur ifttracirculum caderc. Si non : Ca- 

dat,fifieripoteft,cxtra, vt A E B , & acci- 
piatur centrum circuli A B C, quod fit D t 
iunganturque D A , DB, &producatur 

DFinE.QuiaDA 
rfgqualis cft i pfi DB; a , fk 
b erit & angulusbfnp^ta 
DAEanguloDBE 
sequalis;cumq;tri- 
anguli DAEvnum 
latus A E produfcu 
fitin B,* eritangu- ctrMb tif , 
lus DhBmaioran- 
gulo D AEraequales 
funt autcm anguli 
D AE,DBE,maior ergo eftDEB an- 
guius quam D B E ; d maior autem angu- d*np«w 
lus maius latus fubtendit ; maius ergo eft 
D B latus,quam D E : e at D B ipfi D F e defjfi 
quale eft ; maiu» ergo eft D F, quam D E> 
xninor maiore,quod ficri ncquit: Non er- 
go qua: ex AinBducitur extra circulum 
cadit. Similiter oftendemus quod necin 
ipfam periphcriam ; cadct ergoextra. 
SiergoincircuIo,&c, Qupd 
oportuitdemon- 
ftrarc, 

i Pra* 
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Propoficio3.Thcor.2. N 

Si in circulo rcfta quadam lincd pcr 
ccntrurn duftd > rcftanon pcrccntrum 
duftam bifccct % & ad angulos rcttos 
iffam fecabit: Etfidddngulosre- 
ffos ip/amjccet,bifariam 
quofyfecabit. 

ESto circiilus ABC,&re&a quaedam 
C D per centrum , reftam quandam 
, ^ AB non per cetitrum du&am bifccetin 
F. Dico quod & ad angulosre&osipfam 
fecet. Accipiatur enim cciitrum E,dueati- 
turque E A,E B. Cumque A F,F B aequa- 
les fint»communis FE; cruntduz A F, 
F E duabus FB, FE,aequales bafifque E A, 
afref.ga* bafi EB : a ergo & angulus A F E angulo 
fiFE arqualiserit. Cum auteril re&a fu- 

per re&aconfiftens 
angulos deinceps 5- 
qualesfecerit, tre- 
6ius eritvrerquex- 
qualium angulorii: 
vterque ergo AFE* 
BFE re&us erit:er- 
goCDpercentrum 
duda bifecai AB non pcr centrura duda. 
^"|^>^v^^ r ^^ " Sed 
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Sed iam C D ad angulos reftos (ecet ipfsa 

A B; dico & bifecare ipfam , hoc eft , A F, 

F B squales effe. iifdem conftru&is , cum 

E A, EB aequales fint;rerunt & anguli 

E A F , E B F aequales : eft autem refius 

A F E re&o B F E sequalis : duo ergo tri- 

angtila £ A F > E F B, duos angulos duo- 

bus anguiis fcqualcshabentia,& vnum la- 

tus Vni lateri,nempe comtnune EF,quod 

vni zqualium ahgulorum fubtenditur , 

Whabebit & reliqua latera rcliquisaequa- d^/.i/.i 

lia : sequales ergo funt A F, F B. Si ergo in 

circulo, &c.Quod oportuit demonfirare, 

Propoficio^.Thccr. 3. 

Si in circulo dua re£f<t line&femutuh 

fecent,non per centrum duftaji 

bifariam non ficabunt. 

Sto circulus 1 
ABCD, ia 
D eoq; dux redas 
AC,BDn6per 
centrum du&ar, 
fe inuicem in E 
fecet.Dicoquod 
1T fe bifariam non, 

fecent. Sifieri poteft,febifariam fecent; 
fintq; & AE,E Q & DE, B E «quales ; & * 

G acci- 
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accipiatur ccntrum F ducaturq; FE.Cum 
ergo redta quaedam F Eper centrum du- 
&a , reftam quandam A C non per cen- 

tfnf&S' trum duftam bifecet, ad re&os a angulos 
ipfam fecabit : angulus ergo F E A rectus 
eft. Rurfus cum re&a F E, re&am quan- 
dam B D non per ccntrum du&am bife- 

bprcji. cet,ad£ angulos rc&os ipfam fecabit i re- 
dfcus ergo eft F E B. Oftenfus autem eft 8c 
. ' FEAredtustergoFEAjiEqualiseftFEB, 
minormaiori,quodfieri nequit: noner- 
go AC,BD fc bifariam fccant. Si ergo 
in circulo , &c. Qupd oportuit demon- 
ftrarc. 

Propoficio 5>Theor«4. 

Si duo circulife inuicem ficuerintp non 
erit ipforum idem centrum. 

( Vo circu- 
li ABG, 
CDGfcinui- 
q ce fccent in B, 
&C. dicoipfo- 
rumnon eiTei- 
demcentru. Si 
eftjEfto E,iun- 
gatur EC; & ducatur E F G vtcunque*Et 
aAft/.* E cenirum cft circuli ABQ* crit EC 

i u *qua- 
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sequalls E F. Rurfus quia E centrum eft 
circuli CDGi erit& E C arqualis E G : 
Oftenfa eft autcm EC atqualis EF. erit 
igitur E F aequalis EC, minor maiori. 
Quod fieri neqiiir. Non ergo E Centrunt 
«ft circulorum A B C,C D G. Si ergo duo 
circuli,&c Quod oportuit demonftrare. 

Propoficiotf.Theor.j. 

Si duo circuli interim fe contingant, 
non eritiUorumidem cen- 

* 

trum. 

VO eirculi 
ABC,CDE 
fe tangat interius in 
C.Dicoillorumnd 
efle idem centrum. 
Sieft t EftoF,iun- 
gaturque FC, & 
ducatur F E B vt- 
cunque. Cum ergo F centrum fit circuti 
A B C , 4 erit F C asqualis F B. Et cum F %itf^u 
centrum etiam fit circuli C D E,f erit F C b def.\ 
scqualisF E : deroonftrata eft autem & FC 
aequ alis F B : ergo F E zqualis eft F B, mi» 
xi o r maiori j quod fieri nequit. Non ergo 
F centrum eft circuloruai A B C, C D £. 

C i Si 
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SiergoduocircuK,&c.<^uod dcmonftra- 
rc oportuit. 

Propoficio7. Thcor.6'. 

t 

Si in diametro eircuti accipiatur pun- 
£ium>quod centrum non ftt>ab eoqucs 
in circulum cadant refta quadamjna- 
xima eritin qua eft eentrujn\minim* 
reliqua. aliarum verh propinquior ei % 
fua per centrum tranftt remotiore^f 
fimper maioreftiDua autem tantum 
dqualesapun&oincirculumca- 
dentadvtrafquepartes 

ipfmminlm** 

ESto circulus 
ABCD,dia- 
metrus eius AD, 
in qua fumatur 
puncxum quoduis 
F , quod centrum 
non fit. Centrum 
aute fit£:Cadant 
ab F ad circulum 
nGtx quxdam F B, F C,F G. Dico maxi- 
mam eflcF A,miniraam F D: aliarum F B 
maiorcro>quam FCj&FC maiorcm qu£ 

FG* 
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F G. iungantur enim B E, C E, G E. Et 

quiaomnis trianguli fduolaterareliquo apnpjt.r. 

maiora funt,erunt E B, E F maiores B F ; 

Eft autcm A E ipfi B E arqualis ; funt ergo 

B E,E F squalcs ipfi A F ; maior igitur eft 

AF quam BF. Rurfus cum BE,C E«- / 

quaies fint communis EFj erunt duas BE, 

E F,duabus C E, E F aequales ; fcd angu- fr 

I u s B £ F b maior eft angulo C EJP : crit b 

€ igitur & bafis 3 F maior bafi C F. Ean- cpnp. -14,11 

dem ob caufam maior eft C F, quam F G, 

Rurfus cum G F, F E maiores fint quam 

E G : & E G,E D arquaies 5 erunt GF,FE 

maiores quam E D ; comtn u n i s au fera t u r 

E F; d reliqua cr go G F , rcfiqua F D ma- d **. /. 

ior crit. Eft erge F A raaxima/ minima 

D F;maiqr autem F B , quam F C, & haec 

maior quam F G. Dico fecundo, quod ex 

F dug tantum afquales ad circulum ca- 

dantvtrincmeaminima DR*Conftitua- tpf'p**h** 

tur enim ad E re&x E F,angulus F E H 5- 

qualis angulo QEF, dqcaturque F H. 

Cum ergo GE, EHa?qualesfint,com- 

munis EF ,erunt dus GE,EF,duabus 

H E, E F *quales,angulufque G E F , an- 

gulo HE F,xqualis: /igitur& bafisFG eprtp.j.r, 

bafi F H erit srqualis. Dico tertio , quod 

ipfi FGnulIa alia «qualis ex F ad circu- 

. . . . G 3 ^ um 
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ium cadat.Sienim 
cadit ; Cadat F K. 
Cum crgo vtraq; 
FK,FH ipfi FG 
fit8equalis;£crit& 
FKipfiFHaequa- 
lis : propinquior 
crgoei,quaceftper 
centrum, arqualis 
eftremotiori, quod fierinequit. Vel fic. 
Ducatur E K. Cum ergo G E, E K x q ua- 
los fint , communis F E , item h bafis G F 
bafi FK aqualis;*erit & angulus GEF 
angulo K E F x qualis : fed G E F xqualis 
cft angulus H E F x ergo & H E F arqua- 
lis erit ipfi KEF, minor maiori, quod neri 
nequit. Non ergo ab F plures vna ipfi 
G F a?quates ad circulum cadunt. Si 
crgo in diimetro,&c. Quod 
oportuit demon- 

ftrare. 
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P ro p ofi tio 8. Theor. 7. • 
Siextra circulum accifiaturfunBum, 
ab eoque ad circulum ducantur recJa 
quadam linet, quarum vna per cen- 
trum tranfeat,reUquavt libet. Earum 
quidem,quaincauam ferifberiamca- 
dunt t maximaeft , qua eft fereentrumi 
aliarum verb frofinquiorei, qua fer 
centrum ,remotiore (emfermaior e&. 
At earum, qua in conuexam ferifberi- 
am cadunt t minimaefi, qua interfun- 
Bum &diametrum interijtcitur > alia- 
rumvera, qtt& frfipinquior minim* 
femferremotioreminoreB. Dua autt 
tantum aquates a pun£to w circu- 

lumcaduntadvtrafyfar.' . 

• * 

*<uu tesnttntm&^ ± / 

ESto circulus A B C> ex tra quemaccN 
piatur punfhim D,ab ipfoq; ducan- 
tur r e£tz q usedam ad circulum D A,DE, . 
D P, D*C,ducaturque D A per centrum» 
Dico quod cadentium ad cauam periphe- 
riam A EPC maxima fit,quse per cen- 
trum tranfit iDA; minima $ qu« inter 
punSum D|&diametrum AGinterijci- 

G 4 tur* 
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tur,qu« eft D G ; maior autem DE,quam 
DP,&h*c ip*ior^uamDC Earujn vc- 

/ rp qux in conuexam 

pcriphcriamHLKG 
cadunt fcmper pro- 
pinquior minim^ 
D G, minor cft re- 
motiore,hoc eftjDK 
minor eft quam DL, 
& hxc minor quani 
DHtAc^ipiatur cen- 
trum M a iungan tur- 
queME,MP,MQ 
MH,ML,KM. Et 
cum AM,EM^ x r 
quales fint,communis addatur M D,erit« 
que A D aequalis vtrifquc EM,MDj fed 
bprop.io.t* EMjMD^ maiores funt quam E D : er- 
go & A D maior efl qua m E D. Rurfus 
M E, M P squalesfunt, comunis addatur 
MD; cruntq^E^l, MlX asrquales ipfis PM f 
MD:fed angulus E M D rnaiqr eft angulo 

c/r*/ii*.i, PMDs «rgb& bafisEQmaiQr^kafi 
P D. Similiter oftedem us P D maior£ cflc 
C D. Maxima ergo efl D A ; maior D E 
quam DP,& D P maior quam DGCum- 

Aprop *$4i 4 ue M K, K D d maiores fint quam M D; 

§<*,/. *&MG*qualisMK;*eritrcliquaKD 

raaior 



a def.tj* 




Digitized by Google 



* 



X I B E * ui 195 

waior reliquaGD:Qujirc O D minor eft 
quam K D,cft enim omnium minima.Et 
quialinea MK,KD a terminis lateris MD 
intra triangulum M L D conftitutae funt, 
/ erunt ilia» minores quam M L,L D :fu n t fyrof.u. * 
autem MK, ML xquaics: ergo reliqua 
D K minor cft , reliqua D L. Eodem mo- 
do oftencjemus D L minorem efle D H. 
Minimaergoeft DG; minorautem DK 
quam D L,& D L minor quam DH. De- 
indedico, quodapunftoD tantumduse 
sequajes in circulum cadant ad vtrafque 
partesminimaf, g ConftituaturadM li- gprop.}*,* 
neae MD angulo KMD aequalisD MB, 
ducaturque D B.Cum ergo M K, M B ac- 
quales firit, MD co m u nis;er u n t due KM, 
M D,dua b u s BM,MD a>quales,al t era al- 
tcri, funt vcro & anguli K M D,B MDje- 
qualcs, h erunt igitur & bafes DK,DB, WM»A 
«quales. Dico tertio re&e D K i punc^to 
D ad circulum aequalem aliam non cade- 
re,Si enim poteft, cadat P N. Cum ergo 
D K fit aequalis D N ; & ipft D K aequalis 
DB; eriu&DBipfiDNaequaiis., p< r Q , 
pinquiorminimaeremotibri, quod tierj 
non potTe demonftratum eft. Aliter. Du- 
caturMN. CumigiturKM, aequalisfit 
M N, com mu nis M D, & bafis DKasqua- 

G f lis 
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lis bafi D N , k erit & angulus KMDan- 
gulo D M N qualis : fed K M D xqualis 
eftangulo B M D : ergo & B M D «qualis 
eritN M D, minor maiori;quod fieri ne- 
quit:Non crgo plures quam duf a pun&o 
/ Dadcirculum A B C xquales ad vtrafque 

{>artesDG cadunt* Si ergo extracircu- 
um^&c.Quoddemonftrareoportuiu , 

Proporp.Theor.8. 

Si ifttra cireulum aecifiatur funttum> 
abeoquead cireulum flures quam du* 
dquales reftx cadant,erit aceeptum 
fnnftumcentrumeirculu 

EStointracirculum A B C acceptum 
pun&um D , ab eoque ad circulum 
A B C piurcs quam duae r tdcx stquales c a- 

X dant.nempeDA, 
c DB,DC.DicoD 
centrum eflfe 




cuHABC.iunga- 
GturAB,BC.bife- 
centurquein£& 
F,&iun£bt£D, 
DF.producantur 
inG,K:& H,L. 

Cum ergo A £ arqualis fit £ B,comrn unis 

ED: 
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ED:eruntdue. AE,ED,duabusBE,ED 

sequales ; eft a verd & bafis D A bafi D B a exbjptZ 
srquali s: eritJ igitur & angulus AEDan- tbe A 
guloBEDarqualis: c re&us ergo vterq; 
cftifecat d crgo G K ipfam AB bifariam,& d/ripjj'.' 
ad angulos re&os. Etquia, e quandoin ec»r*™/.j 
circulo re&a rectam fecat bifariam & ad 
angulos re&os , In fecante centrum efl; 
circuli,eritin GKcentrum circuli ABO 
Eadem ratione centrum erit in HL: & 
n ullum afiud commune pu ndtum habent 
refta: G K, H L praeter D:eft ergo D cen- 
trum circuli ABC.Si ergo intra circuluro, 
&c. Quodoportuitdeinonftrare. 

TNtracircuIumABCfumaturpunctum 
jiD, ab eoque ad circulum plures quam 

duas re&x arqua- 
les cadant, D A, 
DB,DCDicoD 
(1 effe centrum cir- 
culi ABC Si non 
eft.EftoE,&iu- 
fiaDE produ- 
catur in F & G. 
4 Eft autem F G diametrus circuli A B C. a dtfo t \ 
Cum ergq in dian\etro FG acceptum Gt 

pun- 
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pun&umD, quodccntrum circulinon 
1^,» 7*/. eiit D maxima;maior autem D C 
' * quamDB,&DBmaiorquamDA; fed 
&xqualesfunt; quodfierinonpoteft. E 
ergo centrum circuli A B, C non eft.Simi- 
liter oftedemus quod prxterDaUudnul- 
Ium;D ergo centrum eft circulii 

Propori Q'Theor.9» 
Circulm circulum in pluribus, yuam 
duohiupunftunonfccAti 

SI fieri poteft fecet circul' ABC ciroilu 
DEFinpluribuspunaisquaduob*,vt 

inB,G,F,H, 
iuncl:$q;BG, 
B H a bifcce- 
turinK&L; 

atq; exK, & 
L ipfis B G, 
B H ad b an - 
gulos reftos 
duftxK C, 
LM,inA,& 
E producantur, Cu ergo in, circulo A B C 
re&a quxdam. AQreaarn quandam B H 
« bifariaro, & ad aogulos re&o&fecet ,f erit 
in ACcentrumcirculi ABCvRurfuscum 

in eodcm circulo A B C re#a auxda NX 

re&am 



\prop.ii.T. 





ife — 
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r etit&m quandam B G bifariam , & ad an- 
gulos re&os fecet, d erit in N X centrum dpr*/.}.^ 
circuli ABC Deraonftratum autem eft 
quod & in AC: atqui in nullo alio pun<3o 
re&x A C, N X concurrunt , quam in O: 
cftergoOcentrumcirculiABC Stmili- 
tcr demonftrabimus centrucircuii D E F " 
m O elfezduorum erg<> circulorum ABC, 
DEF feinuiccmfecantium idemeftcen- 
trum O : e quod fieri nequit. Non ergo ifrtf-f-i* 
circulus circulum, &c. 

Aliter. Circulus ABC circuium D E F» 
m pluribus qiiam duobus pun&is fccet, 
Vt io B, G, a F.Accipiatur circufi A B C 

£entrumK,iun^ 
ganturque K F f 
KG,KB. Cum 

ergointradrcu-» 

lum D E F acce- 

ptumhtpun&ul 

K, ob eoque ad 

., circulum DE.F 

cadant plures ^uaduaefeaar arqualesK B, 

K F, K G,4 erit K cencrum circuli D E Vi ifrtf. /./, 
fed eft etiam centrum circuli AfeCtDuo- 
rumergocirculorum fe fecantiura idem 
eft centrum; * quod fieri non poteft.Non b/»/./.'/. 
ergo circulus circulum in pluribus auam 

duo- 
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duobus p u n ftts feca t. Quod oportuk de- 

monftrare, 

Propoi. 1 3 .Th«or. i o. 

£/' duocircutife interiiu contingantse- 
Ba linca eorumcentra coniungens % fi 
producatur,cadet in contaftum 
circulorum, 

m 

DVo' circuli A B C, A D E intcrius fe 
contingantinA. Accipiaturcirculi 
quidem ABC centrum F; circuli verd 

ADEccntrum G]. 

Dico quod, quxex 
GinFdttcitur.fijp- 
ducatur , in conta- 
€t\im cadat. Si non. 
C Cadat ali6,vt FGD 

H, iunganturq; A F, 

B AG.Cum ergo AG, 

k«M* ftft i GFrfmaioresfmtquamF A,hoeeft,quS 
W* 1, F H(*quaHsenimeftF A, ipfiF H , eft e- 
nim vtraque ex centro ) auferatar com- 
munis F G : reliqua ergo A G maior erie 
1^., r eliquaGH:eftautemAG,jpfiGDea- 
W H ' q uaUs:erit ergo G D maior ipfa G H, mi- 
uormaiorcquodfieri nonpoteft. Non 

crgo 




t 
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crgo qu* exFinG ducitur , cxtra conta- 
<3um Acadet.Ergoinipfum. 

Aliter. Cadat vt GF C, quasift H pro- 
ducatur, iunganturq; AG.AF. Quia er- 
jo AG, GF c maioresfunt quam A F: cprtp lb 4 
led A F d atqualis eft C F , hoc eft , F H: idjs/j. ' 
communis auferaturFG; eritqueAG, 
quam rcliqua G H maior : h oc eft , G D 
tnaiorerit,quam G H; minorquam ma* 
ior; quod fierinonpoteft. Idem abfur- 
dum demonftrabimus fi maioris centrum 
fit extra minorem circulum. Si ergo duo / 
circuli,&c. C*upd oportuit demonftrarc. 

Propof. i z .Theor. 1 1 . 

Sidttocircttliftfe cxterius contingant 

reftaipfirnmcentraconiungens . 
per contaftum tran- 
fibit. 



DVocirculi ABC, A DE tangantfe 
exteriusin A.acciptanturquecircu- 
lorum centra quae fintF, G. Dico, quod, 
quae F, G iungit , per conta&tim A tran- 
non : tranieat, fi fieri poteft, vt 
F CDG; &iungantur AF,A G. Cum 
igitur Fccntrum fit circuli A B C; a erit 
F A , aequalis F C : Et cum G fit centrum 1 4 

circu- 
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circuli A D E i erit & G A i pfi G D arqua- 
Ii$. Oftenfa eft autem & F A sequalis F G. 
Sunt ergo F A, A G ipfis F C, D G aequa- 
les. Quare tota F G maior erit ipfis F A, 
hfm.ux AG.fed & b minor efttquod fieri non po- 
teft. Non ergo quae ex F in G ducitur a- 
liorfum quam per A conta&um tranfir. 
Si ergo duo circuli , &c. Quod oportuit 
demonftrare. 

Pr0p0ri3.The0r.IZ. 

Circultucirculttmwpluribusfttn&is 
. vno non tangit,fiuetnterw t 
Jiue exterius tan- 
gtt. 

SI fieri poteft , tangat primo circului 
A B D C circulum EBF D interius in 
pluribus quamvno pun&is, vtinB,D: 

& 



1 

■ 

> 
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& fumatur circulijAB D C centrum Gr 
circuli E B F D centrum H: ergore&a 
centraG, Hiungensrfcadetin conta&us •^•/•n>/. 
B, D ; cadat & B G H D.Cum igitur G fit 
cetrum circuli ABDC; erit B Gsquaiis 
ipfi G D;maior igitur eft BG quam H D: 
multo ergo maior B H, quam H D. R.ur* 

fus cum fit H centrum 
circuli E B F D>a?qua* 
lis erit B H ipfi H D: 
-XiSr oftenfaeftautemmul- 

to iila maior,quod fie- 
rinequit: Nonigittyr 
circulus circulum in- 
terius pluribus quam 
vno pun&o tangit.Dico quod neque ex- , 
terius. Si enim fieri poteft, tangat circulus 
ACK circulumABDCexteriusinplu- 
ribus pun&is vno , vt in A, & C , iungan- 
turque A, C.Cum ergo in peripheria cir- 
culorum A B D C, A C K acceptafint ^ , , 
quaecunque pun&a A> & C cadet re&a ' y *\ 
illa coniungens intra vtrumque circu- 
lum.Sed cadit quidc in circulum ABDC; 
«xtraverocirculum ACK. b Quod cft b/ry./#/i 
abfurdum.Non ergo circulus circulu ex- 
tta io piuribus p ua&is vno tangi t. often- 

H fum 




H4 tTB S 
fum cft autum quod neque Interlus • 
Circulus ergo , &c- Quod oportuit de* 
monftrare. 



> » 

£roponi4.Thedr.t$* 

- 

In circulo dijuales rett&linea aquatu 
tei a centro diftant. Et, qua aqua- 
Uterkcentro diftant^ 
. qualesfunt, 

SVoto ift circulo ABDC re&* A B, 
. , ... C D» «quales. Dico eas arqualiter a 
rentro diftarc. Efto centrum E,a <* quo ad 

re&asAB,CDper- 
pendiculares ducan- 
turEF,EG»&iun- 
gantur AE,EC.Cam 
crgo refta EF per ce> 
trum dufia , re&arn 
quandam AB non 




i 



»/r#/.j.j. per ccntrum du&am , ad angulos recTtos 
fecet ; J &bifariam eamfecabit : aequa- 
lesergo funt A F, F B : Ergo} A B dupla 
eftipuus AF. Ob eandem caufameftC D 
duplaipGusCG:*a?qualesergofunt A F» 

C G: cum igitur d&AE, EC gquales 

fiut, 



& definit 
hu$m m 
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fint: e erunt & quadrata ipfarum A E,EC 
^qualia.Siint autem ei quadrato/quod cx fprtfrjj.i 
A E,squalia qu* cx AF,EF (eft enim an- 
gulus ad F re&usj ci ^utem , quod ex E C 
ar qualia funt,qug ex EG,GC ( nara & an- 
gulusadGreausefl.,) Siintergoquxcx 
AF,E F aequalia illis,qu# ex C G,G E.Cfi • 
crgo quod cx A F, asqualc fit illi , quod ex 
O C(funt enim A F, C G squales)erit & 
r eliquum , quod ex V E , reliquo quod ex 
E G,*qu3le:funt ergo E F, E Gsquales. gjfofr 
g In circulo aate x qualiter a centro abcfle 
dicuntur re&ac , quando perpcndiculares 
cx centiro ad ipfas du&s, «quales fuerint. 
Sed iam diftcnt A B,C D xqualiter acen- 
tro,hoceft,EF,EGfintaequalcs. Dico 
A B,C Darquales efle.iifdem conftru&is, 
demonftiabimus, vtprius, AJ> duplam 
cfleipfiusAF,&CDipfiur.W. Cum- 
que A E, C E# quales fint;erunt & earum 
quadrata aequalia. h Suntvcroci, quod hprof.fj.i 
ex A E *qualia,qu£ ex EF,F A:& ei,quod 
cx C E, illa qufc ex E G,G C: ergo qus cx 
E F,F A,funt illis quae cx E G,G C aequa- 
lia. Cumautemeiquod exEGaequalefit 
quodexEF(funcenimEG, EFaequa- 
lcs)erit & reliquum,quod ex AF*reliquo> 

H 1 quod 
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quod ex C G , arquale. asquales ergofun t 
A F, C G.Eftautem ipfius A F dupla AB; 
& ipfius C G d upla C D ; xquales ergo 
funt A B,C D.In circulo ergo atquales r e- 
&z, &c, quod oportuit dcmonftrarc. 

Propof r 5 .Thcor. r 4. 

ln circnlo maxima cHdiametrus: alU* 
rum vcrh /cmpcr qua prdpinquior 
tft ccntro rcmotiore ma- 
iorcH. 

EStocirculus ABC D , cuius diarae- 
trusAD, centrum E; propinquior 
diametroB C»remotior fit F G.Dico ma- 

x i mam efTe, A D,maio- 
rem BC,quaF G.aDu- 
'jy canturenimacentroad 
BC,F Gperpendicula* 
res EH, EK. Et quia B C 
propinqttior eft centro, 
remotior F G: b maior 
b itf.s. *. cf ^ t £ YL> quam E H. c Ponatur ipfi E H 

• angulos reotos L M ; qua dueta in N tun- 

ganturEM,EN,EF,EG.Cum ergoEH 
ipfiELfitasquatis, e crit&BCipiiMN 

sequa* 
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0 qualis. Ru r fus cum A £ ipfi E<M ; |E D c prcp.rj.j 
vero ipfi E N fitaqualis ; erit & A D ipfis 
ME,NEsqualis:fed/ME,N E ipfaMN 
rnaiores funt: erit ergo & A D m aior qua 
MN.Etquiadua5ME,EN,duabusFE, (prop.ie^ 
EGaequales funt; angulus vero MEN 
maioranguloFEG: £ crit&bafisMN 
maior bafi F G:fed M N oftenfa eft azqua- gprtpi+.i 
lis B C : ergo & B C maior eft quam F G. 
Maximalergo efl; diametrus; maiorBC 
quam F G. Si ergoin circulo, &c. Quo4 
oportuit demonftrare* 

1 Propof.itf.Theor.if. 

j JguA dUmetro ad angulos rettos ab cx* 
tremitateducitur , extracirculnmc*- 
• dit. Etin locu, quiinter rettam lineam \ 
I &f>eripheriam intcriicitur > aliarcfta 
mn cadit. Et femicirculi angulm omn$ 
acuto rcttilineo maioreH^rcliquuc 
autem minor. * 

ESto circulus AB Ccirca centrum D 9 
&diametrum AB.Dico reda Hneam 
ab A ipfi AB ad angulos re&os duflatn 
cxtra circulum caderc.Si n on : radat, fi fie- 
ripotcft, in:ra, vt AC, & iungatur D C. 

M j Cum 
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Cum ErgoD A fit aequalis DQcrit & an^ 
gulus D AC angulo ACD xqualis: eft 

autem D A C * rc&us, 
re&us ergo crit & A C 
E D : funt ergo D A C, 
A C D duobus re&is 
a?quales > * quod fieri 
nequit:Non ergo qug 
ab A pundo ipfiB A 
adangulos rcdos du- 
citur, mtra circulum 
cadit. Similiter oftendemus quod nec in 
pcripheriam : ergo extra cadit , vt AE. 
Dico fecundo>tn locum inter A£,& peri- 
pberiam CHAinterie&um,aliam reftam 
noncadere* Sipotcft: Cadat, vt F A, du- 
caturque ex D ipfi F A pcrpendicularis 
DG. £t cum angulus A G D refius fit* 
bfro^jj i h minorredfcoD AG; r erit AD maior 
tfrofapA. q Uam D G : eft autera D A aequalis ipfi 
D Hjmaior ergo eft D H,quam D G>mi-- 
nor maiorq ; quod ficri necjuit. Non ergo 
in locum re&a A E , & penpheria C H A 
, tn(erceptum,alia rc&a cadit. Dico tertio 
angulum femicirculi rcda AB, & peri- 
pheria C H A contcncum , omni acuto 
rc&ilineomaiprcm cffe; reliquum verd 

peripheria CHA»& rc££ A £ conten- 

a tum* 
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tum, mtnorum. Si enim eft aliquis angu- 
gulusmaiorcontentore&aBA, &peri-* 
pheria C H A ; minor vero contento pe- 
ripheriaCH A,&redaAE, cadetinter 
pcripheriam CH A, 8credtom AElinea 
re&a, quae faciat angulum maiorem re&a 
B A,& peripheria C H A contcntum(qui 
re&is lineis contincatur) minoremv^TQ 
peripheria CH A, &rc6U AE conten- 
tum: at non cadit. Non ergo erit angulus 
acutus rcd;is lineis contcntus , qui maior 
fhangulore&aBA, &pcripheriaCHA 
contentojneq; minor J CHA 1 8c AE con«* 
tenta. 

Corottarium. 

Exhismanifeftumeftreftam^qugdia^ • 
metro ab excremitate ad angulos re&os 
ducitur , circulum tangere. & re&am cir- 
culum in vno duntaxat punftotangerc: 
fiquidexn qu#eirculo in duobus punftis 
occurrunr,^ intracirculum cadereoftcn dyr*/>.i#f 
fum eft.Quje crgo diametro, &c. quod o- 
portuit demonurare. 

Propof i7.Probl.2 # 

dato pun£io reftam lineam duccre* 

qua datwncirculuwtangat. 

H 4 Efta 
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' Sto punctum datum A, circutus da- 
is B C D. Oporteat autem ex pun T 

6to A rc&a ducerc, q uae 
A circulum B C D tangat* 
cf "E<rV I Accipiatur cetrum cir- 

culi E, ducaturque A £» 
& centro £ , interuallo 
£ A defcribatur circulus 
a/fw/jM, A F G»,& ex D re&ae £ A ad 4 angulos re- 
&os ducatur D F.iunganturq; E B F» A B. 
Dicoapun£oAre&am AJBdu&am ef- 
fe,quf circulum BCD tangat.Cum enim 
E centrum fit circulorum B C D , A F G; 
b 4tfjf.t. t erunt tam EA,EF, quam E D, E B ae- 
quales: duaeergo A E, EB duabus FE, 
£ D sequales funt, habentque angulum £ 
c/n?.*r. comrounc:!* critigitur balisDJF bafi A B 
aequalisj Sitriangulum DEF.triangulo 
E B A aequalc; reliquique anguli reiiquis: 
eft igitur ipfi E D F § qualis EBA; at EDF 
re&us cft ; erit igitur &EBA re&us. Eft 
iwl.tr* vero E B ex centro : d quar autem diarac- 
tro circuli ad redos ducitur re&a linea» 
tangit circulum : tangit ergo A B circu- 
lum. A dato ergo pun&o,&c,Quod 
oportuit demonftrare. 




Pro- 
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Propoficio 1 8. Theor. i 

Si circulum tangat linea quadam re* 
&a,a ccntro autem ad taftum retta d$h 
catur>crit iRaadtangentemfcr- 
pcndicularu. 

TAngat reQz 
qugdam DE 
circulum ABC 
18 ^ J in C, fumaturq; 

centruroF,atque 
ab F ad C duca- 
D c turFCDicoFC 
ad D E perpcndicularem cfle. Si non: du- 
catur ab F ad D £ perpendicularis F G. 
Cum ergo angulus FGC reftus fit ; a erit - , . r 
C r acutus : 0 cumque maion angulo b frtMpj 
maius latus fubtendatur, erit linea FC 
maior, quam F G : Eft vero F C caequalis cdef.if. 
iplfi FB: maior eft crgo FB.quamFG, 
minor maiore,quod eftabfurdum: non 
ergo F G ad D E perpcndicularis eft : Si- 
militer oftendemusprsterFCnullam a-i 
liam : F C ergo ad DE eft perpendicularis* 
Si ergo circulum tangat , &c. Quod 
oportuit demoru 
ftrare. 

H 5 Pro* 
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Propoficio 1 9. Theor. i ?, 
Sire&a Uneacirculumtangaty&atA* 
tlu tangenti recla quadam ad angulos 
vettos ducatur, erit inilia cen~ 
trum circuli. 

TTA^g at eii> 
-l «uhim ABC 
re&a D £ in C,& 
*x C ipfi D E ad 

angulos rectos du- 
TSf caturCA.Dicoin 
CA efiecentruin 
circuK. Si non : ftt,fi fieri pateft, F, iung*? 

turqueCF. Cumergocirculum A B C 
tangat rc&a D E, & a centro ad ta&un* 
Ji>j du<3ta fit F C, erit F C ad D E perpendi- 
cularis tanguius ergo F CE rettus eft : eft 
vero & A C E rc&us : arqualis ergo eft an« 
guius F C E,anguIo, ACE* minor maio- 
ri ; quod cft abfurdum : F erga centrum 
circuli ABC non eft Similiter oftcnde- 
fnus nulium aliud effc , prgter id quod in 
> AC Si ergo re&a linea, & c. Qup4 
demosftrareopp.r-? 
. tuit. 
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Propoficio 2o.Thcor. 1 8. 

fn circulo angulus ad centrum duplu* 
fft anguli ad peripheriam , quando 
eandem peripheriam pro bafi 

habent. 

ESto in cftcula 
A B C angulus 
ad centrum BEC f 
ad periphcria B AC, 
fitque vtriufque ba- 
fis peripheria B C. 
Dico angulu BEC 
duplum tjfTc anguli 
B AC. iun&aenim AEproducaturiri F. 
Cum a crgo E A arqualis fit ipfi E B; erit xdefa.i, 
& angulus E A B sequalis angulo E B A : 
Sunt ergo E A B,E B A dupli ipfius E AB: b/^*'«*« 
cft£autem BEF «qualis duobus E AB> 
E B A : Eft ergo BEF duplus ipfius E AB. 
obeandem caufameft angulus FEC du- 
plus anguli E A C : totus ergo B E C toti- 
us BACdupIus eft.Sit alterangulusBDC# 
iun &aque D E producatur in G; & fimir 
liter denaonftrabimyi angulum GEC du~ 
plum cflTe anguli £ D C : ^uorum G E B 
duplus eft ipfiiis EDB;reJiquus crgoBEC 

4«? 
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duplus erit reliqui BDC Si ergo in circu* 
lo,&c. Qupdoportuitdemonftrare. 

Propofitio i r .Theocr. i 9. 

In circulo qui in eadem prtione fittt 
angul^aqualesfunt. 

tg{ OImt in portione 
Ob A E D circuli 
ABCD anguli B A D, 
BED. Dico illos ae- 
quales eflTe. Accipiatar 
V centrum F;ducantur- 
queBF,FD. Etquia 
CZ angulus BFDadcen- 
trumeft;angulusB AD ad peripheriaro, 
• habentque bafira eandem peripheriam, 
tfrtp.ie. ,, B C D: 4 erit angulus B F D duplus angu- 
V T . \ fi B A D. Ob eandera caufara erit angulus 
BFD duplus anguli BED; Sunt crgo 
B A D, BED «quales. In circuto ergo, 
& c. Quod oportuit d e m onftr ar c. 

Propofitio2 2.Theor.20. 

GhtddriUterorum in cireulo defcripto- 
rumanguli,quiex aducrfo,du9- 
kwreftisdciudesfunt. 

Sfc 
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STt in circulo A B C D quadrilaterum 
A B C D.Dico angulos ex aduerfo effc 

scquales duobus rc- 
^ ftis. DucanturAC, 

BD. 4 Quia ergoom- aprefjvi* 
nis trianguli tres an- 
guli duob* re&is fune 
zquales ; erunt & tri- 
angult A B C tres 
CAB,ABC,BCA duobtis re&is *qua- 
les. Eft autem C A B b «qualis B D C an^ hfHjp****** 
gulo ( funt enim in eadcm portione 
B A D O) & A C B i P a A D B (funt enim 
in portione A D C B:) totus ergo A D C 
duobus B A C, A CB <tqualis cft : Com- 
munisaddaturABC duobus BAC, ACB 
firoul : & vni A D C feorfim ; eruntquc 
ABC,B A C> ACB duobus ABC, ADC 
«quales» c fcd AB C> B A Cj A C Baequa- bfnf^fs^ 
les funt duobus r*£iis:erunt ergo & ABC» 
ADC xq ual cs duobus r c &is. Similiter o- 
ftendemus & BAD, DCB squaies e(Tc 
duobus rcdis. Quadrilaterorumer~ 
go>&c. Quod oportuitde» 
snonftrare» 




Prt 
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Propoficio23.Theor.2rr 

Super eadem rctta linea dua circufo 
rttmporttones fimiles, & inaquales 
ad eafdem partes> ncn 
' confiituentur. 

CIfieripotefl:,co- 
Oflituantur fuper 
eadcm rc&a AB 




A duae circtHoru por- 

^j" B tioues fimiles,&in- 

gquales ad eafdcm 
partes, ACB, A»B; dudaque ACD 
iungantur CB\ BD. Cum ergo porttd 
kiUfM.3? ACBfimilisfit portioniA£>B,4fimiles 
autcm portiones arquales angulos capi- 
* ant,eruht anguli A C B, A D B , aequales, 
b/w/.itf.i. externus &internus oppofitus, ftquod 
fieri nequit. Non ergo fupcr eadem , &c. 
Qupd oportuit demonftrare. 

Propofitio24.ThGor.22. 

Super aqualihm reftis lineis fimiles 
circulorumporthnes % aquar 
lesfknt. 

C Intfupcr gqualibus re£Hs A B, C D fi- 
Dmiles circuiocum portiones A EB, 

CFD. 
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CFDiDicoillas cfle*quales. Congru* 
enteenim portione AEB pornom CFD, 





pofitoque A punftofupcr C, & re£b A B 

fuper CD,congruet &B ipfi D,quod ABi 

C D squales fint. Congruente autem ire- 

&i A B re<a* C D ; congruet & portio 

AEBportioniCFD.Quodfireaaqui- 

dem ABcongruat rea*CD;portiove- 

to AEB,porcioni CFD hon congruat ; 

fed alio cadat , vt C G D , fecabit circulus 

circulum in pluribus quam duobus locb 

vt inC,G,D,4quodfierinequit.Noner- »/ w r w w 

co congruente re^a A B rea* C D, nori 

congruet portio A E B , portiohi C F D : 

Congruetergo,* adcoque asqualis illie- »>*/•'•'• 

rit. Si crgo fuper, &c. Quod oportuit dc- 

rnonftrare. 

Propofitib 2 5. Probl.3i 
Z>dtAportionecircutiJefiriherecircif~ , 

lumcui$ueftfortio. 

Sltdatacirculi portio A B C , oporteat- 
que dcfcribere eirculum , cuius A B C 

fit 
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*fr*f. * # t i. fit portio. * Bifecetur AC inD#&|ex D 
hfrof.it. JducaturipfiACadangulosre&os DB| 



r 




iungaturque A B. Att- 
gulus ergo AB D , angu- 
FoBADaut cft maior, 
aut xqualis, aut minor. 
S it primo maior > r co n- 
ftituaturque ad A re&z 
A B anguius B A £ xqualis angulo ABD, 
producaturque DB adE>& iungatur £C 
Cum itaque angulus A B E fit arqualis an- 
d/rcf. * # i. guio B A E, d erit & E B aequalis ipfi A E; 
& cum AD aqualis fit ipu D C, fi com- 
munis D £ addatur, erunt du* A D,D E, 
duabus C D, D E squales,altera alteri ; & 
angulus A D £ angulo C D £ gquaiis ; eft 
•fnf.4* lienim vterque re&us; *ergo & bafis AE 
bafi C E squalis erit. Sed ipfi A E d e m 5 - 
ftrata eft B E aequaiis ; erit ergo & B Ear- 
qualis ipfi C E i tres ergo A E, E B, E C $• 
tfrtfi /• quales funt : /circulus ergo centro E, & 
interuallo vna ipfarum A E, E B, E C de- 
fcriptus» tranfibit ctiam perreUqua por- 

uonis 
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iionis punfta , & circulus defcriptus erit. 
Circuli crgo portione data , defcriptus cft 
circulus,cuius eftportio; &cum centrum 
extra portione cadat, manifeftu eftpor- 
tionem minor&efTe femicirculo. Simili- 
ter Ci ABD angulus,fuerit aequalis angulo 
B AD, ^erit A D arqualis vtrique BD, g**flrk* 
D C; ergo trcs DA,DB, D C ^quales Rur «>** 
funt,& D celitrum circuli , portioque fe- fr ° r * 6#l * 
micirculus. Si vero angulus A B D minor 
fueritangulo B AD, ^ronftituaturad A "WMMl 
redtz B A angulus B A E aequalis angulo 
A BD,cadetquecentrum in DBlineam 
intra portionem ABC,& erit portio ABC 
femicirculo maior. Si ergo ducatur E C 
oftedetur vt in prima figura tres B E,E A, 
E C elTe srquales. Data ergo portione cir- 
culi, defcripcus eft circulus , cuius eft por* 
tio, quod oportuitfacere* 

Prarpoflcio z 6. Thcor. z %. 

Innqualibus circulu aqUales angnUa- 
quaUbua peripheHHs infifiunt Jiue ad 
ccntrayfiucddpetipheri*stn* 

fiftant* 

IN circulis atqualibus A B C, D EF z- 
quales infiftant anguli ad ccn tra,B G C, 

I EHFj 



T 
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E H F ; ad pcriphcrias BAC,ED F. Di- 
co per ipherias BKC»ELF arqu ales eflcw 

A 





K ~ * 
Iungantur B C,E F. Et quia circuli gqua- 

0 dtf.t. }• lcs funt,<* erunt & qux ex centris aequales. 
Du* ergo B G, G Cduabus E H, H F *- 
quales funt: fcd & anguli G,Ha?quales 

b/r^. 4. h funt: 5 ergo & bafes B C,E F «quales erut. 
Etquiaanguliad AjD gquales ponuntur, 

c def. lt. j. € erunt portiones B A C,E D F fimilei, & 

ipnp.ij.i ^ unt i nse( l ua ^ us re ^ ls BC f EF, iqua: 
# autcm circulorum portiones fimiies in x- 

quaiibus funt re&is lineis,gqualesfuntr 
portiones ergo B AC, EDF squales funt: 
Sunt vero & toti circuli aequalcs ; reitqua 
crgo peripheria BKC, reliqug ELF a> 
quaiis efi In «qualibus ergo , &c. 
Qupd demonftrare o- 
portuit. 

•*tf(o)$o* 
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Propoficio 27. Thcor.24. 

Jn tqualibus circulis anguli qui dqttA* 

l$bm infiftunt peripheriit t &quales 

funtftue adcentraftue adpe- 

ripheri/u infiftant. 
T N acqualibus circulis A B C, D E F 
Jgualibusperipheriis BC, E F infiftant 

A » 





tnguli ad ccntra B G C j £ H F i ad peri- 
pbcrias BAC,EDF. Dico tam ahgulos 
BGC,EHF,quamBAC,EDF aequa- 
les efTc. Si enim BGC, EHF xquales 
funt, a pcrfpicuum eft & B A C, E D F x- Afrtf.u.1. 
qualesefle.Sinon funt : erit vnus maior. 
Sit maior B G C:& b conftituatuf ad pun- b 1 
fium G reda: B G angulus B G K xqua- 
lis angulo E H F : r anguli autem «quales cfr$f.»g,f 
sr qualibus peripheriis infiftunt , cum funt 
adcentra: peripheria ergo BKa?qualise- 
rit peripherix E F : fed & E F «qualis eft 
B C : ergofc Ipfi B Caequalis erit B IC,mi- 

I 1 nor 
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nor m aiori ; quod fieri non poteftt Nott 
ergo anguli B G C,E H F inasquales funt: 
***** *qualescrgo.</Efique angulus ad A an- 
guliBGCi&angulusadDanguUEHF 

t 4 *. 7 .i> dimidius : t Sunt ergo & anguli ad A, D 
«quales. In «qualibus ergo circulis , &c. 
Qiiod oportuit dcmonftrarc. 

Propoficio 1 8. Theocr. 2 c. 

/* dqualibus circulis tquales reft* ft* 
\ *e* tqutles peripherias auferunt,m*- 

iorem quidem maiori} minorem 
dutemminori. 

SlKTin aequalibus circulis ABC, DEP 
aequalcs re&ae B C,E F, auferentes pe- 





ripherias maiores B A C, E D F^minores 
B G C , E H F. Dico tam maiores pen- 
t»herias,quamminores*qualeseffe. Su- 
tnantur enim circulorum centraK, L, & 
ducanturK B,K C; E L, L F j & funt cir- 

. cult 
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culi sequales ; rfergo & qux ex centris *- «^CfifJ , 
quales erunt : igitur d u x B K,K Qduabus 
E L, L F «quales fun t ; fed & [bafes B C, 
1 EFaequales funt; $erunt crgo &anguIi t W**'* 
BKC, ELF xquales : r arouales autem Cfr0f ' 
anguli zqualibus periphcriis infiftunt 
cum fuerint ad centra; ergo peripherix 
B G QE H F a»quales funti fcd & toti cir- 
culifuntxquales; reliquatergo periphe- 
tlx B A C, E D F «quajes quoquc erunr. 
Si ergo in gqualibus circulis , &c. Quod 
oportuit dem onftrare, 

Propofitio 2 s>.Thcor.t 6*. 

Jn dqualibu* circttlit dquales pcriphe- 

ridsdqualesrtfttlmetjub- 
• tendunt. 

ACc!>ianturina?qualib f circuIisABC, ' ... 
DEF 5 quaIes peripheris, BGC,**~ 
E H R & ducanturrea«B C , E F : Dico ' 
re&as B C , E F asquales efle, Sumantur 
cnim circuloruro centraK,L, 8c iungan- 
turB K, K QE L, LFjGum ergo periphe- 
riae B G C ,E H F aequales fint,4 erunt& a ^ J7f 
angu!i,B K C , E L F sequales ; & c u m ci r- 
culi a?quales fint ; b erun t , & q u x ex cen- b def. i.j, 
tris xquales : Duae crgo B K, K C , dua- 
busEL, LF aequalcs lunt 3 continentq, 
• ■ , ; * I } arqua- 



Digitized by Google 




I|4 X l 9 M * llt 

ttttfy *< '• vpdes angulos s c ergo & bafes B C, E F 
arqualcs crunt, In acqualibus ergo circu- 
Us, &c. Qupdoportuit demonftrare. 

Pr opofitio 30. Probl. 4. 
patamperifheriambifariamftearcj. 

TT' Sto data periphe- 
JC-ria ADB, quam 
bifecare oporteat du- 
tprop.io. /. ACm^Z. m^^L catur A B,< bifecetur- 
hfrtf.it. t. A quein Cjj&alpun- 

&o C ducatur ipii A B ad angulos re&as 
C D,iunganturq; A D, D B. Et quia A C 
«qualis eftC B,communis C D; erfit duas 
AC,CD,duabusBC,CD*quales, &a«- 

gulus ACD angulo B C D «qualis , eft 
tprtp.t. r. en i m vterqueredfcus/ re/it ergo &bafis 
4pr*/.*pj. ADbafi DBafqualisjiarqvalesautcrea* 
sequaies peripherias auferunt,ma<ore m a- 
• iori,&minQrerominori,eftqivtraq;peri» 
pheriarum A D, D B minor femicirculo, 
quare peripheria A D «qualis eft pcriphe- 
r i x D B ; data ergo peripheria bifedta eft, 
Quod oportuittacere. 

Propoficio 3 1. Thcor. 17. 

/n circulo angulus , qtti in femicireulo t 
retftts eft j aui in fortione rnaiore mi* 

J " ' non 
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nor $ qui in minort msier reSlo eft. 
Infufer maioru portionu nngulue m* 

ior retto j minoru refto mt- 
. - u noreft. 

ESto circulus ABC D,diametrus BC, 
ccntru E,&i U nganturBA, AC,AD, 

D C. Dico angulum 
B A C in femicirculo, 
re&um cfle.ABC,'qui 




— . . eftinportionemaiore 
m J f" _l — c femicirculo , minorc ; 

A D C , qui eft in por- 
tione minore»matorc 
refto.Ducatur A E, producaturq; B A in 
F.EsquiaBE.EAajquales funt,*erunt& a fnf. /. /« 
anguIiE AB, EB Aa:quales.R.urfus,quia 
E A,EC «rquales funt>erfit & angoli ACE». 
C A E a? quales : totus ergo B A C duobus 
ABC,ACB*quaHs eft. £Eftver6&FAC b/ry.jjub. 
cxternus duobus ABC. ACB «qualis : ae- 
quales ergo fu nt B ACF AQf ergo rc&us. c de f t9 *i 
Vterque. QuareanguIusBACinfemicir- 
culoBAGrcct*eft./Et quia trianguli ABC j 
duoanguIiABCBACduobusreaismk ' r ' 7 i 
nores funt;BAC autS re&us eftjerit ABC 
ininorredo; &eftin portione A BCma- 
iQri femicirculo. Rurfusquia A B C Dia 
. V •. .> I 4 cic- 



uiyiuzeo 
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f/Nfff'J' circulo quadrilarerucft;*quadrilatcrorfi 
aute in circulo defcriptoru,qui ex aduerfQ 

j£ anguli duobus redis 
* aequales funt j erunt 
ABC, A DC duo- 
bus rcftis «quales; & 
c eft AECminorredoj 
! reliquus tffgo A D C 
maior}^ ^ inporti- 

oneminore femicirculo.cpico pr^terca 
maioris portionis anguli|CQlit<?ntum pe- 
ripheria AB G, & rc&a AC roatoffi&i 
cfle reftoj minoris yero pQrtioni* pe- 
ripheria A D C, & re&a AC conten- 
tum , minorem» Qupd per fe apparct. 
r* vv- Cumcnimangulusred;isBA,ACc6ten. 
tus redfcus fit, erit qui peripheria A B C , & 
re&a ACpontinetur maior rc<5fco.Et cum 
angulusre&isAGAF c6tentus,redus lit; 
•r-s eritreda AC,&peripheriaAPCc6ten- 
tus,minor re&o. Aliter demoftratur B AC 
reftu eflc f An^ulus AECdupluseftangu- 
li BAE,£ aequalis enim eft duobus internis 
& oppofitis, Eft yero & A EB duplus an- • 
guli EAC : anguli ergo A E B , A E C du-> 
pli funt anguli BACjatAEB, AE Cx* 
quales funt duobus redis : ergo B A C re- 
$us e(L 
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QoroUartumj. 

Exhis manifeflrumcft, fiintriangulo 
vnus angulus duobus fitzqualis, cum rc- 
fium efi c, q uo d etiam,qui eft ci deinceps, 
duobus rcd:is zqualis fit:/cum autem an- idef.tt.u 
guli deinccps aequales fuerint,recl:i funt. 

Propor3 2.Thcor,2 8. 

Si circulum qu&dam recia tetigerit, & 
ittaclu ducatur recja circulum fecans, 
erunt anguli quosad tangentem facit % 
dqualesillisyquiinalterniscirculi 
fortiopibw confiftunt. 

TAogatcirculumABCD re&aquaf- 
dam B F,in B; a quo ducatur alia B D 

A ,r fccanscircolu.Dico 
angulos , quos B D 
cum tangente faci t, 
equales cfie ilHs,qui 
luntin alternis' cir- 




»ortionib':hoc 
p eft,angulumFBD 
^qualem efleilli,qui eftin portione D AB: 
angulum verd EBD illr, qui eft in portio- 
ne D C B. a Ducatur eaim ex B ipfi E F *tr*/.tr,t* 
ad aogulos r e&os B A,& accipiatur in pe- 

I J riphe- 
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ripheria B D quoduis pundhim C, & du- 
cantur A D , D C , C B ; & quia circulu m 
tangit rc&a qugdam E F in B, & a ta&u B 
hpry ip.v du&aeft tangentiadangulosrc&os B A, 
€fr*f.$u}. t eTlt ln B Acentru circulis c angulus ergo 
A D B in femicirculo exiftens , re&us eftr 

reliqui ergo BAD, 
ABD vniredo x- 
qualcs. Sed& ABF 
rc&us cft , xqualis 
crgoangulisB AD, 
ABD; communi* 
ABDaufcrat:crgo 
reliquus D B F erit «qualis reliquoBAD 
inaltcrna circuii portione exifteti.Et quia 
ptBf.ii.) ^ g ^ q Ua j|.ij atcruni e ft i n circulo de- 

fcriptum, d erunt anguli oppofiti duobus 
re&is aequalesi erunt ergoanguliDBF» 
DBE gquales angulis B AD,BCD;quorii 
B A D oftenfus eft aequalis D B F ; erit er- 
go & reliquus D B E,reliquo D C B in al- 
terna circuli portione DEB exiftes gqua-» 
Iis,Si ergocirculumredaqufdam,&c« 
Qupd oportuit demon- 
ftrare. 




Pro- 
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• Propo£33.Probl.f« 

■Superdata refta defertbere ferthnem 
circttli,gtutcapiat angttlum aqttalem 
dato atipttU reftlinio. 

Slt data rc- 
dalinca A 
B, datus an- 
gulus re&i!i- 
ncusC, &o- 
portcatfupcr 
A B p or tian^ 





t>qu*aijK 
m a?qua- 
mgufoC 
EB oapiat. Angu- 
rcrgoCiaut 
*cut% aiitrc- 15 
6ttxt iaut ob- 
tufuscft. Sic 
primo *cut\ 
▼t in priraa 

defcriptione. 

4 Coftituatur *trylij.* 
ad A pudum v 
n&x ABan- 



gulus B A D,^uaIisanguIoC,quiacu^ 

tus 
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tus crit.Ex h A ducatur AE ad angulos rc- 
&osipfi ADjatque AB inF c bifecetur. 

ExF d duca- 
turFGadan- 
gulos redtos 
ipfi AB, du- 
caturq; B G. 
Et quia A F 
*qualis eft F 
B,communis 
FG;erutcJuaff 
AF,FG,dua- 
bus F B, F G 
^zquales* an- 
gulusque AF 
G anguld G 
FB arqualis? 
e erit ergo & 
baffs AG ba(i 
B G aequalis, 
circuhisergo 
ccntroG,in- 
teruallo A G 
defcript 9 tra- 
fibitctiam perB,Defcribatur,& fit ABE, 
iungatur^ue E B.* Cum itaque diametro 
AEab extremitate A ad angulosredos 
fit du#* AD/tanget ipfa circulumjcum- 

que 





/ 
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quecirculum ABE re&ajquedam ADta- 
gat, fitque a tafiu A in circulum dufta re- 
<5laABj£ eritangulusD A B arquatis an- 
";ulo AEBinalternafcctione AEBexi- 
:enti:fed D ABeft arqualis angulo C:igi- 
tur & angulus C arqualis erit A E B angu- 
lo. Super data crgo recta AB portio circu- 
li defcripta eftcapiens angulum A EB.z- 
qualem angulo C. Sit iam angulus Cre- 
^usjfitquerurfus fuper A B portio circu- 
li capiens angulum re&o C atqualem de- 
fcribenda^. Fiat angulus B A D angulo C \P r, P>*i*- 
arqualis,vt in z.defcriptione: i AB in F bi- * WM«* 
fecetur;5ccentroF,interualloFA,autFB 
defcribaturAEBcirculus. k Tangitigi- k «r/«/w 
tur refta A D circulum , quod angulus 
BAD re&us fitjfed angulus BAD ajqtia- 
lis eft&artguloQ/&anguIo A EBinal- t 6rM . 
terna f ectioneiem igitur & AEB, angulo 
C «qualis. Defcripta ergo eft fuper AB 
portio circuli AE Bcapiensangulu AEB 
sequalemartgulo C» Sit tertio angulusC 
obtufus.»* ponatur ei ad A rectas A B x- mpr^ayt 
qualis B AD , vt in tertia defcriptione, 
«ducatttrq; rectae A D adangulos reftos nprtp.u.u 
recla AE}& ABinFcbifcCetur, cuiexF 0 /r«li#l/« 
ad p angulos re&os ducatur FG, & iun- 
gaturGB. Cumitaqi AF*qualisfitFB, Wt»* 

com» . •» 
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communis F Gjerunt du* F G, A F, dudt* 
bus F G , |B F aequales > & angulus A F <3 
%fr*f*4.i. anguloBFGaequalis: f eritigitur&ba- 
(is A G bafi B G a^qualis. Circulus ergo 
centro G,interuallo A F defcriptus tran- 
fibit etiam per B , t ranfeat vt A E B. quta 
crgo diametro AE ab extremitate A ad 
tcor.froj?. anguios re&os du&a eft AD, r tan get illa 
t ss cir cu lu i&cum a tadu Ain circulum dufta 
*f"H x S* fit AB,i eritanguiusB A D zqualisangu* 
lo AHB,qui eft in alterna portione circu- 
liAHB. SedangulusBApsequaliseft 
angulo C erit ergo & angulus AHB in al- 
terna portione arqualis angulo C fuper 
data ergo re&a A B defcripta eft portio 
circuli A H B capiens angulumiqualem 
angulo C. quod oportuit facere» 

Propon34.Probl.tf> 

dato circulo portionem auferrc^Jp 
quacapiatangulum^quaUmdato 
angulorcftilineo. 

ESto datus circulus A B Qdatus angu- 
Iusre&ilineus D. Oporteatautema 
circulo A B C portionem auferre,qu§ ca- 
piat a n gu I um ,an gu 1 o D ae qu ale m . Duca- 

*tr$f.*j.h tttr£ttangtnscircuIuminB. 4 Confti- 

tua« 
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tuaturq; ad B refia? E F angulus F B C *- 
qualis angulo D.Cum ergo circulfi ABC 
tangat refta E F,& a tadu B dufta fit BC, 

f e ™ an g ulus F B C ? qualis aoguloBAC b W «, 
in alterna portioneB A C conltituto : fed 
angulus FB:C asqualis;eft angulo D : erit 
ig» tur &BAC in alterna feftione eidem 
•ngulo D atqualis . a dato ergo circulo 
ABCablataeftportioB ACcapiens an- 

gulumarqualcm dato angulo D. quod o-- 
portebatfacere. • * 

Propon3j.Thcor.25. 

Siwcirculodudreclafeinuicemfecet, 

tritreclMgulumforttombnsvmut 

eontentum^qudleportiombHs 
slterius contento. 

SEcentincircuIoABCDfeinuicem 
duasreaatAC,BDinE.Dicoredan- y 
gulum AE,ECcontentum,a?qua!eefle 
D E,EB contento.Si igitur A C, B D per 
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ccntrum tranfcant, perfpicuum eftcum 
A E,E C;D EfEB ^quales fint;etiam AE* 
EC contcntum,$quale e(Te,DE,EB con- 
tcnto.Qupd fi per centrum no tranfeant; 
accipiatur centrum F , ab eoque ad r c <5tas 

tfrfpM.** ACDBrfducanturpcrpendicularesFG, 
FH> iunganturq; FB,FC,F£.|Etquia re- 
&a quadam GF per centrum du&a»re&a 
quandam A C non per centrum du&am 

bfrof.j.j. adangulos re&osfecat,&$ bifariam tilara 
cficabit: aequales ergo funt AG,GC. Cum 
igitur re&a A C in G sequaliter , in E inac- 

c frtf. /. *. qualiter fefta fit;f erit quod AE,EC con- 
tinetur redangulu i cum quadrato quod 
cx E G arquale quadrato quod ex G C , (i 
comune,quod ex G F, addatur,erit quod 
AE,ECeontinctur,cumillis,quar cxGE; 
G F quadratis , aequale illis , quae ex C G, 

J f*h+7* GFWSed illis, quas ex CG,GF aequale eft, 
quo^l ex F C: illis vero, quae ex G E, G F, 
sequale eft , qtfbd ex F E : ergo quod A E % 
EC continetur, cum co quodcx FE, 
J scqualo 
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arquale eft ei,quod ex F C (aequalis autem 
cftFC ipfi F B):rgo quod A E,E C con- 
tinc t ur , cum iilo quod cx E F , arquale cft 
ei, quodcx FB. Obfandemcaufam eric 
quod D E,EB continetur,cum illoquod 
cx F Esqualc ei quod ex FB. oftenfum 
cftautem &id,quod AE,ECcontinetur 9 
cum eo quod ex FE, aequalecfle ei, quod 
<x F B : ergo quod AE,£C continetur 
cu m illo quod ex F £ , arquale cft illi quod 
DE,E B coritinetur, cum illo quod ex FE 
quadrato'; commune, quod ex F E, aufe- 
ratur ; & cri t reliquum A E, E G conten- 
tum , xquale reliquo D E, E B contento» 
Si ergo in circulo , &c. quod oportuit de- 
monftrarc* 

EropOf^ 6, Thcor.30. 
Si extrd circulum punflum Jumatur, 
tbeofe itt circulum dux rcfta linea ca* 
dant,quarum vna circulumjecct t alte- 
rd tangat t reflangulumtotaficante,& 
ea parte , qua inter punilum , ejr cur- 
uam peripheriam efl,erit aquale 
tangentis quadrato. 

EXtracirculum ABC fumatur quod- 
uispun&um D , ab eocj; ad circulum 

K cadant 

1 
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cadant du* redte D C A , D B ; quarum 
D C A circulum fecet, D B tangat. Dico 
re&angulum AD,CD contentum , s- 
qualc cflc quadrato, quod fi t cx DB.Tra- 
nt autem DCA per centrum ,autnon. 
Tranfeat primo percentrumquodfitE. 

tfnp.it.j Du&aergoEB, 4 eritangulusEBDrc- 
&u$. Et quia r efta AC bifecatur in E,eiq; 

bfnfj.i. appofuaeft/tndire&um C D;^ eritquod 
A D , D C continetur : cum eo , quod « 
E C x quale ei, quod ex E D; eft vero E C 
«qualis ipfi EB:crgo qu,od AD, DC con- 
tinetur re&angulu, cub quadrato quod 
ex EB,a?quale eft ei,quod ex ED,quadra- 

tpvop.tfx to. c Eftautemquod exEDgquale illif» 
quse ex E B,B D quadratis, quod angulus 
EBDreausfit. Ergo qued AD,DC 
continetur , cum eo quod ex E B ; aequale 
cft illis,quB cx E B, B D;commune,quod 

es 
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cx E B tollatur. eritque qood A D , D C 
continetur , xquale ei quod ex Tangeute 
D B quadrato. 

Sed iam DCA non tranfeat percen- 
trum,accipiaturquecentrum E.iabcoq; d/n>>.n./; 
ad A C perpendicularis ducatur F E, iun- 
ganturq;EB,EC,E D;e erit ergoangu- tfr^.\l.ji 
lus E B D re&us. Et cum re&a quaedam 
EF perccntrumduda,redamquandam 
ACnonpercentrumdu&am fccet,/ad J« 
redos angulos iliam , & bifariam fecabit; 
funt ergo A F, F C ar quales. Et quia refia 
A C bifecatu r in F , eiq; in dire&um addi- 
tur C D , g erit quod A D , D C contine- 
tur,cum illo quod ex F C, aequale ei quod 
ex F D :Com mune, quod ex FE,addatur, 
& erit quod AD.DC continetur , cum 
il lis q us ex F C , F E , sequalc illis , qua; ex 
FD,FE:illis aute.que. ex DF;F E,k afqua- hfrf.47'0, 
le cft,q uod exDE(eft enim angulus EFD 
refius): illis vero.quar ex C F,F E,?quale 
eft , quod ex C E. Ergo quod A D, D C 
continetur cum illo quod ex E C, arquale 
eft ci,quod ex E D, i eft autem E C arqua- i*//S" 
lis ipfi E B:Ergo quod A D,D C contine- 
tur , cum illo quod ex E B , arquale eft ei, ^ 
quod ex E D: ei autem quodexJcEDfc-VfqW* 

qualia funt quae ex E B,B D,cum angulus 

K i EBD 
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EBD fit re&usjergo quod AD,DC con- 
tiaetur cum eo quod ex £ B, arquale eft il- 
lis, qu»ex EB,B Dj Commune, quod ex 
EBtollatur,&eritquod A D,D Cconti- 
neeurrc&angulum, atquale quadrato ex 
tangentis DB.Si ergo extra circ ul um, &c. 
Quod oportui t dcm o n ftrare. 

Propof.37-Thcor.3i. 

Si extra eireulum punclum Jumatun 
ab eoque in eireulum dua recla cadant\ 
quarumvnacirculumficeti alterain- 
cidar,/ttautemquedtotafecante t &ea 

parte, qua inter punclum & curuam 
peripberiam eH t contineturretiangu- 
lum>aquale quadrato quodfit abin' 
, eidente , tanget incidens 

circulum. 

SVmatur cxtra circulum A B C pun- 
ctum D , ab eoque in circulum cadant 
dne reftj D C A,D B;quarum D C A fe- 
ccc.DBincidatcirculo. Sitautemquod 
AD,D Ccontinetur reftangulum,f qua- 
le quadrato quod fit ex DB.Dico DB cir- 
culum tangere. a DucaturenimDEcir- 
culum tangens , fumptoq; centro F, iun- 

gan- 

« * 
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O ganturFE,FB,FD,i& h , 
entangulus FED re- 
&us. Et quia D E tan- 

git,DCAfecatcircu- ■ 
lum ; € eritquod A D, cfrC p, 
^ DCcontineturequale 
k eiquodcx DEjponi- 
tur aute & quod A D, 

D C continetur.^qua- 
leeiquodexDB.ergo 
quodexDEjrqualccftei, quode*DB; 
arquales funt ergo DE,DB;«/ funt verd j i$, t 

&FE,FBa:quales;duajigiturDE,EF, ' ' 
duabus D B,B F equales funt;& bafis FD 

communis;<rangulusergo DEFxqualis e frtf.t.r; 
cli angulo D B F.« eft autcm DEF redus; 
ergo &DBF re&us eft, Et F B, fi produ- 
catur,eftdiametrus,/ qu*autemdiame fetrfrtft 
tro ad angulos rcfios ducitur ab extremi- » «•*• 
tate,circulum tangitJdem deraonftrabi- 
tur pari modo fi centrum fit in A C. Si ec- 
goextracirculum,&c. quodopor- 




•4 
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E VCLIDIS 

ELEMENTVM 

QVARTVM. 

Definitiones. 

I. Figura re&iltnea figur* re<3ilmea?in- 
fcribi dicitur , cu m fi n guli infcripta? 
anguli,fingulaiatcracius,cuiinfcri- 
bitur 9 tangunt. 

2# Similiter figura figurar circumfcribi 
dicitur , cum fingula latera circum- 
fcriptse, fingulosanguloscius, cui 
circumfcribitur, tangunt. 

3. Figurare&ilinea circuloinfcribidici- 
tur; cum finguli anguli in fcrip tae ta- 
gunt phcriperiam circuli Jta pr<y>,*. 
trtangulum A B C;ftxtaquadratum 
ABCD tirculo tnftriptum <vides. 

4« Figura re&ilinea circulo circumfcribi 
dicitur, cum fingulalatera circum- 
fcriptat circuli peripheriam tangut. 
Jtaprop.4, triangulumA B C; ofitau* 
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auadratum 4BCD circulo circum- 
Jcriptum ccrnis. 

5« Circuhis fimiKter figur* infcribi dt- 
citur, cum circuli peripheria fingu- 
la latera eiu s,cui infcribitur, tangit* 
Itaprop.+.circLulum E FG trianguh 
v ABC, otiaua circulum EFHK qut- 
drato, ABCD infcriptum vidcs. 

C Circulus figurz circumfcribi dicitu r, 
vcum peripheriacirculi fingulosan- 
gulos eius,cui circu mfcribitur, tan- 
git. Itaprop.z. circulum ABC trianr 
gulo , fixta circulum ABCD qua- 
dratocircumfiriptumvidcs. 

7. Fte&alinea in circulo aptari dicitur* 
cum eius tcrmini iacirculi periphc- 
ria fuerint. 




K 4 Pra- 
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Propoficioi.ProblcmaT. 
ln datoeirculo , data recla linea , qua 
diametrocirculimaiornonJit t 4~ 
qttalem reftam lineam 
aptare. 

* 

Slt datuscir- 
culusABC* 
■g data refta^qug 
circuli diamc* 
tro maior non 
* ^ fit , D. Opor- 
teat autem circulo A B C re&am,re&§ D 
sequalem ,ap tare. Ducatur diametrus cir- 
culi B C Si ergo B C acquaiis eft ipfi D, fe- 
dumcft,quodiubebatur. Circulocnim 
A B C ap tata eft B C sequalis refta? dats .Si 
autem B C maior cft quam D. 4 Fiat C E 
rqualisipfi Dj&centro C,interuallo C E 
defcribatur circulusEAF,ducaturq; CA. 
Quia ergo C ccntrutn eft circuli A E F; 
hdefg/.u JeritCAsequalisCE: fedipfiDa?quaIis 
eft CE:erit crgo & D g qualis ipfi AGDa- 
to crgo circulo A B C, Dat* rcdtx D non 
maiori circuli diametro,a?qualis C A 
aputa eft.Quod oportuit 
facere. 

Pro- 
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Propoficio *. Probl. ». 

* 

Dato circnlo trUngulum datotrUngu- 
lo tqniangulum infcriberc. 

Slt circulus datus ABC» triangulum da- 
tum D E F j oporteatque circulo ABC 




triangulum , triangulo D £ F aequiangu- 
lum infcribere. Ducatur G A H tangens 
circulum A B C in A; * conftituaturque a /r#/.*/.r. 
ad A tt6tx G A H, angulus H A C squa- 
lis angulo D E F, & G A B arqualis DFE; 
ducaturque B C Quia crgo circulu ABC b/r»/>;t.;. 
tangit rcdta G AH, & a taftu du&a cft 
A Cyb crit angulus H A C arqualis angulo cfr*f.**.i. 
ABCinalternaportione:fedHACeftx- , 
qualis D EF angulo ; erit ergo & A B C 
aequ alis eidcm D E F. Eadcm ratione eric 
angulus A C B angulo DFE aequaiis, c re- 
liquus ergo B A C gqualis erit reliquo 
EDF. Eft crgo triangulum A B C tri- 
angulo D E F arquiangulum , & infcri- 

K y ptum 
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ptum cft circulo A B C. Dato crgo circu~ 
Io,&c. Qu od oportuit facerc, 

Propoficio j . Probl. j . 

Circa datum circulum dato trkngulo 
aquiangulum triangulum 
deferiberu. 

EStodatus circulus ABCdatum tri- 
angulum DEF. oporteatque circa 





ABC circulum triangulo D E F arquian- 
gutum triangulum dcfcribcre. Produca- 
tur vtrinquc EF in G&H, fumaturque 
ccntrum K circuli A B C, & ducatur refta 
BWj.r. k B vt libet; & rfconftituatur adKreda? 
KBangulo D E G aequalis B K A ; angu- 
lo ver6 DFH : aequalis B K Cperque pun- 
rf" x 7-t' A,B,C frducantur tangentescirculum 
LAM,MBN,NCL. Etquia LM.MN, 
N L tangunt circulum ia A,B,Ci & a cen- 

tror 
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tro K ad pun&a A, B, C du&x funt K A, 
K B, K C : c re&i igitur erunt anguli ad A, cfry. itji 
B, C punfta. Et quia quadrilateri AMBK 
quatuor anguli gquales funt quatuor re- 
3;is;*diuiditur enim quadrilatcru AMKB * ^^jr" 
in duotriangulaK AM,KBM, quorum^'2^* % 
anguliK AM, KBM re&i funt j rcliqui j^m. 
ergo A K B, A M B duobus redis xqualcs 
crunt : d Sunt vcro &DEG,DEF duo- d/rp/. 1 j,t; 
bus re&is arquales : ergo A K B, A M 3 an- 
guliarquales fuut angulis D E G , D E F. 
quorum A K B, D E G zquales cum fi n t; 
crunt & reliqui A M B, DEF squales.Pa- 
ri tnodo demonftrabitur angulum LN M 
angulo D F Egquaiem efle: reliquus er- 
goMLN reliquoEDFxqualiserit. x~ 
quiangulum ergo eft triangulum L M N 
triangulo D E F, & defcriptum eft circa 
circuTum A B C. Ergo circa datum circiv* 
lum, &c. Quod oportuit faccrc 

Propoficio 4.Probl.4. 

ln dato trUngulo arculum defcri- 

bercs. 

Slt datum triangulum ABCj in quo 
oporteat circulum defcribere. * bife- a/r#/. t\ 
ccntur anguli ABC 9 BCA rcttis B D, 

CD, 
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tyn/ is.t. CD f quxin Dpund*oconcurrant,£du- 
canturque ex D ad rc&as A B , B C, C \ 
perpcndiculares D E, D F, D G. Et quia 
anguli ABD,CBD apquales funt ( cft 
* enim A B C bife&us) 

- anguli vero BED, 

B F D re$i,habebunt 
duo triangula EBD, 
D B F duos angulos 
duobus angulis, & v- 
num Jarus vqilateri^- 
C quale, ncmpe comu- 
cfr$f.Mtj. qeBD,ch^bcbunter- 
go & reli qua latera reltquis sequalia ; vnde 
D E, D F zquales erunt : E 3 ndem ob cau- 
fam D G,D F «qaales erunt Circulus er- 
gocentro D,intcrualIo vno pun&orum 
E,F,Gdcfcriptus,tran(Ibit eti^m peralia 
pun<5ta,tangetque re&as AB, BC, CA 
quod anguii ad E, F,G rcdi fint. Si enim 
ipfas fccaret , caderet , quar ab extremitate 
diametri ad angulos rcftos ducitur,intra 
iprp/.tfj *VC9lu|B J ^quod cftabfurdum, Non cr- 
go cir^glus centro D. interuallo vna ha- 
rum D E, D F, D G defcriptus fecat rc- 
<5ias AB,B C>C A j ergo eas tanget ; eftque 
circulus in triangulo A B G defcriptus. In 
dato ergo tria n gulo, &c. Quod oportuic 
facer* Pro- 



by Google 



L 1 B E Jt IV. 157 

Propofi ci o j . Probl. y ♦ 

C/ra datum trhngulum circulum 

defcribcrcj. 

Efto datu triangulu ABC, circa cj> opor 
teat circulu defcr i bcre. bi fecetur AB, 
A C in D & E ; atque a ptra&is D, E i u- 
canturad AB,AC ad anguios re&osDF, 






• 

£F,quar concurrentaut 
in triangulo ABQaut 
sn reda B C, aut extra 
triangulum. Concur- 
rant primo intra trian- «' 
;ulumin F»ducanturq; 
F ,F C, * F A. Et quia fiz.*m$J[+ 
A D , D B «quales fun t , commums & ad *fi 
anguUs reftos D F, aerunt & bafes A F, W<* 
F B arquales. Similiter demonftrabimus 
CF,AFaequales efle : quare & F B, FC 
aequales crunt. Tres ergo FA,FB> FC 
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sequalesfunt. Qrculus crgo centro Fin- 
teruallo vna ipfarum F A, FB, F C de- 
fcriptus tranfibit & per reliqua pun&a, e- 
rirquc circulus circa A B C triangulum 
defcriptus. Concurrant iam DF,EF ia 
rc&a liC in F,Ytin fe€undadefcriptione f 






iungaturque AF. Si- 
militer demoftrabimus 
pun&um F ccntrum ef- 
fccirculi eirca triangu- 
lum ABC dcfcripti.CS- 
currantdemumDF,EF 
extra triangulum A B C 
in F, vt tertia habet dcfcriptio , & iungan- 
tur A F , F B, F C Cumque A D, D B z- 
quales fint,communis , & ad angulos re- 
&os D F, b erunt & bafcs A F, B F #qua- 
les. Similiter demonftrabimus & C F ipfi 
F A aequalem effe : quare & B F «qualis c- 
rit F C. Kurfus ergo circulus centro F:in- 
teruallo vna frarum F A, F B. F C, defcri- 

ptus 
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ptus tranfibit ctiam per reliqua pun&a » 
cftque circa ABC triangulum dcfcriptui. 
Qupd facerc oportuit. 

\ ' 

CoroBarium. 

Vnde pcrfpicuum cft,quando centrum 
circuli in triangulura cadit, angulu B A C 
in maiore portione fcmicirculo cxiften- 
tem rc&o minorem efle. quando Ver& 
centrum in B C cadit ,in femicirculo exi~ 
ftcntem , re&um : quando deniquc cen- 
trum cxtra B C cadit, in minore portione 
femicirculo exiftentem , maiorem re&Ot 
Vnde quando datus angulus minor eft re- 
<5to, intra triangulum cadunt rcdxD F f 
EF;quandoreaus,ih BCjquandoma- 
ior re&o , cxtra B C ; quod oportuit de* ' 
monftrarc* 



Propofuio 6. Problc 

In dato circulo qudaratum dc- 

/crilfcrc^. 

Q It in dato drculo A B C D quadratum 

defcribendum. a ducantur diametri afr»f.n,rj 
A C, B D ad angulos rcdfcos , iungantur- 

. quc 
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quc A B, B C> C D, D A. Cum crgo B E, 
h D fmt squales, quippe ex ccntro E, co- 
a . x munis & ad angulos 
\>fr$t.*> /. re&os E A ; b erit & 

bafis A B bafi A D 
p squalis. Eademra* 
tione vtraque ipfaru 
BQCD^vtriqiAB, 
ADcft zqualis. Eft 
Ergo quadrilateram ABCD sequilate- 
rum. Dico quod&squiangulum. Cum 
rcfta B D diametrus fit circuli A B C D ; 
c/ry. jij. rcritB A D femicirculus ; rc&us eftergo 
angulus BAD. Obeandem caufam qui 
libct angulprum A B C, B C D,C D A re- 
duseft; rc&angulum ergo eft quadrila- 
terum A B C D. Qftcnfum eft autem & 
a ^^.f^^quilaterum ; d qaadratum ergo eft : & 
eft circulo infcriptum. In dato ergocir- 
culoj&c* Qupdoportuitfacere* 

Propo(icio7.Probl.7. 

Circadatum circulum quadratum 

defcriberu. 

Qlt circa datum circulum A B C D qua- 
Odratem defcribendum.Ducantur dia* 
tnetri AQBDad angulos r e&os , & per 

pun- 
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pun<3a A,B,C,D ducantur tangentes cir- 
culum FG,GH, HK, KF. Curaergo 
g A irt F G tangat circulum, 

&accncro Eadta&u. 
^ Adu&a fitEAjrfcrut 
P anguliadAteai.Eadc 
de caufa 4 erunt & an- 
guli ad B, C, D redi* 
cumqtie artguii A E B, 
EBG rc&i finc, £ crurttGH, AC parallel* bprip.itji 
Eadem decauli efunt A C, F K paraUdae; 
Similiterdemonfi:rabimus,quodGF,HK 
fint ipfi B E D pafallcl* i Sunt ergo G K, 
G C, AK, FB, B K parallclogramma, c vn- tprtp.t+Ji 
de «dualis cft G F ipfi HK; & G H ipfi 
F K. d & qui a A C, B D zqua les fun t. At- Adef. tt.ti 
que AC vtriquc GH,F K; & B B vtrique 
<} F, H K eft arqualis i ergo vtraqtie G H, 
F K,vtriquc G F, H K eft arquaUs. Eft igi- 
tur F G H K quadrilatef um a-quilater u ; 
dico qtidd & re&angulum. Cum enim 
G B E A fi t parailelogrammtim , fitq; an- 
gulus AEB redus , e erit &AGB reaus. WMM 
Similiter demonftrabimus quod anguli ad 
H,K,F rcfti fint } eft ergd FGHK reftan- 
gulum quadrilaterum , oftenfum eftaute 
&£quuaterum,/quadratum ergd eftj & tdtf*%?J* 

eft circa A B C D circulu dcfcriptumiergc 

L circa 
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circa datum , &c. Quod oportuit facere* 
Propofitio 8.P">bl.8. 

Jndito quadrato circulum defcribtre. 

Slt in dato quadrato A B C D circulus 
dcfcribendus. a Bifecentur A B, ADitt 
'"' u F,Ej£acperEqui- 

dem ducatur alte- 
rutriAB, CDpa- 
rallela E H : per F 
y ero alterutri A D, 
B C parallela F F. 
SuntergoAK,KB, 

AH,HD,AG,GC,BG, GD paralle- 
tfrtf.j^u logramma , cideoque latcraoppofitaat* 
qualia. Et quia A D, A B aequales funt , e- 
runt & fcmifles earum A E, A F «quales : 

4w.J*.i' * ^ uirc & 0 PP°f ,taeilIis F G, G E squales 
' erunt.Similitcrdcmonftrabimusvtramcji 

G H,G K vtrique F G,GE arqualcm efle. 
' ' Suntigitur quatuorGE,GF,GH,GK 
gqualcs. Circulus igiturcentroG, inter- 
uaiio vna harum G E, G F,G H , G K de- 
fcriptus, tranfibit& per reliqua pun&a': 
fed&tangit redas AB.BCCD, D A, 
quod anguli ad E, F, H, K re&i fint. Sie- 
nim circuius ipfas A B, B C, C D, D A fe- 
caret, cadcret qu« ab extrcmitatc diam e- 

trt 
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tri a & angulos reftos duci tu r, in circulu m , 
t quod cft abfurdum ; Non ergo circulus 
centro G, & interuallo vna harum G E, tft^.u.^ 
GF,G H,GK dcfcriptus fecat rcaas AB, 
BC f CD,DAs tangit efgo : & efl qua- 
tdrato ABCD inlcriptus. In dato crgo 
quadrato,&c. Quod oportuit faccre. 

mm 

Propofitio p.Probl.p. 

C/rcd datum quadratum circulum 

defcrtbercj. 

SFt circa datum quadratum ABCD 
ctrculus defcribendus : du&ae rcda: 

AC,B D fe in £ fecent. 
Et quia D A, ABaequa- 
lcs funt,AC coramu- 
nis,erunt du^D A , AC t 
duabus B A, A C aequa- 
les : fed & bafes D C, 
B C rfsrquaies funt: b e- , 
runt ergo & anguli D A C , B A C arqua- * f * f% 
lcs: angulus ergo D A B re&a A Cbife- 
catur. Similiter demonftrabimus quem~ 
libet horum ABC, BCD, CD A re^is 
AC, D Bbifccari. Etcumanguli D AB, 
ABC arqualcs fint ; fintquc E A B, EB A CM _ 
corum dimidij i C erunt & ipfi aequales: 1 

L x qua- 
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quare&bteraEA,EB*quatiacrunt. Si- 
miliccr demonftrabimus vtraroque re&a- 
rura E C> E D,vtriquc E A,EB «qualcm 
efie. Quatuor crgo E A , E B, E C, E D 
sequales funt. Igitur circulus centro E, i n - 
tcruallo vna harum E A, EB defcriptus, 
tranfibit & per reliqua pun<5ca,eft igitur 
circa A B C D quadratum defcriptum, 
Ergocircadatum,8cc. Quod oportuit fa* 
cerc. 

Propo fi cio i o.Probl» i o. 

TrUngttlumifofcele coftituere, haheut 
vtrumque qui adbafim angulum 
duplum reliquL 

EXpoiAtur refla 
^ ^ quedSAB^qug 
w in C fic fecetur , vt 

ABiBCcontentum 
aequale fic quadrato 
ex C A defcriptoJgi- 
tur centro A,inter- 
5 ua llo AB defcribatur 
k •„» r V* «ifcnlus BDE,0 eique aptctur refta B D 
ST/ J «qualis ipfi A C; & dufcis D A,D C,f de- 
fcribatur circa triangu I u m ACD circulus 
ACD. Etcumquod A B, B C continetur 
equale fit ci,quod cx AC quadrato,fitque 

AC 
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AC ipfi B Darqualis ; erit & quod A6, 
B C contmetur aequale ei , quod ex B D. 
Cum igitur extra circulum A C D acce- 
pturo fit pundum B , ab eoq; ad circulum 
ACD cadant dux re&a: B C A,B D.qua- 
rum vna circulum fecat , altera ei incidit, 
fitque quod AB, B C contineturaequaie . ^ 
ei quod ex BD, «ftanget B D circuluro 
A C D ; cumque BD circulum ACD tan- 
gat, a tactu autem D dufta fit P C , t erit W^? 
angulus B D C angulo D A C in alterna 
circuli portione confiftenti asqualis, Cum 
#rgo anguti BDCDACfint aequales, fi ■ 
!>t omunts C D A addatur , erit totus BDA 
duobus COAiDA Caquatis :/fed duo- fW»* 1 
busCDA, DAC atqualis eft externus 
BCD: ergo B D A aqualis erit ipfi BCD: 
fe J ipfi B D A arqualis efl C B D , cum & 
^latera A D, A B fint asqualia : quare & $Btftf>& 
D B A, B C D acquales erunt ; tres ergo 
BDA,DBA,BCDfuntasquaIes: & 
cum anguii D B C,B C D zquales fint , e- 
runt & latera B D , D C aequalia; fed B D 
ipfi C A ponitur aequale ; funt ergo & 
A C , C D aequalia ; vnde & anguli C D A, 
DAC aequales crunt : ergo anguli CD A; 
D A Cdupli funtauguli D A C : eft vero 
&BCDsequalisduoDusCDA,DAC; 

L i crgo 
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ergo BCD duplus cft ipfius DAG:E* 
cum vtcrque B D A , D B A angulo BCD 
fit aequalis,duplus crtt vterque jreliquo 
D A B. Triangulum crgo iioiccles , &c. 
Quod oportui t faccre. 

* 

Propofitio 1 1 . Probl. 1 1. 

Vdt o eirculo pentagonum dquiUterum 
& tquiangulum infcribere. 

Sltin dato circulo A B C O £ pentago- 
oum zquilaterum & gquiangulum de- 





fcribcndum. Exponatur triangulum t 
ftcles duplum habcns vtrumq; angulum 

%fnf»\ 4. a( j G, H, ei us qui eft ad F; & * infcribatur 
circulo ABCDE triangulum ACDx- 
• quiangulum triangulo F G H; ita vt an- 
gulo F arquatis fit angulus CAD; angu- 
fisG,H anguli AC D, C D A. Et quia v- 
terque ACD.CDA duplus eft anguli 

hj>r»f.fi.v CAD,0 bifecenturrec"cisCE,DB,iun- 

gan* 
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ganturque A B,B C,C D,D E,E A. Cum 
itaque vterque angulorum A C D, CD A 
duplus fit anguli CAD, bife&ique fint 
rc£tisCE,DB,erunt quinq; anguli D AC, 
ACE, ECD,CDB,BDAsquaiesin- 
ter fe : c Et cum aquales anguli «qualibus c WM*i 
peripheriis infiftant , crunt quinque peri- 
pheriae A B, B C, C D, D E, E A aequales: - 
d fed arquales peripherias arquales re&ae V*t***9. 
fubtendunt ; funt ergo hx quinque rc&t& 
A B, B C, C D, D E, E A squales ; eft cr- 
go pentagonum A B C D E ^quilatcrum. 
X)icoquod& «quiangulum. QuiaAB, 
D Epcriphcriae aequalesfunt,ficommu- 
nis B C Daddatur ,erunttot*ABCD, 
EDCB afquales ; & infiftit peripheris 
A B C D anguius A E D ; peripheri* ve~ 
roBCDE angulus BA£;i funt ergo *ft*t***l\ 
AED,B AEanguIiapquales. Eademde 
caufa,quilibet anguiorum A B C, B C D, 
C D E vtrique A E D, B A E arquaiis erit : 
eft ergo pentagonum ABCDE afqoi-* 
anguium;demonftratum autcm eft,quod 
* & acquila tcrum . Dato ergo circulo, 
&c. Quod oportuit 
. Taccre* 

* 9 
% 

\ - 
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Propofitio r 2 . Probl. 1 tl 

Circa datum circulum fentagonum 4- 

quiUterum & aquiangulum 

deferiberu. 

^Porteat circa circulum ABCDE 
pentagonum squilatcrum & aequi- 

angulum dcfcribe- 
re. Cogitentur an* 
iVL gulorumpentago- 
ni infcrip ti pun&a, 

m A,B,C,L\Eitavt 
peripheriae, AB» 

BC,CD,DE,EA 
9f¥Wt «qualesfint, <iducanturque per A, B, C, 
D,E rectae G H,H K,K L, L M, M G tan- 
gentes circ u 1 u m , & accipiatur centru dr- 
cult F, iunganturque F B, F K, F C, F L, 
F D, Cum itaque K L reda ckcuium in C 
tangat , & ab F ad conta&um C du&a fic 
bprop.At.j, V C,£ erit ipfa ad KLperpendicularis: v- 

terquc ergo angulus ad C eft re#us, Ean- 
dem ob caufam rcdi funt anguli adB,D; 
& cum angulus FCK re#us fit* erit quod 
ex F K a?quale illis , quae ex F C, C K qua- 
dratis. Eadem de caufa , crunt quae ex 
F B , B K aequalia illi , quod ex F Kj 
funt ergo qu« ex FQCK aequalia iUis, 

qu» 
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qu# cxBF,BK; quorum quod ex F C ae- 
quale* eft ei,quod ex F Brerit igitur& re- *f*i*F* 9 
liquum quod ex CK gqualc reliquo,quod Fc f****l 
ex BK:funt ergoB K,CK ? quales.Et quia 
F B, F C a?q u a 1 es fu n t , co ra m u n is F K , e- centro 
runt du*BF,FK duabus C F, F K aequa- fenpberi. 
ies,& bafis B K bafi C K aequalis; d ergo & 
angulus BFK aequalis erit anguloK F C; d t r V J ' l > 
& angulus BKF, angulo F K C : eft ergo 
angulus B F C duplus anguli KFCj & 
B K C duplus anguli F KC. Ob eandem 
caufam erit &CFD duplu* ipfius CFL; 
&C LDduplusipfiusCLF,Cumq;pe«* 
ripherixBC,CDsequaIesfint,0 erunt& CfsqMZJ 
aneuli B F C,C F D zqualcs, eftquc BFC 
iphus[K F C duplus , D F C vero duplus 
i pfiusLFGaequales ergo fu nt KFC,CFL. 
/duo crgo triangula FKC, FLCduos f W* 
angulos duobus habetia sequales alterum 
alteri,& latus vnum vni lateri F C vtriquc 
communc; habebunt & reliqua latera re- 
liquis 2equalia,angulum<^ue rcliquum re- 
liquo. Suntigiturtarore#*KC, CL, 
quam anguli FKC, FL Csequales, cum- 
queKCaequalisfitCL, duplaerit KLi- 
pfius KC. Eadem de caufa demonftrabi- 
tur H Kdupla ipfius B K ; & cum demon- 
ftratum fit B K sequalis K C , fitq; K L du - 

/ 
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< plaipfius KC » & 
HK dupla ipfius 

* M .t. *tr7 ^ >sJl BK ^ crit&HK 
* JXIvl «r \ ipfi KL xqua i is# si _ 

miiiter dem6ftra- 
1 bitur quaelibec ip- 
farum G H, GM, 
M L vtriq; H K,K L f qualis:eft ergo pen- 
tagonum G H K L M*quilaterun\ Dico 
quod 8c sequi an gulu m. Cum enim anguli 
V K C, F L Carquales finti oftenfusque fit 
H K L du plus \ pfi us F K C : & i pfius F L[C 
, duplusKLMierit&HKLipfiKLM*- 
qualis. Similtter demonftrabiturquilibet 

/ ipforumKHG,HGM,GMLvtrique 
H K L>K L M arqualis. Quinque ergo an- 
guliGH K,H K L,K L M,L M G,MGH 
luntxquales; zquiangulum ergoeftpen- 
tagonum. Oftenfum autem eft & gquila- 
terum , & eft defcriptum ctrca circulum 
ABCDE. quod oportebat facere. 

Proponr3.Probl.i3. 
Vato pentagonp aquilatero 9 & *quu 
, angulo circuluminfcribere. 

CNPorteat dato peneagono squilatero 
-^&aquiangulo ABCDE circulum 
%pnp.p % u infcribere. * bifeceturvterqjangulorum 

BCD f 
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B C D,C D E redis C F, D Fi& a punfto 
F,in quoC F, D F,concurrunt,ducantur 
re&*FB,FA,FE.&quiaBC,CD$qua- 
lcs funt , com munis C F , eurnt dus B C, 
C F duabus D C, C F aequales, & angulus 
B C F angulo D C F squalis: b crgo & ba- bpnp.f 
iisB F, bafi D Faequaliserit, &uiangu- 
lum B F C trianguio D C F, reliquiq; an- 
guli rcliquis, quibus xqualialatcra fub- 
tendun tur^quales erunt. Sunt igitur an- 

guliCBF,CDFae- 
quales. Et cum an- 
j£ gulus C DE duplus 
litanguli C D F; 
3& qualesaute&CDE, 
A B Ci&CDF, 
CBF; erit&CBA 
«JuplusipfiusCBFrxquaksergo funtA 
B F , F B C: bifecatur ergo angulus A B C 
rcdfo B F. Similiter demonfh atur quem- 
Iibet angulorum B A E, A E D rc&is FA, 
F E bifecari. c Ducantur enim ab F ad c/r»/./i. 
A B , B C, C D, D E, E A re<5h pcrpendi- 
culares F G,F H>F K,F L,F M. Quiaego 
anguli H C F, K C F zqualcs funt ; F H C 
rc&us,sequalis re&o F K C;erunt duo tri- 
angulaFHC, FKCduosangulosduobus 
«quales habentia vnumquelatus vni,F C 

latus 





171 IIIU IV. 

A latus commune , St 

vni «qualium angu- 
£ Iorufubtcfum^ha- 
bebun t crgo & reli- 
* qua latera reliquis 5- 
-} qualia j fun t ergo per 
c pedicu!aresFH,FK 
C quales. pari modo demonftratur quxli- 
bet harum F L, F M, F G vtriq ; F H, FK 
zqualis. quinq; ergo re#se F G, F H,F K, 
F L, F M x quales uint , circulus ergo cen- 
tro F;interuaIlo vna harum F G,FH,FK f 
FL,FM defcriptus, tranfibit&perreli-* 
qua punfta,tangetq; re&as AB, BC,CD, 
I) E, E A , eo quod anguli ad G, H, K, L, 
M redi fint. Quod fi illas ooq tangat, fed 
fecet j cade t quse ab e x t r e m i t a t e d iametr [ 
ad angulos re&os ducitur intra circulum* 
t?rtf<i6a, rquodabfurdum cfle oftenfum efl ; non 
ergo circulus ccntro F , in teruallo F G, 
F H, F K,F L, F M defcriptus fecat reftas 
A B,B C,C D,D E,E A ; ergo tanget. 
dato ergo pentagono» quod o * 
portuitfacere. 




Pro- 
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Propof14.ProbI.14. 

Circadatitmpentagonum^uiUtC' 
rum & aquiangulum, circu- 
♦ lumdefcribere* 

j4 /^VPortcat circa 

^ V-Alatum penta- 
s gonum aequilatcru 
& a?quiangulum A 
BCDE circulum 
defcribcre. 4 Bife- % p r$f . fA 
cetur vterqj angu- 
lorum B C D,C D E redis C F;F D;& ab 
F pun&oinquore&ae concurrunt ad B, 
A,Educatur re&ae F B*F A,F E. Similiter 
crgo, vtinprxcedente, demonftrabitur 
quemlibet anguloru C B A ,B A E, AED f 
reffcis B F, F A, f E bifecaru Et quia an- 

ult BC D , C D E sequalesfunt , eftquc 

5 C D dimidius ipfius B C D,&CD F di- 
midius ipflus C D Ejerunt F C D , F D C 
*qualcs, t qUare&latefaFC>FDarqua- b tnffit 
lia crunt.Similiter demoftrabitur, quam- 

libctipfarum F B, F A. F E, vtrilibct F C^ 
F D gqualcm efle. Quinque ergo F A, 
F B, F C, F D , F E fcquales funt. circulus 

igitur centro F j intcruallo vna harum 

FA* 
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F A, F B, F C, F D,F E defcriptus,tranfi- 
bit & pcr reliqua pun£ta; critq; circa pcn- 
tagonum A B C D E defcriptus-Circa da- 

tum ergo,&c.Quod facere oportcbau 

» 

Propof 15.ProbI.1J* 

1» dato circulo hexagonum aquiU* 
tcrum & dquiangulum de- 
feribercj. 

Slt in dato cfrculo 
ABCDEFhcxa- 
gonum squilaterum 
& gquianguium de- 
fcribendum. Duda 
diametro A D,fuma~ 
tur centrumG, atq; 
centroD, interuallo 
DG defcribatur cir- 
culus E G C H ; & 
dufts EG,C G producantur ad B,F,iun- 
^ anturque A B, B C, C D, D E, E F, F A. 
Dico A BC D E F hcxagonum xquibtc- 
rum & afquiangulum cffr. Cnm cnim G 
centrumiit circuli A B C D E F, erunt 
G E,<3 D zquales. Et cum D centrum fit 
circuHEGCH t erunt&DE,DGfqualcs* 

Scd GE oftenia eft aqualis ipfi D G; * crit 

crgo 
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ergo & G £ sequalis ipfi £ D: triangulum 
erg E G D aequilaterum eft , & tres anguli 
ciusEGD, G D E , D £ G * quales, 1 
cum ifofcelium triangulorum anguli ad 
bafim sequales fint.Et quia trcs anguii tri- b ? rc t**i'* 
anguli duobus re&is ^quaies funt,crit a n- 
guius,E G D tertia pars duorum rcdloi u. 
Similiter demonftratur D G C tertia pars 
cfleduorumredorum.&cumreda CG 
fuper E B con fift ens t angules deinceps, cpropjj. u 
E G C , C G B duobus re&is aequales fa- 
ciat; eric & rclquus CGB tertia pars duo- 
mm re&orum. funt igitur anguli E G D, 
DGCCGB tnuicem aequales ; d erunt dprop.tj.r 
igitur 8c qui ad verticcm BG A , A G F, 
F G E aequales , 0 arqualcsautemanguli eprop.it.} 
arqualibus peripheriis infiftunt : periphe- 
ri*ergo A B,BC,C D,D E,EF,F Afunt tfro * tp + 
aequalcs,/arqualibusautcmperipheris«- 
quales re6tx lincx fubtcnduntur: fcx igi- 
tur redac «quales funt ; idcoque hexago- 
num AB C D E F xquilaterum cft. Dico 
quod & zquiangulum. Cum enim peri- 
pheriae A F , E D arquales fint: fi com mu- 
nis A B C D , addatur , crunt tocac F A B 
CD, EDCB A *quales:£ Sed periphe- g*M* 
riaF ABC D inliftit anguius FED; peri- 
phcrig vcroEDCBA,angu!as AF£,funt 

crgo 
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crgo anguli A F E, D E F xqualcs* SimU 
liter dcmonftrabitur reliquos hexagoni 
A BCDEF angulos, vtriq; AF£> FED x- 
qualcs eiTcaEft ergo hexagonu A BCDEF 
sequiangulum ; oftenfum eft autem &£- 
quilaterum, & eftin circulo defcriptum. 

in dato ergo circulo, &ct Qupd oporte- 
atfacere* 

(hroBariumjl 

Ex bis manifeftum eft Iatus hexagon! 
xquale efle ei , quc ex cen tro circuli. Et Ci 
hfrtf. 17.J. per pun&a A, B, C, D, E, F h tangentes 
circulum reds ducantur, circa circulum 
• hexagonum zquilaterum & zquiangu* 
bmoefcriptum efle, vt in iiiis qug de pea- 
tagonodi&afuntviderelicet. Prtetcrca 
iuxta illa qu g de pen tagono di&a fun t| 
in dato hexagono cir c ulu m 
defcribemus. 




Pra- 
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Propofatf.Theor.i^. 

tndatdcirculoquindecagQnumapl* ' 

iatcrum&dquiangulumde. 
fcribcrcj^ 

Porteatid 
dato cir- 
culo ABCD 

quindecago- 
num^quilate' 
rfi & ffquiati"- 
guium dcfcri- 
bere. Defcri- 
batiir in circti- 
loABCD trianguti aeqtitlateri lattis A C 
pcntagoni a?qtiilateri A B; Qvhlium ergd 
totus circulus partium eftquindecim , ta- 
lium cftABC peripheria > tfrtia citculi 
pars exi fteris , qutnque ; A B t quinta parfi 
circuli efcifteris,triuirijpars ergo B Qdiii- 
rum; qti*fi iri E^bifeceturi crit quarlibet fiMijt^ 
peripheriartim BE * EC decimacjuinta 
pars circuli. Si ergo dudfcis re&is B E,£ Q 
eis aequales iri continuum circulo re&as 
l aptemus>erit quindecagonum gquHate- bfrtf.jU 
rum, & gquiarigiihim de fcri p cu m. Quod 
facereoportuit. 

M EVCLI- 
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E VCLIDIS 

ELEMENTVM 

QVINTVM. 

^Definitiones. 

% Pars eft magnitudo magnitudinis, fhi- 
normaioris, quando minormctitur 
maiorem. Vt,z.eftparsipfttu6,atnott 
ipftus r.qttia z,metitur 6ipo metitur 7. 

I Multiplex eft maior minoris , quando 
minormetiturmaiorc. Vt6.cftmul-^ 
tiplex ipftut z.atj. ipftusz.multiplex n% 
eU. Quia zmetitur 6;non itemj. 

3 Proportio eft duaruro magnitudinum 

f eiufdcm generis mutua qucdam fe- 
cundum quantitatem.habitudo.Prfl- 
portio ergo eft inter res ciufdemgeneris 
*vt inter numeres , Itneas , fuperficies, 
corpora,&c. 

a Proportione inter fe habere dicuntur 
roagnitudines,quae multiplicat$ pof-< 
funt fe inuicem luperare. Vniciiqtctt 
ittter angulum swtingenm & reftili- 

mum 
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fftum quemcumq^ proportionem nocfle* 
* Qui* **cet prior in infinttu mttltiplice- 
tur,nunquatamen fupcrabttpofteriori* 

5 In cade proportione dicuntur cfle ma*- 

gnitudines, prima ad fecundam, & 
tertia ad quartam, quando gque mul- 
tiplices, primae & tettise, aeque mulci- 
plices, fecundae & quart», fecundu m 
quamuis multiplicationem * vtraque 
db vtraqji vel aeque deficiut,vcl§quc 
sequales funt, vel §que fuperant,fi or- 
dine fumantur. Vtfiborum quatuor 
numerorum S. 6.4.3 primi & tertij ac- 
cipiantur (tqne multiplices 16. & S. fh- 
cuJi & quarti 18.&9.& collocentur ea 
ordine,quo numeri , quorum funt mul- 
tiplicesy hoc nimirum i6 % /<?. 8. 9.fiiam 
primtu minor fit fecundojrit & tertius 
quarto minor ; & fimaior , maior,fi 
qualis, aqualisffi inquamhoc femper 
contingat dicetur quatuor magnitudi- 
nes in eadem effe proporttont*. 

6 Magnitudinesqugeandemproportio- 

ncm habcnt , proportionales vocan- 
tur, Vt4.& ziitem 6>&$.CHm haleant 
eandem proportionem, nempe duplanu % 
dicuntur proportionales. 
j Quando §que multiplicium multiplex 
primae fuperat multiplicem fccunda?; 
' M z at 
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atmultiplextertianon fupcrat mul- 
tiplicem quartae; prima ad fccundam 
dicitur habere maiorem proportio- 
nem quam tertia ad quarcam. 

8 Analogia efi proportionu fimilitudo. 

9 Anaiogia xn tribus minimis terminis 

confiftit.[K* in hisnumeris +.6.g. <tit e- 
nim eft primus ad feciidum , ita feeun- 
dus ad tertiunu. 

10 Cum fuerint tres magnitudines pro- 

portionales, prima ad tertiam dupli- 
catam proportionem habcredicitur 
eius,qua habet ad fecundam. Vt cum 
fuerint proportionales hitres numeri 
z^^^eritproportioquam halet 2.ad&. 
duplicata ciusquam habet ad 4. 

11 Cum fuerint quatuor magnitudines 

proportionaies prima ad quarta tri- 
plam proportionem habere dicitur 
cius,quam habet ad fecudam. £t de- 
inceps femper vna ampiius quoad 
vfq; prbportio extiterir. Vt fifmt pro- 
portionaleshiquatuornumeri z. 4. f. 
16 , eritproportio quam habet 2. aditi. 
tripla eius quam habet ad 4. 

12 Homolog£»feu fimilis rationis magni. 

tudinesdicuntureffe, antecedentes 
antecedenttbus» confequen t cs con- 
fequcntibus. 

13 Fer- 
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13 Permutataratio,eftfumptioantecede- 
tis ad antecedente , & confequetis ad 
confequcntcm.DiwoJbatvrprop.rf* 
in qua cvmeft vt A ad B,ita C ad D>eft 
$vo%permvtad<!,vt A adC;ita B adD. 



tisvt antecedentis ad antecedetem 9 
Vt ad confcquen tem. Vide cor.4.prop. 

15 Compofitio rationis eft fumpcio an- 

tecedentis vnacum confequent<r,vt 
Vna,ad confequen tem .Dcmoftratur 
prop.ig.in qva cvm eftvtABadE D; 
ita CFad FD;eft qvoc^ vtAB adFD; 
itaCDadFD. 

16 Diuifio rationis eft fumptio exceflus, 

quo antecedens fuperat confequcn- 
tem,ad con fequentem -.Demoftratur 
frop.ij.inqvacvm eft,vtABadB E; 
ttaCDadDE, efiqvoqve vtAEad 
EBiitaQFadFD. 

IJ Conuerfio rationis eft fumptio ante- 
cede tis ad ex c efTu m, qu o antccedens 
confequentem Cupcrzt.Demoftratvr 
prop.19. in qva cvm eflvtABadC D, 
ita A Ead CF eritqvoqve EBadFD; 
vteftABadCD. 

iS Ex sequali ratio cft cum plures fuerint 
magnitudines , & alise ipfis numero 
«qualesjqug binae,& in eade ratione 
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fumantur , fueritq; vtjtn primis ma- 
gnitudinibus prima ad vltima , ita in 
fecundis prima ad vltima.Vel eft fum 
ptiocxtremarn perfubtra&ioneme 
&itx\.Dcmoftratur zz.in qua cU eji vt 
Aad B\itaD ad E;&vtB ad C,ita E ad 
Fs erit ex aquali, Vt A ad Cita D ad R 

Ordinata proportioeft , cumfuerit vt 
antccedensad confequentem,ita an- 
tccedens ad confcquentem jvt autcm 
Confequensadaliamquampiam, ita 
confequensadaliamquampiam. In 
prpp.zo. &z^inprimis magnitudinib 9 
antecedens cfl A,confeques B } alia qua- 
piam C : in fecundis antecedens efi J>, 
confeqncnyE, alia qutpiam F. 

Pertur bata proportio eft, quando tri- 
bus exiftentibus mognitudinibus; & 
aliisipfisnumcro sequalibus, fuerit 
vtin primismagnitudinibusantccc- 
dens ad confequentcm; itain fecun- 
disantecedcnsadconfequentem.Vc 
auteminprimisconfeques adaliam 
quampiam: itainfecundisaliaqux- 
piam ad antecedentcrn.Vt inzL&zf. 

v prop. inprimistriltumagnitHdinilHS 
tntecedcns e& Aconfcqucns B, aliiux 
Quapiam C. ln fecundu anteccdens eft 
$>Wfe$HMfF, alia$u<epi«m D, 



s 



At 



Propof ? i.Theor«i^ 

Si fierint quotcunque magnitudines 
yuotcunquc wagnitudinum>*qualium 
numeroJinguU fngularum &quc mul? 
tiplices , quotuplex eH vna magnfr 
tudovniustotuplicesfuntom- 

nes omnium. 
Int quotcumque magnimdlnes A B f 
C D, quotcumque magnitudinum E, 

F aequalium numero, 
: fingula? fiagularum ae- 
, „ que multiplices. Dico 
T T quammultiplexeftAB 

I ipfius E, tam multtplw 
» ces e(TeAB,CDfimuI, 
ipfarurn E , F fimul. Curt\ enim qu^tn 
multipiex eftAB ipfius E , tam multiplc* 
fit C D ipfius F ; erunt in C D tot magni- 
tudines jequales[ipfi F; quotfuntin A B 
sequalesipfi E. Diuidatur AB in magnt- 
tudincs A G> GBaequales ipfi E ; Et C D 
in C H, H D arqualcs ipfr F; eritque mul- 
titudoipfarum AG,GB sequalis multi- 
tudini ipfarum C H, H D : cumque A G 
ipfi E,& C H zquale fit ipfi F; crunt A G, 
CH aequalesipfis E% F. Eademdecaufa 
ertjnt G B, H D ipfis E, F a?quales t quot 

M 4 erga 
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ergo 10 A B funt magnitudines arquales 

ipliE,totfuntin A B , C D a?quales ipfis 

E, F. Qu* quam multiplex eft A B ipfius 

E.tacn multiplices fiintA B,CD ipfarum 

E, F. Si ergofUerint, #c, Quod oportuit 

4cmopf|rare» 

Propofa.Theor.z, 

fiprima fecundadque multiplex fue- 
rit , atque tertia quarta, fueritautem 
ejr qutnta/ecundddque multiplex, at- 
yue/exta quartd \ erit & compofita ex 
prtma& quinta<xqnemultiplexfe~ 
' cundd^atquetertia&fex. 
ta,quart^ 

TC* Sto prima A B fe- 
XLcundf C $quc mul- 
riplex,atque tertiaDE 
1 quarta: F : fit vcr6 & 
. quinta BQ fccunds C 
xiL i*q«emultiplex,atq;fex 
■^FtaEHquartarF. Dico 
cV compofitam ex pri- 
«na & qut nta A G fecunda? C, «qu^ rout- 
tJphcem efle,atque eft tertia & fexta D H, 
QO.artas F, Cum enim quam multiplex 
cft A B ipfius C, tam mulriplcx fit VTE 
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ipfius F,eruntin DE tot magnitudines $- 
quales ipfi F, q uot funt sn A B gqiiales ip(i 
C. Eademque de caufe quot funt in B G 
aequales ipdC tot erunt in EH «quales 
ipfi F : quot ergo funt in tota A G *qua- 
les ipfi C; tot funt in,tota DH aequales ipfi 
F.Quam multiplex eft crgo A Gipfius C» 
tam multiplex eft D H ipfius F.Ergo A G 
compofita ex prima&quinta fecund* C 
*quc multiplex eft, atque tertia & fexta 
D H quarta* F. Si ergo prima fec u n d*,&c # 
Qupd oportuit demonftrarct 

Propoflcio 3 , Theor. 3. 

Si prima fecunda aque fuerit multi- 
fUx,atquetertiaquart*\fumanturau- 
tem dque multiplices prim* & tertU* 
eritex aquaU (umptarum vtraquev- 
triufque aque multiplex, alteraqui- 
demfccunda j altera autcm 

quart* % 

ESco prima A (ecundae B a*qu£ multi- 
plex,atque Certia Cquar tzD.Sc aeci- 
piantur ipfarum A, C seque multipUces 
EF> GH. Dicosquemultiplicem cflc 
£ F ipfius B,atque cflGH ipfius D, Cum 

M 5 cnim 



enjm seque multiplex fitEF ipfius A»at- 
que eft G H ipfius C: continebunturin 




G H toc magnitudmes 
gquales ipfi C , quot i n 
EFaequalesipfi A. DU 
uidatur EF tn magnitu* 
din cs E K, K F f aequales 
j ipfi A;& GH in GL, 

~E/ AB Q. C D ^ squales ipfi C. Eft 

autem iwultitudo ipfa- 
rumEK,KFaequalismultitudiniipfarum 
GL, LH. Et quia aeque multiplexeft A 
i pfms B, vt C iplius D ; cftque E K ipfi A ; 
& GL ipfi C xqualis,erit & EK gque mul- 
tiplcxipfiusB,vtG LipfiusD. Eademdc 
canfa aeque multiplcxeftKFipfius B, vt 
LHipfius D. Cum igiturprimaEK fc«? 
cunda? Baeque multiplexfit,vttertiaGL 
quartae D ; ftt vcro & quinta K F fecundas 
B ?que multiplcx, vt eft fexta L H quar- 
Ifty.*»/. tz D j 4 erit & copofita ex prima & quin- 
ta EF fecundx B aeque miiltiplex,atque 
f ft tertia cum fexta Q H quartac D. Si 
crgoprima fec undx,&c. Quod 
oportuit demoa- 
ftrare. 
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Propoficio4.Th«or. 4. 

Siprima ad fecundam eattdem babu<~ 
tit proportionem.quam tertia adquar- 
tam\ habebunt ejraquemultiplicespri* 
pj* & tcrttiadjtqttemultiptices-fecu»* 
d* & quarU,fecundam quamuis muU 
tiplicationem , eandem proportio* 
nem,fi>vtinterfercJponden,tt 
\ (umptafuerwt. 

HAbeat prima, A ad fecundam B ean* 
dem proportioncm , quam tertia G 
j adquartamD, Etaccit 
pianturipfarum A,Cae* 
que multiplices E,F; 
ipfarum vero B, D quar~ 
cunque alisearque mul- 
tiplices G,H, Dico vt 
eft E ad G, ita effe F ad 

ABGM «■ Accipiantar ^enim 
ipfarumE,F*quemui«? 
tipliccs Ki Li ipfarum vcro G, H *que 
multiplices M> N. Et quiaka muhiplcx 
cft E ipfius A , vt F ipfius C : acceptacque 
funtipfarumE,Fa?que multiplices K>L: 
*ita ergo niultiplex eft K ipfius A , vt L *(r*t>$$ 

jpfius 
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ipfius C. Ea dcm de cau- 
faita multiplexeftM ip- 
fius B, vt N ipfius D. E t 
quia eft vt A adB;ita C 
ad D, accept;que funt 
ipfarum A,C?que mul- 
tiplices K,L; ipforum ve- 
, , _ ro B , D alie quecunque 

b_#,.,. LFCPHN M,N:*erg5?iKfuperat 

M.fuperabit & L ipfam N ; & fi fqualis, 
;qualis;fi minor,minor; funtqueK, L 
ipfarum E,F «quemultiplices ; M vcro & 
N funt ipfarum G , H $quc multiplices : 
tiefij.j. ceftergo,vtEadG;itaFadH. Siergo 
prima ad fecundam , 8fc. Quod oportuit 
dcmonftrare, 

» 

Quoniam demonftratum cft.fiK fu- 
peret M , fuperare & L ipfum N ; & fi fit 
sequ alis.efle a.qualem; Ci minor.minorem. 
Conftabit etiam, fi M,fuperet K, fuperare 
& N ipfum L , & fi fit xqualis , efle xqua- 
letn,fi m in or,m i n or cm , atque idcirco erit 
VtGadEjitaHadF. 

CoroUarium* 

£x hoc manifeftura cft, fi quatuor mar 

gni*u- 
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gnitudines fuerint proportionales, & c6- 
uerfim proportionales eflc. Koceftfieft vt 
iA ad B;it* CadD^cJfc quoquc B ad A> Vt 
DadC. ' 

Propoficio 5.Theon5* 
magnitudo magnitudinis aque mul- 
tiplex fuerit , atque ablata ablata i 
reliqua reliqud aque multiplex 
eritatquetotatotiM. 

Slt magnitudo AB magnitudinis C D 
zquc multiplcx > atque cft ablata A E 
$ ablatx C F« Dico & reiiquam * 
•Aj . EBireliqug F D asque multt- 
' ' T J plicem effcvt eft tota A B toti- 
* ' : ' 5* us C D. Quotuplex enim eft 
J J* AE ipfius CF, totuplexfiac 
3 3> EBipfiusCG. Etquiaarque 
muItiplexeftA EipfiusCF,at- 
queEBipfiusCG, ^erit AE ^quemul* zfrcf.x^. 
tiplex CF atq; A Bipfius GFj ponitur au- 
tem A E f cjue multiplex ipfius C F* atque 
cftAB ipfius C D :arque ergo multiplex 
cft A B vtriufque G F, C D : 6 jquales cr* bcMgkm 
go funt G F* C D j Communis C F aufe* 
ratur, &crit reliqUa GC rellquse D F 
qualis. Et cum aeque multiplex fit' A E 
spfius CF, at q; EB ipfius G Qeftque G C 

«qua- 
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fcqualis D F. $que crgo multiplex ett A E 
ipfiusCF.atqueEB ipfius FD, poriitur 
4utem& AEipfius CF e.que tnultiplex, 
vt AB ipfius CD: aequc crgo multiplex 
E B ipfius F D ; atque A B ipfius C D ; er- 
go reliqua EB, relique, F D *que multi- 
plex eft, atqiie eft tota A B totius C D. Si 
«rgo magnitudo, &c. Quod opottuit dc- 
monftrarc. 

Propo(icio tf.Thcor. 6. 

Si duA magnitudines duarum tnagni- 
tudinum aque multiplicesfuertnt , & 
tblau qutdam fint earundem *quh 
multiplices\ eruht reliquaeifdem 
aut 4quales,dui aqut j 
multiplices, - t s 

Slntduse magnitudines AB,CD dua- 
rum magnitudinum E, F aeque multi- 
x plices,auferanturq; A G, 

j Kl CHearundemE,Fe.que 

multiplices. Dico reli- 
.1 quas G B, H D ipfis E, F, 

w t autxqualese{re,aute.que 
III multipliccs. Sit primo 
BD XT GBipfiEaequalis. Dico 

le HD ipfiFf.quaIeefle. 

Pona- 
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Ponatur ipfi F aequalis CK. Cumjgituc 
AG aeque multiplcx fit ipfius E, atque 

C H ipfius F; fit vero 
fqualisipfiE,&CKipfiF, , 
rfgquc multiplcx erit Afi W ' 
ipfius E,atque K H ipfius F. 
Ponitur autem ^que miilti- 
plcx A B ipfius E, atquc efi 
CD ipfiusF : seque crgo 
t multiplex eft KH ipfius F, 
I I atque C D eiufdem R Gum 
P EP ergo vtraque K H, C D ip- 

fiusF£qucfitmultiplex,£§- bCcltigitur 
qualis critKH ipfi C D : Communis C H exax$om*H 
auferatur, & erunt reliqu^ KC, HD x~ UCy 
cjuales* Scd K C$qualis[eft F ergo& H D 
cidcm Fjqualis erit ; Eficrgb G B jqua- 
lisipfiE>& HDipfi F. Similiterdcmon- 
ftrabimusfi GBipfiusEfueritmultiplexi 
jque multipliccm e(Te H D ipfius ¥. 
Si crgo duf rnagnitudines» 
Quod oportuitde- 
roonftrarc* 
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P ropofi cio 7.Thcor. 7. 
AEyuales ddeandem , eandem habent 
profortionem > & eadem ad 
tquales* 

Slttt magnitudittes A, B e.quales , & alU 
quaecunque C Dico vtramaue A, B 
candcm proportionem habere ad C, & C 
eandem ad cafdem A, B. Accipi- 
y T 7 antur ipfarum A , B atque roulti- 
I T« plices D, E; & alia F ipfius C, vt- 
■ki cunqtte roultiplex.Cumigiture,- 
queraultiplex fit D ipfius A, & E 
***** ~ v ipfius Bj fit ver6 A a-qualis 
„ 4 , r 17 I B,<ierit& DaequahsE;eft- 

T T T T S ue aua ^ vtcunc l uc mu ^" 
i i 11 plexipfiusC. SiergoDroa- 

. * U r ior eft i0 fa F; erit & E eadcm 
F raaior » & fi arqualis , gqualis ; fi minor* 
tninor } funtq; D,E ipfaruj A,B e,que mul « 
tiplices, & ipfius C alia F vtcunque multi- 
fc^/./. rtfexieft^ergovt AadC;itaBadC Di- 
co & Cad vtramque A* B eartdem habere 
proportiortenw Iifdem enim conftru&is 
oftenderous D asqualem e(Te E ; & aliant 
quandam F. Si ergo f maior eft D ; erit & 
maior quam E; &fi arqUalis,*qualis;fi 
ainor , minor } eftque F ipfius O multi- 

plcxj 
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piex ; ali* vero D , E vtcunque muitipll- 
ces ipfarum A , B : <• efl: ergd vt Cad A, ita tdtfj^ 
Cad B. Si Crgo afquales ad eandem>&c* 
Quod oportuit demonftrarCt 

Prt>pofhido\Theor.8. 
JnaqUaUum magniiudinum maior ad \ 
tandemmaiorembabetprOfortionemi * 
fuam minor i Ei eadem ad mino* 

remmaioremhabet^uam 
ad maiorem. 

C Int inaiquaies magnitudioes AB,C; 
^fitquCABmaiorquamC/fit&aliaD 

quaxunque. Dico AB ad 
g Dmaiorehabcre propor- ,. 
"fGri tionem,quaCadD;&Dad 
I I -A. C maiorem, quani ad A B* 
T | r| j Cum eniiri A B maior iir* 
I I I T quam C; ponatur ipfi C s- 

i qualis B E* Itaque mindt iiif.iJ* 
c ipfarum AE,EB4multi- 
pHcetur, dOSCC maior fiat 
quam D«Sit primd AE mt- 
, iiorquam£B;&multipli- A 
cetur A E,donec riiaior fiat 
T quam D, quae fit F G, £t 
J) cjuam muhiplex eft F G 
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ipfius A E, tam multiplex fiat G H ipuus 
E B,& K ipfius CSumatur L ipfius D du- 
pla.M tripla, & ita deinceps vna ptus quo- 
ad fumpta multiplex ipfius D , fiat primd 
maior quaK,fumptafitN quadruplaipfi- 
us D,& primo maior quam K^Cum ergo 
K primo minor fit quam N, non erit K 
k4WM . minor quirti M, cumque a-que multt- 
*™ 5 plex fit F G ipfius AE,& G Hipfius EB i 
h erit F4G *que multiplex ipfius A E, & 
FH ip£us,AB, aeque autero multipler 
cftFG tpfius A E ,.& K ipfius C. c aeque 
er«o multiplex eft F H ipfius A B , & K 
ipfius C : funt ergo F H, & K afque roulti- 

plices ipfaruro A B, C. R-urfus cum G H 
ipfius EBaeque fit multiplex , vt KtpGus 
i ctlhptm C; fitque EBipfiC xqualis : d erit & G H 
ex*x.i. ipfiK*qualis.AtKnoncftminorM3 er- 
go nec G H minor erit M : maior autetn 
eft F G quara Djtota ergo FH vtraq; D, 
M maior eft\ Sed vtraq; D,M aequaliseft 
w-- - ipfiN,cUmM ipfiusDfittripla ,vtraque 
autem M, D ipfius D quadrupla : cft vero 
& N ipfius Dquadrupla: ergo vtraq; M, 
D aequales funt ipfi N : fed F H ipfisM, D 

kdef.vt maior cft * e E|i g 0 FH m P erat K non 
J ' 7 fuperatN.q^iaergoFH.&Kfuntaeque 

naultiplices ipfar ura AB, C; jAt N ipaiis 

ay ~f ./ fi Ci »3» 
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t) vtcuhq; multiplex eft,/habebit A B ad 
D maibrem proport ionem quam C ad D. fi** !»***• 
Dico contraD ad Cmaiorem habere,qua fu $ n f/ " 
ad A B. ijfdem cnim conftru&is , fimiliter ^b^d,c^ 
demonftrabim*NfupefarcK,&non fu- D.fuperttifo 
perare F H. Etcnim N multiplcx eft ipfi- muluflex 
us Dripfarum vcro AB,C vtcunquemul- p" m & Ff *^ 
tiplices funt FH, K: habet ergoD ad C 
maiorcm proportionem , quam ad A B. at mu lt$- 
Sit iam A E maior quam EB,& minor EB plcx tcrti* 
faultiplicata fiat maior quamD, quae fit K*onfu- 
in G H # multiplex quide ipfi- 1?" muU 
T ft usEB^maiorvcroquamD. ' " 
* Et quam multiplex eft G H %ZJor 
•A. ipfiusEB, tam multiplex^r^r//o 

IG ] fiatFGipfius AE, & K^Bado, 
f ipfius C;fimiliterq;often- i^ff* 

A B, C aeque mukiplices ef- 
f6 Sumaturdeinde N multi- 

r| 

I | J rurfus F G minor non fit 
ttHLD quarn M; maior vero G H 
quam D ; it a vt tota F H ipfas D,M , hoc 
cft,N fuperet ; K vero ipfam N non fupc- 
ret,quonia m &GF maior quam GH,hoc 
cft, qua K, nofuperatN.atq; itaperficie- 

N * mus 



plex qtiidem ipfiusD;primo 
autem maidr qdam F G,vt 
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mus demonftrationem vt fupra. In*qua- 
Uum ergo , &c. Quod oportuit demon- 
ftrare. 

Propofitio ^.Theocr. 9. 
$u*id e4»dem,eandem habentpro- 
portionem, aqnalet fint : Et ad tptm 
tadem candemhabet&illafint 

tquatet. 

TJt Abcat vtraque A, &B adCeandem 
JTlproportionem. Dico A, Basquale* 
«r 6 efle.Sinonfuntaequales,»non 
j\ s habebit vtraque A, B ad C ean- 
^ r dem proportionemihabetau- 
J| temiseqUalesergofunt.Habe- 
at deinde Cad A> . B eandem 
proportionem* Dico A,Bx- 
qualeseffe. Si non funt a? qua- 

hprtf. /, f . le$ » * non nancmt Cad A,B 

eandem proportionem» Habet autem,3E- 

qualcs ergo funt. Qu* ergo ad eandem » 
&c.Quod oportuitderaon- 
ftrare. 

1 
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Propofi cio i o.Thcocr. i o. 

Adeandem proportionemhabe»tium, 
qu£ maiorem habet maior efl ; adqudm 
vero eadem maiorem habet , mi- 

norefi. 

HAbcat A ad C maiorem 
proportioncm, quam B. 
Dico A m aior cm efle, Si n on. 
aut A eft arqualis B, aut mir a/ rfl A*/« 
nor. non sequalis « vtraq;Jenim 
A,B eandem haberet propor- 
ttonemadC;atnonhabet;n6 
ergo B x qualis eft ipfi A. Non 
roinor. quia <i minor eflet A b *«*././. 

iquam B. i habcrct AadCmi- 
^ norem proport|onem , quam 
B; at non habet : non ergo A 
minor eft quam B.oftenfum eft 
autemquod ncque fitgqualis. 
maior eft ergo A quam B. Ha- 
beat rurfiis C ad B maiorem proportio- 
nem quam ad A; dico B minorem efle, 
quam A. Si nonjaut eft aequalis „ aut ma^ tftrtf.p.j. 
ior. Non aequalis, e haberet enim Cad A 
& Beandem proportionem,*atnon ha- 
bet ; non ergo A arqualis eft ipfi B, Neque iprof.t. /, 
maior eft B quam A; d haberet cnim C ad 

N $ Bmi- 
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T II. IZ »pk rum vcr6D,F aliaf rtcun- 
*• ' -t quezque multiplices M,N. * 
■ $ ergo fi excedit H ipfam M • 
excedet & Kipfam N j & fi at- 
qualis, aequalis ;|fi minor, mi- 
KEFH nor. Sed fi excedit H ip&m 

M ; ex cedet & G ipfam L ; & 
fi aequaiis,aequalis ;fi minor,mioor. Qua- 
re fi excedit G ipfam L, excedet & K 
ipfam N; & fi aequalis , atquslis : fi mi- 
nor , minor. Et lunt quidem G , K ipfa- 
rum A , E arque multiplices : L , N ve- 
ro ipfirum B , P funt alia» vtcunque ac- 
que multiplices. Eft *ergo vt A at Bjc^/ Jt 
ita E ad F. Quae ergo ctdem, 8cc. 
Quod dcmonftrajre o- • 

portuit. 
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Propofieia i2*Theocr. 12« 

$i quoteunque magnitudines proper* 
fionalesfuerint \ erit vt vnaantecede- 
fium ad vnam donfequentium , ittt om - 
nes antecedentes ad omnes 

* 

confeyucntes % 

cunq; magnitudincs A, B, C, 
t quidem A ad B ; ifa C ad D, 
&EadF. Dico v t eft A ad B; 
' ita efle A,C,E, ad B,0,f . Ac- 
t j T J cipianturemm ipfarum A, 

C, E aeque mu(ti pli ces G , H, 
K : ipfarum yero B 4 D, F ali as 
G A B L vtcunque atque multiplices 

L,M,N, Etcum fitvtAad 

B ; i ta C ad D ; & E ad F , accep tsequ e fint 
ipfarum quidem A, C, E jcque multipli- 

n.IX c« G, H , K ; ipfarum vero B, 

I ' DjF.ali^vtcunqisequemuiti- 
tty.f't% i t t plicesL,M,Niergofi*Gexce- 

||r{ 4itL,exce4et&H»psaNi&K 
& i £ i* «pfa» N ; & fi arqualis , ar qua- 
" - *f* lis;(iminor,minor. Quarefi 
excedit G ip&m L; excedent & G,H,K| i- 
pfasLM N,&jfi squalis,f quales,u" minor, 

minpn 
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minores;funtque G;&G>H, 
H. JZ k ipfarum A,&A,C,E,e ( cmc 

multiplices; h quia (i fuerint tyw/.f.».' 
quotcumque magnitudines 
J quotcunq; magnitudinum^ 

X E F N X( l ua ^^ m numero fingulas 

fingulorum arque multipli- 
ces, quammultiplexcft vna vnius, tam 
m ulti pliccs fu n t om ncs omnium, Eadcm 
de caufa fun t, L, &L> M, N ipfar um B, & 
B, D,F asque multiplices, Eftergo vt Aad 
B;itaA,C,Ead B,D,F.Si ergo quodcum- 

quejmagnitudines, &c. Qupd oportuit 
demonftrare. 

Propon13.Theor.13. 
Si frimaadfccundam eandem propor- 
tionemhabuerit t quamtertiaadquar- 
tam } tertia vcrh adquartam maiorem 
habueritiquam quint* ad fcxtam ; ba- 
bebit cr prima ad feeundam ma- 
iorem, quam quinta ad 
fextam. 

PRima A habeatad fecudam B eandetn 
proportione , quam tertia C ad quar- 
tam D. Tertia vcr6 C ad quartam D ma- 
lorchabeat, quamquintaEadfcxtamF. . * 

# N 5 DicQ 
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Dico primam A adfecun- 
dam B maiorcm habcrc, 
quam quinta E ad fextam 
| r. Cumcnim CadDma- 
' iorem proportionem ha- 
i beat,quam E ad F ; fintque 
j ipfarumGEqugdamgque 
M A E !N multiplices; ipfarum vera 

D, Fali* qu*cumque;ac 
multiplex quidem ipfius C 
excedat multiplicem ipfi- 
us D ; multiplcx vero ip- 
fius E non excedat multi- 
plicem ipfius F. Sint ergo 
J ipfarum C, E apque multi- 

C D K P^ ce& G > H : ipfarum D, F 
alitfvtcumqueK, L, a fic, 
vt G quidem K excedat : H 

vero L non excedat. & qua 
multiplex eft G ipfius C, 
tam multiplex fit M ipfius 
A ; & quam multiplex eft K 
ipfiusD, ram multiplexfit 
N ipfius B. Et cum fit vt A ad B ; ita Cad 
Djacceptgq; fint ipfarum A,G aeque mul- 
tipKces M, G : ipfarum verd B, D alix vt- 
cumque ^que muhiplices N,K,fiM fupe- 
rat N,& G fuperabit K;& fi gqualiSjgqua- 

lis;fi mttior, winor ;fuperatauteGipfatxi 

Kifu- 
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K5 Jfuperabitergo&Mipfam N:atHn5 , 
fuperat L,Sc funt M,H ipfarum A,E ? que b 
m ulti plices ; N vero & L ipfarum B,F vt- . 
cumquee^uemultipltcesfunttfHabeter- 
50 A ad B maiorcm proportioncm,t]U3m 
E ad F. Si ergo prima ad fecundam , &c» 
Qupd oportuit demonftrare. 

PropoCi4.Theor.14. 
Sip.rima adfecundam eandem habitc- 
rit prop»rtionem,efuam terttaad quar- 
tam ; prima autem quam tertia maior 
fucrit,erit& fecundaquamquarta 
maior:&fi*qualis,aqualis,fi 
minor,minor. 

PRima A adfecundam B candcm ha-* 
beatproportiooem, quaip tertiaCad 
7 TA> quartam D.& fit A quam 

Cmaior. Dico&Bquam 
Dmaiorccfle. Cum enim 
T A quam C maior fit, fitquc ^frcfj. jv 
,111 alia quarcunq; magnitudo 

A B c p B . 4 habebit 

AadBmaiore 
proportionem, quam CadB. Vtautem 
A ad B;fic eft C ad D;ergo C ad D majore h fryJ<$ 
habetproportioncm^quamCadB. Ad . 
t quam autem eadcm maiorcm propor- 
tionem habct j illa minar eft ; minor ergo 
*ft D ^uam B.quare B quam D maior cft. 
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Similiterdemonftrabimus fi A arqualisfit 
C, & B ipfi D arqualc eife:&.fi A mi nor fit 
quamC,& Bminoreraefie quamD. Si 
ergoprimaadfecudam,&c. Quodopor- 
cuit d eraonftrar e. 

Propori5.Theor.15. 
fartes eum pariter multiplicibus c&h. 

iemhtbentfroforttonem-Jivtfu 
bimutuo refiondent ,/it- 
ntantur. 

Slntarquemultiplices AB ipfiusC, & 
D E ipfius F, Dico effe vtCadF; ita 
A ABadDE. Cum enim 

j A B ipfius C ita mul ti- 

1* jy plexfit,vtDEipfiusF, 
(it - cruntinAB totmagni- 
E> tudines aequalcs ipfi C; 
" jj . r quot funt m DE *qua- 
- I ' c$, pfi F * Diuidature- 
B* C E F nimABinmagnitudi- 
nes AG,GH,HB gquales ipfi GEtDEiii 
D K, K L.LE arquales ipfi F, eritq; multi- 
tudo A G, G H . H B arqualis multitudi nt 
DK,KL,LE.Etquiatam AG,GH,HB, 
quam D K, K L, L E arquales funt , erit vc 
A G ad D K;ita G H ad KL,&BH ad LE; 
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«eritergovtvnum antecedentium adv- «/»/.1*.;* 
num confccjuentium ; ha omnes antcce- 
dentesadomnesconfcquentes. Eftergo 
vtAGad DK;haABadDE. Eftautcm 
AGipfiCa?qualis,&DKipfiF: crgovt ' - 
C ad F j ita A B ad D E. Partes ergo , & c. 
Qupd oportuit deroonftrare. 

Propof 1 6 . Thcor. 1 6 . 
Siqugtuor magnitudines proportion*- 

lesfuerint>crpermutat*propor- 
tionaleserunt. 

« 

^lnt quatuormagnitudtnesproportio- 
nalcs A,B>C,D.Vt AadBjitaCad D. 
p Dico & permutatas propor- 

J I<f~ tionalcs eiTerVt A ad Qita B 
ad D. Accipiantur enim i- 
7 pfarum A , Bsequc multipli- 
] ces,E,F;ipfarumC,Daliac 
1 p 1 " « vtcumque G, H. Et quia Ea 
fi-A JJ JT F sque multipliccs funtip- 

farum A, B; * babent^; patv i/iy./ //; 
tes eodem modo mul tiplU 

10 cium eadem propottiottetn 

iih ter fc c op a ra t § , eri t vt A ad 
B;i ta £ ad F. Vt verd AadB; 
itaeftC adD: ergovtCad 

ttCDH DiitaeftEadF.Rurfus cum 
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G, H i pfarum C,D fint «que mukiplices; 
fefty.*/./ # erit vt C ad D , ita G ad H. Vt autem G 

ad D ; ita cft E ad F : ergo vt Ead F ; itaeft 
GadH.* Cumautequatuormaenitudt- 
r T nesproportionale$tuennt,&pnmaqua 
% tertia maior fuetit,erit &fecuda qua quar 
ta maior ; &,fiaequalis , aequalis; (i minorj 
minor.Ergo fi E fuperat G,& F fupcrabic 

H. &,fi sequalis, xqualis; (i m in or, minor. 
Sunt autem E, V ipfarum A,!B,#que mul- 
tiplices. G, H verd ipfarum C, D vtcum- 
quefuntaequemultiplices. J Eftcrgovt 

«*/./.$• AadC: ita BadD. Siergo quatuorma- 
t gnitudines,&c Q^d oportuit dtmofc* 
ftrare. 

4 - 

«• 

• - - 

fropof.i 7»Thcor. 1 7. 

Si compofita magmtudmes proportio» 
mltsfaerint^ dmifapropor~ ■ 
tion&Us crunt* 



Qlntcompofitxmagnitudines AB, BE* 
O C D* D F proportionales. Vt quidem 
AB,adB E;itaCD,ad D R Dico & diui- 
fas proportionaies effe, vt A E ad E B ; ita 
C F ad F D. Accipiantur cnim ipfaru A E* 
E B.C F, F D acque multiplices GH,HK* 
t. M, MN.iffaru vero EB* FD alis vtfcfi- 
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quearquemultiplicesKX, 
& J> NP. Etquiaaequemulti- 
'.[ plexeftGHipfius A E, vc 
jCl . HKipfiusEBj* erit GH tfrof.ufi 

N ■ ipfius AE eque multiplex, 
H4 t^D vt GKipfius AB.^queau- 
.. E^^j tem multiplex eft G H i- 
11.1 pfiusAE, vtLMipfius 
Gc A C 1» CF:icrgofque multiplex bprty.tut* 
eflGK ipfius AB, vt LMiphus C F.Rair- 
fus quia gque m ultiplex eft LM ipfius Cf, 
vc M N ipfius FD;f crit L M ipfius C F cprtp./. 5, 
seque multiplex, vt L N ipfius C D. seque 
autcm multiplexcrat LM tpfius CF, vt 
GKipfiusAB:*/ ergoGKaequc muUi- <\pro* tufs 
plev eft ipfius AB, vt L N ipfius C D.Sunt 
ergoGK, LNipfarum AB, CDasque 
multiplices. Rurfusquia HK ipfiusEB 
aeque mukiplcx eft,vt M N ipfius F D.Eft 
vero & KXipfius E B arquc multiplex, vjt 
NPipfiusFD.*eritcompofitaHXipfius c f r$ h u * 
E B asque multiplex,vt M P ipfius D^F.Et 
quia cfl vt AB ad B E;i ta CD ad FDjfum- 
ptatque funt ipfarum AB, C D £que mut- 
tiplices G K, L N. Ipfarum vero E B, F D 
aliae vtcunque aeque multiplices HX,M P. 
Si ergo G K fupcrat H X,& L N fuperabic 
MP# Etfia?qualis, «qualis j fi minor, mi- 

* ftor. 
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2C nor. Superet G K ipfanl 

]p HX,ablata communi HK, 
fuperabitGHipfumKX. 
Sed fi G K fupcrat H X,fu- 
perabit & L N ipfam M P. 
Superet ergo L N ipfam 
N P,fupcrabit(communi 
M N ablata ) & L M ipfam 
N P. Quare fi G H fupcrat 
KX, & L M fuperabit N P. Similiter dc- 
inonftrabimus > fi G Hfcqualis fit K X , & 
L M afqualem efle N P;& fi minor,mino- 
rem.Et funtG H, L M ipfarum A E, C F 
«qujmultiplices.ipfarum vcro EB,F D 

idtff.fi al«* vtcumqueKX,N PJM ergo vtAE 
' adEB;itaCF,adFD.Siergocompofi- 

t«,&c. Qupd oportuit demonftra 

Propof.i8.Thcor.18. 
Si diuifie mcgnitudines proportionalet 
fucrint,&compofttdprofor- 
Uontleserunt. 
O Int diuif* raagnitudines A £,EB;CF, 
OFD proportiortalcs. VtAEadE B;ita 
CFadFD. Dico & compofitas propor- 
tionales eflc,vt AB ad B E;ita CD ad FD. 
Sinoneft vt ABadBE; itaCDadFD; 
fit YtABadBEj ita CDvelad minof em 

PD) 
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ti$ FDjveladjriaiorem.Sitprimoad 
* ■ minorem D G; Cum ergo fit , vt 
. > £ ABadB Ejita CDad DG,erunt 
compofitaemagnitudincspropor 
Jfc . ' ' tionales ; a funt ergo & diuifse,vt 

J AEadEB,itaCGadGDjppni- a/r*/j 7 .j 
. turautem vt AEadEBjitaCF 
B I> adFD:£eritergovtCGadGD* bprcjr.u.f. 
ita C F ad F D. Eft autem prima C G ma- 
iortertiaCF: c critereo&fecundaGD WJ * * 
maior quarta F D; led & mmor eft : quod 
fierinon poteft* Non crgo eft vt A Bad 
BE;itaC Dadminorem ipfaF D.Simili- 
terdemonftrabimus,quodneq; ad rnaio- 
rem FD;ergo ad ipfam:Si ergo diuife,&c* 
Qupd oportuit demonftrarc. 

■ 

Propofap.Theor. t 

Sifuerit vt tota ad totam ; ita ablata ad 
ablatam, &reliqua ad reltquatn crit> 
vttotaadtotam. 

Slt vt tota ABad tota CD;ita ablata AE 
ad ablatam C F. Dico & reliquam E B 
ad reliquam F D e(Te, vt eft tota AB,ad to- 
tam C D. Cu m enim fit vt tota A B ad to- 
tam C D,iu A Ead C F; 4 erit permutan- 

doAB adA£ f vtCD ad CF,&* diui- JIZ^ 

O dendo 
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dendo BEadEA, vt DFad 
F C; rurfusque permutandovt 
BEadDF;itaEAadFC.Vt 
vcrd AE adCF; fic ponitur 
tota A B ad totam C D. c cft 
crgo reliqua E B ad reliquam 
F I),vt tota A B ad totam C D. 
Si ctgo fuerit.&c.Quod opor- 
tuit dcmonftrarc. 



(orolla 



rmnu. 



Etquiademonftratum eft, rt cft AB 
iprqjt.y ad CD,ficeffeEBad F D,erit if permuta- 
do vt A B ad EBiita C D ad FD.compofi- 
t$ ergo magnitudines jpportionales funt. 
Oftenfum eft autem,vt eft AB ad A E, ita 
eflfe C D ad C F f quod eft pcr conuerfio- 
tdif.17.f~ ne rationis. Vnde perfpicuum cft,fi com- 
pofitf magnitudines proportionales fint; 
& per conuerfionem rationis proportio- 

naiesefle. 

Fa&aeautemfuntproportiones, &in 
ceque multiplicibus, & in analogiis. Nam 
n fi prima fecundx a:que fucrit multiplex, 

atq; tertia quartae ; ertt vt prima ad fecun- 
dam; ita tertia adquartam. Sed non itaex 
contrarioconuertitur* Si enim fuerit vt 
jprimaad fecundamiita tertiaad quartam, 

noa 
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hon orh nino erit prima fecund*, & tertfo 
quart^ «que multiplex, vt in fcfquialteris, 
velfefquitertiis proportionibus* vel aliii 
huiufmodi. 

Propof. 2 o. Th cor. 1 6. 
Sifuerint tres magnitudines^alia /7- 
lis numero aquales , qtu bina & ine*- 
dem rationefumatur, ex aquatt autem 
frima quam tertia maior fuerit,erit& 
eiuarta quam fexta maior, etfi*- 
qualis,aqualuifi minor, 
minor. 

Slnttres magnitudincs A , B , C ; & alias 
ipftsnumeroatqualesD, E, F, quse bi- 
' nae,&ineademrationefuman- 
. tur« Vt quidem A ad Bj ita D ad 
■ 0 E.VtvcroBadCjficEadF,ex- 
aequali autem A maior fit quam , 
j C. Dico&DquaraFmaiorem 

1 efle:&iisqualis,^quslcm:fimi- 

* c norminore. CumenimAma- 
iorfit quam Cj alia vcro quas- 
cumqj B. a Habebit A ad B ma* 
iorem proportionem quara C,^,;, 
I adB. SedvtAadB:ficeftD ad 
' £ F E. vtaut«mCadBitaeft£con- bftvf.tfs. 

O » uer- 





Digitized 



uertendbFadE: Ergo DadEmaiorem 
\ff»f\i9.f proportionem habet, quam F ad Ei.f ad 
eandem autem proportionem hahctium» 
qax maiorem habet , illa maior eft; maior 
eftergoDquam F. Similiter demonftra- 
bimus. Si A fit «qualis C ; & D aequalem 
effe F ; & fi minor, minorem. Si ergo trc» 
fuerint magnitudines,&c Quod demon- 
ftrare opor tuit. 

Propof 2 1 .Thcor. % i . 
Sifuerinttres magnitudines , & alU 
ipfis numeroaquaiesqu* bin*>&in ea- 
demproportionefumantur , fuerit au- 

tem earumperturbatd proportio,& ex 
dqualiprimamaiorfueritquamtertia, 

&quartaquamfexta maiorerif, 
&ft*qua\is,Aqualis,&fi . 
minor,minor, 

21 Q Int trcs magoitudittes A, 8, 
*JC,& aligiphs numero jqua- 

{lesD,E,Fqua:bin*,&ineade 
T rationemmanturfitautpertur 
* bata earum proportio vt A ad 
ABv B,ficEadF,&vtBadC,ficDad 

E;fit4; cxaequali A qua C maior. Dico & 
D maiorcm efle ipfa F;&ft atqualis,a*qua- 

lcm; 
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lem: fi minor, minorem. Cum 
crgo A maior fit quam C> fitqj 
altaquxdam B.rfjriabebit Aad aprep.t 
Bmaiorem proportione, quam 
III CadB.fedvtAadB;itaeftEa<i 
t» v 4 ^ conuertc ndo,vtQadB, ^Vfr* 
B * F itaEadD* quare E ad F maio-* 
rem proportionem habct, quam E ad D. 
Adquam autem eaden» maiorc propor- 
tionem habet,illa minor eft:minor cft cr- 
go F,quam D:adeo^ue maior D quam F. 
Similiteroftendcmusjfi Afitafqualis C, & 
D ipfi F arqualem cfle;& fi minor, mino- 
re.Si crgo fuerint tres magnitudincs, &c. 
Qupd oportuit dcmonftrare* 

Propofi2. Thcor.i». 

Sifuerintquotcum^ mtgnitudmes, fjr 
*lUiffisnumero*qualcs t qu* bint , & 
in e*dcmfrofortio»cf*m*ntur t & 

ex dfusltintsdtm propor- 

tioneerunt. 

Slnt quotcumq; magntfudines A,B,C; 
&alia? ipfis numero xquales D, E, F, 
quar bina: & in eadem proporti onc fuma - 
tur,vt quidem A ad B; ita P ad E; vt vero 
B ad C;fic E ad F.Dicoquod ex arqualiin 

O 3 cadcm 
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t I B E ft 

eadem fint proportt- 
onc. Hoceft,dicovt 
eft Aad C; itaeflc D 
t adF.Sumanturenim 

1 :«s^ m rrr A Fl 



K MH L M P&niip B, EaK« vt- 

cumqueK,L.Iterai- 
% pfarum C , F aliae vt- 
cumq;M,N.Etcuni 
fn, vtAadBjitaBad 
E,acceptarqucfinti- 
pfarum A , D «que 
tnultiplices G , H. I- 
pfarum B,E aiiaevt- 
%frip.+.f. cumquescquemultipiic^sK, L*, a eritvt 
G ad K $ ita H ad L. Eadcm de caufa erit, 
vt Kad M; itaL ad N. Cum ergo trestna- 
coitudines fint G,K,M;& aliac ipfis gqua- 
Fes numcroH , L , N , quae bi nae, & in ea- 
bpnp.i^j demproportionefumuntur, l exxquali 
fi G fuperat M,& H fuperabit N; fi aequa- 
lis, aequalis; fi minor,minor. Et funt G*H 
ipfarum A , D aeque multiplices. M , v N i- 
c itf-S\ pfarum C,F:c erit ergp,vt A ad QitaD ^d 

F. Siergoquotcumque,&c.(^uo4 
oportuit demonflrare, 

Pro- 
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Fropor.23.Theor.93I 

Sifuerinttres magnitudines, &alU 
„ ipfis aquales pumero , qua bin* , &in 
eadem proportione funtantur , fueritfe 
. tarumperturbataproportw&ex 
tquali in eadem proportia» 
neerunt, 

% t . Clnt tres magnltu- 

z ? - «JdinesA.B.C&a- 

'. X r lix ipfis xquales nu- 

I I J I mero bin* in eadem 




AB C DILF proportione fumpuc 

rum perturbata pro- 
portio. Vt A ad B; fic 
EadF. VtveroBad 
C; fic DadE* Dico 
eiTevt AadC;itaD 
ad F. Sumaotur ipfa- 
ru A,B,Darq[|iemul- 
tiplkesG,H,K,Ipfa- * 
rum C,E*F,alia2vtcumqucL,M,N. Et* 
quia G, H ipfarum A , B funt aequc mul- 
tipiices , a ^artcs autem eodem modo ifn^ls^ 
multiplicium eandem habent propor- 
tioneniicrit vt A ad Bjfic G ad H.Eadem 

O 4 do 
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decaufa erit, vtEad 
F;ficMad N, cumq; 
j- + t fitvtAadB;itaEad 
_ _ I I I t F;$critquoque,vtG 
AB C DE.r a dH:itaMadN.Rur 

fusquiacftvtBadC, 
ita D ad E,fu m ptsrq; 
funt ipfarum B, D a> 
que multipJicesH.K: 
ipfarurnverpC,Ea- 
liasvtcumque L, M; 

€ eritytHadL;itaK 
adM. Oftenfum eft 
autcm cfle, vt G ad 
HiitaM ad N. Cu ergo tres magni tudi n es 

Q, H,L> prpportionalesfintj&aliaripfis 
nu mero a»quaics K, M, N, binas in cadcm 

Eroportione fiimpt| , fitq; earum pcrtur- 
ataproportio;ex d ffquaii fi Q fiiperat 
. L; & K fuperabit N; & fi x qualis, arqualis; 
fi minor,minor,funtqueG,Kiprarum A, 
D'$que multiplices L,N verd ipfarum C, 
e W*f\ * F, t Eftjergo, vt A ad C; ita D ad F. Si er- 

go fint tres,&c, Qupd opor t uit 

' demonftrare. 




Pro- 
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Propoficio 24. Theor* 14. 

Siprima ad fecundam eandem habue* 

risproportionem^quamtertiaadquar' 1 
/4*0; babeatautem &quintaadfecun- 
dam eandem, quamfexta adquartam: 
habebit & compo/ttaexprima&quin- 
taad fecundam eandem proportio- 
wem,quam tertia & fexta 
ad quartam. 

HAbeat prima ABad fecund* C can- 
dcm proportioncm , qua tcrtia D E 
ad quartam F. habeat ver6 & quintaB G 
ad fecundam C eandem proportionem, 
quam fexta E H ad quartam F. Dico com- 
pofitam ex prima & quinta AGad fecun- 

dam C eandem haberc 
proportipnem , qua ha- 
bct compofita cx tertia 
& fexta D H ad quartam 
F. Cum enim fit vtB G 
ad C ; lta E H ad F; a erit a L*v>m+ 
couertcndo vt Cad BG; W 
ItaFadEH. Etquiaeft 
vtABadGitaDEadF. 
Vt vcr6 CadBG;itaF 
ad E H ,b Ex a»quali ergo / m, **, /, 

- Oj eft, 
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tt eft ; vt A B ad B Q :ita P E ad E H. # * Et 
' cum diuifae magnitudines proportiona- 
lesfint,erunt & compofitas proportiona- 
. les.VtergoAGadGB;itaDHadHE. 
W u + E ft vero> vt G B ad C : ita EH ad F; d ex a> 

quali crgo eft , vt A G ad C : ita D H ad F, 
Si ergo prima ad fecundam , &c. Quod 
oportuit demonftrare. 

Propoficio 2 5 .Theor.25. 

x Si cjuatmr mtgnitudines proport/onx* 
les fuerint , maxima (jfminima 
duabusreliquiimaio- 

reserunt K 

Slnt quatuor magnitudines jpportiooa 
lcsA B,CD,E,F,vt quide AB,ad CD: 
>ta E ad F.Sit maxima A B,minima F, Di- 

co A B , & F, qu.am C D, 

E maiores effe. 4Pona- 
tur ipfi E arqualis A G ; 
ipfi F, zqualis C H. Cum 
crgo fit vt AB ad CD; 
ita E ad F. Sit autem ipfi 
E «qualis A G ; F vero 
CH.erit vt ABadCD; 
ita AG ad CH. Et quia 
eft vt tota AB ad totam 

CD, 



.. i 

A C 



E F 
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CD j ita ablata A G ad ablatam C Hj h erit hfrt/.ig.^ 

& reliqua G B adf eli quam H D , vt tota 

A B ad totam C D : maior eft autem A B 

quam C D. maior ergo etiam eft G B, qua 
HD,EtcumAGaequalisf!tipfiE;&CH t 

ipfi Fj eruntAG&FafqualesipfisCH, 
& E,& cum, ( quando jequalia inarquali* c *n. 4, 
busadduntur,totafiant inarqualia. Ergo 
d ( G B , HD inatqualibus exiftentibus & 
maiori QB) addantur ipfi G fi, ipfae AG; 
&F;ipfiverd HD;ipfa:CH,&E,colli- 
gentur A B,& F maiores.quam C D; & E, 
Si ergo quatuor, &c. Quod opoi tuit de^ 
monftrare. ; .p. ;f . ^ % 

Sequentespropofitioncs non fkntEuclidb, 
fed k Federico Compiandino ex Tappi Alc- 
fcandrino (olfcfta. > 

Propofitio 2 d.Theor. 2 6. 

Siprima adfecundammaiorcmhabue- 
rttproportionem,quam tertia ad quar- 
tam , habebit conuertendo faunda ad 
frtmam minorem , quam quar- 
ta ad tertiam. 

HAbeatABadBC maiorem propor- 
tionem,quam DEadE F.Dico C H 



Digitized by Google 



iio L l B B R r. 

ad B A minorem haberc, qua F E ad E D» 
Sit vt A B ad B C : ita D E ad aliam G : cr- 

. go D E ad G ma- 

A B C iorem habet pro- 

P s H P portionem , qu» 

. W I. /. 5 *— -* DEad E¥:a mi- 

O nor ergoerit G, 

quam E F. Ponatur ipfi G squalis EH. 
Qiiiaigiturvt ABad BC;itaeftDEad 
t Lemm* £H: b crit conucrtendo , vt C B ad B Af 
prop. 4 /. ita HEadED.fSedHE adED mino- 
bfrtf. 8. f> fcm j iabet p ro p 0rt i on em , quam F E ad 
E D : Ergo & C B ad A B minor em habc - 
bit.quam F Ead E D. Quod oportuit de- 
monftrare. 

Quod fi AB 

t e J frf.A > adBCmino- 
* — rem habuerjt 

proportionem,quam D E ad E F ; habe- 
bit conuertendo CBadBA maiorem, 
quamFEad ED.fitvt ABadBC; ita 
Aprop.S.r. D Eadaliam EG,</qua? maioreritquam 
e Lemm* £ tf Conuertendo ergo erit vt C B ad 

/ r /'••.• | orem habet proportionem.quam F E ad 

£ D : ergo CBadB A maiorcm ha,- 
bcbtt , quam F E 
adED, 

Pro- 
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Propofitio 27. Theor. 2.7. . 
Siprimaad feetindammaiorembabug- 
ritproportionem^quam tertiaad quar- 
tamibabebitpermutandoprimaad 
tertiam maiorem,quamfecun- ' 
da adquartam. 

HAbeat A B ad B C maiorem propor- 
tionem^uam DEad EF.Dico AB 

ad D E maio- 
A . r re habere,qua 

■fc ^ ? ■ BCad EF- Vt 

g ? ? T enim AB ad 

BCjitafitalia 
G E ad E F : * qti* maior trit,quam D E* * j. r< 
*JEft crgo permutando,vt A BadG E; ita b/r»/.# , 
BC ad EF.rHabet autcm AB»adDE'c/»/.'.* 
maiorem proportioncm , quam ABad 
G E, hoc cft* quam B C ad E F. Ergo A B 
ad D Emaiorem proportionem habebir, 
quam B C ad E F. Quod oportuit de- 
inonftrare. 

JL B c E a ^emratione,fiABad 
jTTT i~F Cminore habeatpro- 

porcioncm, ^uam DE 

ad Ef ,fequetar permu- 
tando A B ad DE minorem habere,quatn 
BCadEF. SitenimvtABadBQitaalia 

GEad 
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np.S. /i G E ad E F, d qux minor erit quarfl D & 
t?repj.$. e Scd A B ad DE minorera habet propor- 
tionem,quam A B ad G E, hoc eft , quam 
B C ad EF. Habcbit igitur AB ad DE 
minorcm proporcioncm , quam B C ad 
EF. 

Propoficio 2 8. Thcor. z 8. 

Si prima ad fecundam maiorem pro- 
fortionemhabeat, quatertia adquar- 
tam ,etiam componendo prima & fi- 
tunda ad ficundam maidrem propor- 
tionemhabebunt, quam tertia & 
quarta adquartam, 

HAbeat A B ad B C maiorem propor- 
tion em , quam D E ad E F. Dico & 
z g A C ad C B maiorem 

b G habere,quam D F ad 
j* F E. fit vt AB ad BC; 
* L -* — ita aliaGEadEF: 
* s r *erit G E maior quamD E» Quia igitur 
Zrip.it' f cft, vt A B ad B C; ita GE ad E ¥i b erit co^ 
poncndo.vt ACadCB; ita GF*ad F E. 
tfrtp S.t.tSed G Fad F E maiorcm proportionem 
habet.quam DF adFE. fcrgo & A C ad 
CB maiorem habet proportionem,quattt 
D F ad F E» C^upd ojpot tuit demonftVarc. 
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Quod fi ABadBC 
" ^ y m ' n ® r cm propor- 




tiottem habcat, qua 
t x * D E ad E F^habe- ifnf.il.t 

bit etiara componendo AC ad CBmi- 
iiorem,quam DFadEF. Quia enim AB 
ad B C minorcm proportionem habet, 
qua DEadEFj fitvtABadBOita alia 
GEad EF, e erit ea minor quam D E tfrpJif» 
crgo vt AC ad CB^ita erit GF ad FE. 
fed GF ad FE minorem habet propor- 
tionem,quam D F ad F E. Ergo & A C 
ad C B minorem habebit , quam D F 
*dFE. 

Propofitio ap.Theoiv z 9. 
Si prima & fecunda ad fecundw ma» 
iorem habeat proportionem*quam ter- 
tia & quarta ad quartam , habebit & " 
diuidendo prima ad fecundam ma+ 

ioremproportionem>quamter* 
tiaadquartam. 

<Z* TTAbeatACad 

4 f | e ^CBmaiorem 

3t> r proportioncj qua 
-^— DFadFE.Dico& 

A B ad BC maiorem habere,quam.DE ad 

£ F. Vtenim DFad FE; itafiulia G C 

a4 . . 



I 
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Abcat A C ad B C maiorem propor- 
tionem,quam D F ad F E. Dico C A 

w ad A B minorem 
• ft i r r habere,quamFD 
|> j J&Jf ad D E. Sit enim, 

■A 1B 5? vtACadCB.fic 

•p <yE P D F ad aliam F G, 
" ^So * qua: minor erit £ 

quamFE.pQua- * 
re per conuerfionem rationis, vt C A ad 

A B; ita eri t F D ad D G. f fed F D ad DG « t T0 h /• 
minorcm proportionem habet , qua F D 
ad D E. Ergo & C A ad AB minorcm ha- 
bebit,quam F D ad D E. Quod fi A C ad 
C Bminorem proportionem habeat, quS 
DFad FE; habebit per conuerfionem 
rationis C A ad A B maiorem , quam F D 

ad DE;erit enimvt ACadCB,itaDF 
admaiorem quamFE reliqua.manifefta 
funr. 

Propofi cio 3 1 . Theor, 3 1 . 
Siprimaadtertiam maiorem frofor- 
tionem habeat ; quam fecunda adquar- 
tam ihabebit etiam prima ad tertiam 
maiorem>quamfrima&fecun- 
daadtertiam&quar- 
tam. 

P Hab*: 
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Abeat A B ad DE maiorem propor- 
tionem, quam B C adEF* Dico& 
_ ABadDEma- 
■ ? T i iorcm habere, 

Jj quam A C ad 
DF, Sitenini 
Bprof. I. s. v t A B ad DE ; ita B C ad aliam E G>a qug 
bpropAztS. minor erit quam E F. t Ergo tota ACad 
tj>r*t.S.f. totam DGeft vt ABadDE. cfed ACad 
DG maiorcm proportionem habetqua 
ad D F : ergo A B ad D E maiorem habe» 
bit,quam ACadDF; Et manifcftum eft 
totam A Cad totam D F minorem habe- 
rc quam A B ad D E. & fi minor fit prb- 
portio partis,totius maior erit. ' 

Fropofitio 3 a.Thcor. 3 1 . 

• » 

Sitota udtotam maiorehabuerit fro~ 
portiottem , guam ablata ad ablatam* 
habebit & reliqua ad reliquam 
maiorem quam tota ad 
totam. 

HA b e a t A Cad D F matoretn pr<> 
portione,quaABad DEDico&re- 
li cjua B C ad reliqua EF m aiore habere,<| 
ACadD F. Sit en i m v t A C ad D F, ita 

AB 
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Digitized by Google 




AB ad DG. 
» c«*ergo & teli- 
Or e jT^quaBCadreli- 
> 1 ; ,Jf quam GF eft, 
vt A C ad D F. fed £ B C ad E F maiortm * 
proportionem habet,quam ad F G. Ergo 
& BC ad EF maiorem habebit, quam AC 
adDF. Si verd A C ad D F minbrem 
proportionem habeat.quam A B ad D E, 
& reliqua B C ad rcliquam E F minorem 
habebit,quam ACadDF, quod eodem» 
<juo fupra, modo o ftendetur. 



Propofi cio 3 3. Thcor.3 h 

Si fint tres magnitudines , &ali& ipfis 
Mumero aquales , habeat^ prima prio^ 
rum adfecundam maiorem proportio- 
«»> quaprima pofieriorum aa fecun- 
dam\ ficunda vero priorum adterti- 
ammaioremhabeat quamfecunda po- 
fleriorumadtertiam; etidm ekaquati 
prima priorum ad tertiam maiorem 
htbebit,quam prima pbfle- 
riorum ad ter- 



ttam* 
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s T TTAbeat Aad B maio- 

I T rem propordonem , 

| I T-^.quamDadE,&BadCma- 
i i 1 iorem,qtf£EadF. Dicocx 
ABC «oualiAadC maiorehabe- 
' requamDadF.Cumenim 
*P*i'*74 T v A ad B maiore proportio- 

I I T** ncm kabcat,quam D ad E, 
] [ I 4 babebit permutando A 
D E F a( * D maiorem > quam B ad 
E. E t eadem ratione B ad £ 
maiorem*qua C ad F.ergo A adD m ai or & 
habet quam C ad F ; & permutando A ad 
C maiorem habebir 9 quam D ad F. Qupd 
oportebat demonftrare. 

Quodfi prima priorum ad fecundam 
minorem habcat proportionem, quam 
prima pofteriorum ad fecundam : fecu n- 
da veropriorum ad tertiam minorem ha- 
beatj quam fecunda pofteriorum ad tcr- 
tiam » Similiter demonftrabitur etiam ex 
«quali primam priorum ad tertiam mi- 
norem proportionem haberc, quam 
primam pofteriorum ad 
tertiam. 
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EVCLIDIS 

ELEMENTVM 

SEXTVM. 

A 

Definitiones. 

€. Similesfigur2reailineatfunt,qu$fia- 
gulos angulos xqualcs h abent,& la- • 
ceracirca xquales angalos propor- 
tionalia. CHiuJmodifiuntpropofi+jri- 
angulaA&C&CE. 

£• Reciprocg 6gur* funt , quando in 
traque figura antecedentes & con- 
fequentesrationes funt. Vtpropof. 
i+fontfiguroeA D B F,BECG> in qui~ 
Ihs anteccdentes fimt DB,G B, confie* 
quentes B E,B F.&propofiiy>triangu- 
laABCADE.in quibut antecedentes 
fiunt C A,A %;confc$HCHtti rAD,AB<~ 

/. Extremaae mediaratione Iinea rcda 
. fecari dicitur , quando eft vt tota ad 

P 5 maio* 
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maiorem portionem,ita maior pdr- 
tio ad minorem. Hac fcftio icmon- 
Jlrata efiproj.11Ml.2an qua UneaA B 
in H extrema ac media rationc fi&aj 
cft>tftq 3 VC retta A B aimaiorem por~ 
tionemAH, ita maior aiminoremBH. 
iemonftra\itur ctiam lib.Cprof. $o. 

4, Alticudo cuiufque re&ilineae figurs 
efl: perpcndicularis, qux a vertice ad 
bafim ducitur. Vtpropof.primatri- 
angulorum H B>cJ Bp,ADL alti- 
tudo eft perpendicularis A C. 

Proportio exproportionibuscompo-* 
nidicitur, quando proportionum 
quan titates i n ter fe multiplicatx , a- 
liquam efficiunt proportionem. Vt 
cx proportione iupla & tripla compo- 
nitur fextupla : n+m ienominator du- 
pUz.iuHusin ienominatorem tripU 
ifacit 6. Suntautem ipfi ienomwata- 
fts quantitates proportionum. 
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Propoficio i . Theor. i. 

Triangula &parattelogramma eandem 
habentia altitudinemjnter/Lj 
funt vt bafes.. 

Slnt triangula A B C, A C D, parallelo- 
gramma E C, C F habentia altitudinc 
candcm, perpendicularem nempe ex Ain 
EA F BDduaa.Di- 

co ciTe,8i trian- 
eulum ABC, 

ad triangulum 

HSBC D K X ACD, &jpa- 
rallelogramrnu E C, ad parallelogrammfl <- 
C F,vt eft bafis BCad bafrm C D. Produ- 
caturenim B D vtrinque in H, L, fintque 
bafi B Csequales B G,G H ; bafi vero CD 
quscunquc DK, K L, & iungantur AG, 
AH,A K, A L. Cumque B C, B G, G H 
aequales fint , « erunt & triangula A G H, a/r«/.j/. 
A G B, A B C aequalia. Quam multiplex 
crgo eft bafis H C bafcos B C, tam multi- 
plex eft triangulum AHC trianguli ABC. 
JSadem de caufa quam multiplexeftLC 
bafis ipfius C D , tam muitiplex cft trian- 
gulum ALC trianguli A C D. Et fi bafis 
HC, bafi CLafqualis fit ; erit & trianga- 
luju A H.C, triangulo A C L aequale ;Et ft 



' - 
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fuperct H C , ipfem C L,fuperabit & tri- 
«ngulum AHC, triangulii ACLj & fi mi- 

EA P nor,minus. Cu 

I crgo quatuor 

fint magnitu- 
,. dines, duae ba- 

HfiBC D K XfcsBC,CD;& 
duo triangula ABC, ACD; acceptarq; fint 
bafeos quide B C,& trianguli ABC aequc 
multipucia.bafis HC,& triangulu AHC. 
Bafeos verd CD,& trianguli A C D, alia 
vtcunq; » nempe bafis C L, & triangulum 
ALC:dem6ftratumq; fit fiHCexcedat 
^CL, & AHC excederc A L Q& fi gqualis, 
aequale ; & fi minor, minus ; b erit vt bafis 
BC ad bafim CD ; ita triangulu ABC,ad 
triangulu ACD.Et cum trianguli ABC 
tfrof^vu cdupTu fitparallelogramum EQtriangu- 
Ii veroACD duplu paralleIogramuFC,& 
d/np.//./ rfpartes eode modo multipliciu candcm 
habeant proportione, erit vt triangulum 
ABCad triangulu ACD;itaparallelogra- 
mum EC, ad paralleloeramum FC. Et qa 
demonftratueft,efie vtbafimBCad bafim 
CD,itatriangulu ABCad triangulu ACD. 
•fftf. ii.f. Vt veroABC ad ACD;ita EC ad CF;c erit 
vtbafisBCadbafim CD;itaparaIIeIogra- « 
mum E C ad parallelogrammu CF. trian- ; 
gula crgo & parallelograma,&c, Quod o- 
portuit demoftrare. Pro- 



b<*£/.j. 
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Propof.2.Theor._. 

Si vni laterum trianguli parallela re- 
£ia ducla fuerit y proportionaliter feca- 
bittriangulilatera.EtfitrianguliUte- 
raproportionaliterfeclafuerint, 
recla fecliones coniungens, 
reliquo lateriparaUe- 
U erit, 

T AteriBCtriangu. 
l^liABCduaafic 

pa rallela D E. Di co ef- 
fe,vt BDadDA;ita 
CEadEA. Dudisc- 
c nim B E, CD a erit a/ro^/j.i 
triangutum BDEag* 
quale triangulo C D Ejhabent eoim ean- 
dem bafim D E , &funt in iifdem paralle- 
lis DE,BC Aliud autem triangulum e(l 
A DE. £->£qualiaautem adidemeandem bprtp.r.f: 
habent proportionemserit ergo v t B D E 
triangulum ad A D E ; ita C D E triangu- 
lum ad idem A D E triangulum. f Sed vt cprop.r^ 
BDEadADEjitaeftBDadDA-cum 
enim in cadcm (int alti tudin e , quam per- 
pendicularis ex E in A B du&a oftendit» 
inter fc erunt vt bafes. Obeandemcau- 

Pr (knu 
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fa.ro,vt eft triangulutn 

CDEadADE;itaeft 
CEadE 

BDadDA;itaeftC£ 
adEA.Sintiamtrian* 
guliABClateraAB, 
C A C proportionaliter 
fcfta, fi tq; vt B D ad D A , ita C E ad E A. 
i Du&a ergo D E,dicoillam ipfi B Cparal- 

leltm efle. iifdem enim conftr u&is > cum 
t/ny. t. § . firvt BDad D A, itaC EadE A; e atqui 
VtBDadD A; ita efl: triangulum BDE 
ad triangulum A D E. Et vt C E ad E 
fyryat.j. ita triangulum C D Eadidem A D E;jf vt 
ergo trianguluBDE ad trianguju A DE, 
fic triangulura CDE,ad tr ian g nln ADE. 
vrtumq; ergo fcrianguloruBDE,CDEad 
t frof.p.f, triangulu ADE^ eandem habet proporw 
%?rep.+c.i tioncm,aequaliacrgo funt, funtquein ca- 
dem bafi DE.i at triangula squalia ea n- 
0tkm habentia bafira,in iifdem funt parai- 
lelis. crgo D E p*ralkla cft ipfi B C. Si c*w ? 
go vni lateri,&c.Quod opor tui* 
dcmonftrare. 
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PropoC3.Theor.3, 

Sitrianguli angttlus bifecetttr •, reftafr 
angttlttmfecans , fecct & bafim, habe- 
hunt bafispartes\eandem proportio* . 
»em,quam reliqua trianguli latera Et 
fi bafis parteseandem habeant propor* 
tionem,quam reliqua trianguli latera» 
' qutaverticeadbafimduciturre- 
ftalinea,trianguliangulum: 
kifecabit* _ 

T? Sto triangulum A B C,& 
JC^&anguIus B AC bifcce- 
turrecHAD. DicoeIfe,ve 

BDadDC.itaBAadAC 

D C DucaturCEperC,parallcla 

DA,cuiB.Aprodu&ainEoccurrat. Ec 
quia in parallelas A D , E C refta A C ia- 
cidit, 4 erunt anguli AC E,C A D xqua- 
lcsfedCAD, BAD ponuntr a?qualcs; W *** 
0eruptergo&BAD,ACE«^uales.R.ur- ^ , 
fus cum in paraUelas AD,EC«ncidatBE, 
reritangulusexternusB A D.arqualisin- C p rt p.2$t\ 
terno A E C j oftenfus eft autem & A C E 
ipfi B A E> sequalis : 4* erit ergo &ACE d *x> r. 
a? qualis ipfi AECe vndc & latera AE, AC ef r^.ij 
«qualia erunt. Ec quia trianguli B C E la- 
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v ri EG du <5h eft parallela AD; 

f****. /erirvtBDadDC;itaBA 

ad AE;eftautem AEipfiAC 
aequalis: £ eft ergo vt B D ad 
Wt>7J* FFC DCitaBAadAC. Sed efto 
iam vt BD ad DQttaBA ad ACiunftaq; 
fit AD.Dicoangulum B AC bifecarire- 
fia. A £):iifderoenim conftru&is.cumfit 
vtBDadDQitaBAadAC: A&vtBD 
ad D C;ita BA ad AE(eftenim lateri EC 
trianguli B C E du&a parallela A D) erit 
brtp. /. vt B A ad AC ita B A ad A E ; * atqualis er- 
J W ** goeftAC ipfi A E. * Quare & angulus 
I/r*/, A EC angulo ACE aequalis erit. / fed 
m " x AECexternoBADeftjrqualis; w&A 
CE alterno CAD; erit ergo & B A D 
«qualis ipfi C A DjergoB A C refta AD 
bifecatur. Si ergo trianguii angulus » &c. 
Quod oportuit demonftrarc. 



i * 



PropoC 4. Theor.4. 

Aequiangulorum triangulorum late- 
ra cirea aquales angulos proportiond- 
Ha/untyEt latera saqualibus angulit 
Jubten/a,homologa,fiuc eiuf ; 
demrationat. 
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Slnt triangula A B C,D C E fquiangu- 
Ja , a?quale$ habentia angulos ABC, 

DCE,&ACB,D 
EQ&B AC,CDE% 
A^^^^ Dico iatera circa 

V^V^X. q uaIes angulos eflc 
V. — -^q"^ proportionalia;& la* 
* tera aequalibusangu- 

lisfubtenfa, homologa. Componantur 
cnim BC,CE in dire&um.Et cum anguli 
A B C,A C B duobus re&is minores nnr f 
(itautemangulusD E C angulo ACB 
jr qualis,crunt & A B C,DECduobusre- 
£fcis minores a concurrent ergo B A,ED a dtfaui . 
produftae. Concurrant in F; cumque an- 
guli D C E, A B C ^quales fint,£ crunt re- k/"/- *** * 
€Lx B F, CD parallelg.Rurfus cum angu- 
li ACB, DEC*quaIesfint, r erunt &c/np.*/.r, 
A C , F E parallela?, ideoque F A C D pa- 
rallelograramum eft;</eritque F Asequa- d/ffjp.*M 
lis ipfi C D ; & A C ipfi F D ; & cum ad 
latus FE trianguli FBE du&afitparal- 
lela AC>c erit vtBAad AF;itaJ5C ad CE; e tnfk* «J 
cftautem A Faqualis ipfi CD ; vt/ ergo *t**t*7*S 
B A ad C D;ita BC ad CE;& g perm utan- - 
dp, vt A B ad B Qita DCadCE. Rurfus ^ #/ 
cum CD, B F parallel* fint, A erit vt B C h/iw. *• / f 
adCEiitaFD*dDE. EftautemDF 

Kqua- 
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t/fi ^ I I B E & Vt 

\fri?. 7 .$~ arqualis A C Vtf* ergo BC ad C E,iU AC 
fc/n>/.i*./ ad ED;£ ergo pcrmutando,vt BC ad C A; 
iita C E ad ED.Cum ergo demonftratura 
Tit,effevtABadBC;itaDCadCE. Vt 
veroBCadCA; itaCEadED; erite* 
I fnfaLs. t a!quali VtfiA ad A C tfta C D ad D E. *- 
quiangulorum ergo>&c. Quod oportuit 
demonftrare. 

l?ropof s.Theor.f. 

Siduotriangula latera proporiionalii 
labuerint, aquiangula erunt, babi* 
buntque angulos, quibus bomo- 
logakterafabtenduntur» 
* stquales. \ 

. TTAoeantm 
, **angula A& 
^CDEFlatera 
proportionaliai 
nempe, vt A.B 
- mdBQitaDEadEF. EtvtftCadCA; 
ita E F ad F D:atq; vt B A ad A C,ita t D 
ad DF.Dicotriangula A BC,DEF equi- 
aneula efle , arquales^ue habere angulos, 
cmibus komologa^atera fukenduntur. 

• WMfr SC A,E F Dj& B ACjE DF»<* Con iti- 
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tuantur .n.ad pun&a E,F refte EFanguli 
FEG,EFG aequales angulis ABC.BCA 
«rutergo&reIiquiBAC,EGFgquales:tri 

angulaergoABC,EGFfuntsequiangu- 
la: l habent igitur latera circa sequales an- 
gulos proportionalia; eruntquelatera*- 
«jualibusangulisfubtcfa, homologa. Er- 

govtABadBCitaEGadEF: Sedve 
ABadBC; ita ponitur D E ad E F : € vt c *w it u 

igiturDEadEFjitaGEadEF.Vtraq; 
ergo D E,G E ad EF eandem habet pro- 
portioneV gquales igitur funt D E,G E. d>np.*/, 
Eadem de caufa D F, G F aequales erunt. 
Cum igitur D £ , E G squales fint, com- 
munis E F : erunt dus D E, E F , duabus 
G E,E F a:qualcsj& bafis D F baii GFae- 
qualisj e erit ergo aneulus D E F angulo 
GE F arqualis j & triangulum D E F tri- W 

angulo G£F a?qualei& reltqui anguli,re- 
liquis, quibusa-qualialaterafubtendun- 
tunanguli ergo DFE.GFE funtaqua- 
lcs ; item EDF,EGF: & cum angulus 

F E D «qualis litangulo G E F; & G E F 
ipfi A B C;/erit & ABCipfi F E Darqua- f<**.i» 

lis. EademdecaufaeritanguloACBa:- 
<jualis angulus DFE; & angulus ad A an- 
gulo ad D. trian gula ergo A B C, D E F e- 
quiangula funt.Si ergo duo triangula,&c, 

<^uodoportuitdemonlirare. pro. 
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maiorem portionem,ita maipr gdr- 
tio ad minorem. Hac fcEtio dcmon- 
Jlrata eftpr0p.uJih.2Jn qua lineaA B 
in H cxtrema ac meiia ratione feft&j 
tftjcftfavt retta ABadmahrempor^ 
tionemAH % itamaioradminoremBH 9 
demonjtralitur etiam lib.6.prof. $o. 

4« Alticudo cuiufque re&iline* figurae 
efl perpendicularis, quxa verticead 
bafim ducitur. Vtpropof.primatri- 
angulorum HB%%A $P,ADL *lti- 
tudo efi perpcndicularis A C. 

Proportio ex proportionibus compo-i 
nidicitur, quando proportionum 
quantitates inter fe multiplicatx , a- 
liquam efficiunt proportionem. Vt 
tx preportione dupla & tripla compo- 
nitur fcxtupla : n^m denominator du* 
pUzMiHm in denominatorem tripU 
ifacit 6. Suntautem ipfi denomiflato- 
rcs quantitates proportionum. 

> 



» 

\ 
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Propoflcio i . Theor. i. 




habentia altitudinem } inter fLs 



funt vt bafes. 



Ogramma EC,CFhabentia altitudinc 




candcm, perpendicularem nempe ex A in 
EA P BDdu&a.Di- 

r* y , — _ m 




^vl j co efle>& trian- 

V^N. gulum ABC, 
\ ^vN< ad trianeulum 



HttBC D K XACD, &|pa- 

rallelogram m u E C, ad parallelogrammft <- * 
C F,vt e(l bafis BCad bafim C D. Produ- 
caturenim B D vtrinque in H, L, fintque 
bafi B Caequales BG.GH; bafi vero CD 
qu*cunquc D K, K L, & iungantur AG, 

A H, A K, A L. Cumque B C, B G, G H 
aequales fint,*crunt&triangula AGH, tfrtpjt.u 
AGB, ABCarquaiia. Qiiam multiplex 
ergo eft bafis H C bafeos B C, tam multi- 
plex eft triangulum AHC trianguli ABC. 
_adem de caufa quam multiplexeftLC 
bafis ipfius C D , tam multiplex cft trian- 
gulumALCtrianguli ACD. Et fi bafiV 
HC, bafi CLaequalis fit ; erit & trianga- 



lnm AHC, triangulo ACL aequalc jEt & 
- ' B 4 fnjjc- 
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fuperet H C , ipfatn C L,fu perabi t & t ri- 
angulum AHC, triangulu ACL; & fi mi- 

p nor,mmus. Cfi 

I er g° quatuor 

fint magnitu- 
dines, duse ba- 
fesBC,CD;& 

duotriauguIaABC, ACD;accepta?q;fint 
bafeos quide B C, & trianguli ABC aeque 
multipUcia, bafis HC,& tnangulfi AHC. 
Bafeos verd C D, & trianguli A CD, alia 
vtcunc i ; , nempe bafis C L, & triangulum 
ALCalemoftratumq; fitfiHCexcedat 
. ^CL, & AHC excedere ALQ&fi gqualis. 

j, sequale ; & fi minor, minus ; l erit vt bafis 

"^* BC ad bafim CD ; ita triangulu A B C, ad 
triangulu ACD.Et cum trianguli ABC 

*fM*>'* * ^ U P' U & parallelogramum EQtriangu- 







£1 


1C 


m 





ifrcf.r/./ ^partes eode modo muItipUciu 

habeant proportione, erit vt triangulum 
ABCad triangulu ACD;itaparaIlelogra- 
mum EC, ad parallelogramum FC. Et a a, 
demonftratu efcelfe vt bafimBC ad bafim 

CD,itatrianguluABCadtrianguluACD. 
tfHf . u.f. Vt veroABC ad ACDjita EC ad CF;r erit 

vtbafisBCad bafim CD;itaparalIelogra- . 
mum E C ad parallelogrammu CF. trian- ; 
guIaergo&parallelograma,&c.Qupdo- : 
portuitdemoftrare. Pro- 
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Propofo.Theor.2. 

Si vni laterum trianguli parattela re- 
€ta dutta fuerit^proportionaliter ftca- 
bittrianguliUtera.EtfitrianguliUte- 
raproportionaliterfettafuerint^ 
rettaftttionesconiungens, 
reliquo UteriparaUe- 
laerit, 

T AteriBCtriangu- 
JUi ABCdu<5tafic 
parallelaDEDicoef- 
fe,vt BDadDA;ita 
GEadEA. Duaisc^ 
c nim BE, CD 4 erit a /wj,jju 
triangutum B D E a> 
quale triangulo C D E;habeat enim ean- 
dem bafim D E , &funt in iifdem paralle- 
lis D E, B C. Aliud autem triangulum efl 
A DE. JiEqualiaautem adidemeandem bfrtf.f.t) 
habent proportionem:erit ergo vtB D E. 
triangulum ad A D E; itaC D E triangu- 
1 urn ad idem A D E triangulum. r Sed vt cpm.t e 
BDEadADE;itaeftBDadDA.cum 
enim ineadem fintaltitudine, quam per- 
pendicularis ex E inAB du&a oftendit, 
inter fc erunt v t bafes. O b candem cau- 

P J fcm. 
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faro,vt eft triangulum 

CDEadADE;itaeft 
\\ «nttte €EadEA: ^ vtergo 

BDadDA;itaeftCE 
ad EA.Sint iam trian- 
guliABClateraAB, 
C A C proport ion aliter 
fefta, fitq; vt R D ad E> A ( ita C E ad E A. 
i Dufta ergo D E,dicoiHam ipfi B Cparal- 

lelatn efle. iifdem enim conftru&is , cum 
t/i»/. «• * firvt B Dad D A, ita?C E ad E A; e atqui 
▼tBDadDA; ita eft triangulum BDE 
adtriangulum AD E. EtvtCEadEA; 
ffrcfALf. ita triangulum CDEad idem A D E;/ v* 
ergo triangul&BDE ad triangulu A D E» 
fic triangulum CDE,ad triangnln ADE. 
vrtumq; ergo trianguloruBDE,CDEad 
pnp tP . ft iriangulu ADE^ eandem habet propor- 
%prtp'.f9,i tionem,aequalia crgo funt, funtquein ea- 
dem bafi D E. h at triangula xqualia can-s 
*tkm habentia bafim ,i n iifdem funt paral- 
lelis. ergo D E parallela eft ipfi B C. Si et> 
go vni lateri.&c.Quod opor tuit 
demonftrare. 
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Propo(l3.Theor.3, 

Sitrianguli anguhubifeeetur , recla^ 
angtdum/ecans ,Jecct & bafim, babe- 
kant bafispartes \eandem proportio~ 
7aem,quam reliquatrianguli latera. Efi 
fi bafitparteseandemhabeant propor* 
tionem,quamreIiquatriangulilatera M 
'■ qutaverticeadbafimduciturre- 
£iaUnea,triangtdiangulum 



- 1 





"Tj' Sto triangutum A B C,& 
XL&anguIus B A C bifece- 
turrcftaAD. Dicoene,ve ' 
BDadDCitaKAadAC 
I> c DucaturCEperCparallela 
D AjCuiBAprodutSaiaEoccurrat. Ec 
quia in parallclas A D , E C re&a A C ia- 
cidit, a erunt anguli A C E,C A D sequa- 
les fedCAD , HAD ponuntr ar quales; 
t> eruqt ergo & BAD, ACE a?quales.R.ur- . 
fuscum in parallelas AD,EC*ncidatBE, '' 
c eritangulus externus B A D.squahsin- cprtp MM * 
ternoA£C;oftenfuseftautem&ACE 
ipfiBADsqualis: d eritergo&ACE d*M* 
aequalis ipfi AEC* vndc & latera AE, AC cpryjjl 
a^ualia erunt. Et quia trianguli BCEIa- 
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IIIEX VI. 

■jj r i EC du&a eft parallcla AD; 

f«**#. 9 / /erirvtBDadDC;itaBA 

A/ ad AE;eftautem AEipfiAC 
«qualis: £ eft ergo vt B D ad 
IW-V. fiTC DCitaBAadAC. Sedefto 
iam vt BDad DQitaBA ad AQran&aqf 
fit AD.Dicoangulum B AC bifecarirc- 
<3 a A £>: ii fdero enim conftru&is , cum fi t 
fc/ry . ».#. vtBDadD Qita BAad AC: 6&vtBD 
ad D Qita BA ad AE(eftenim lateri EC 
trianguli B C £ dufta paraliela A D) erit 





igulo ACE sequalis 

f M AEC exrerno B A D eft arqualis ; m & A 
CE alterno C A D ; erit ergo & B A D 
asqualis ipG C A DjcrgoBA C re&a AD 
bifecatur. Siergo trianguliangulus, &c. 
Quod oportuit demonftrare. 



- i 



i i 



Propof 4. Theor.4. 

Aequiangulorttm triangulorum late- 
ra ctrctt tquales angulos proportiona- 
UafunfyEt latera mqualibus angulis 
/ubten/a,homologa,fiue eiuf 
demr&tionis. 

Sm* 
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Slnt triangula A B C, D C E e. quian gu- 
la, «quales habentia angulosA BC, 

DCE,&ACB,D " ' 
EC,&B AC,CDE» 
Dico latera circa *«■ 
quales angulos efla 
proportionalia;& la- 
terasqualibus.angu- 
lis fubtenfa , homologa. Componantur 
cnim BC,CE in dire&um.Et cum anguli 
A B C,A C B duobus re&isminores fint, 
fit autem angulus D E C angulo A C B 
«qualis,erunt & A B C,DEC duobus re- 
aisminores * concurrent ergo B A,ED ««tyfr/.i. 
pr odu 6cx. Concurrant in F; cumque an- . 
guli D C E, A B C ^quales fint,J er unt re- &/«/• » 
dasB F, CD paraIlelf.Rurfus cumangu- 
li ACB, DECrqualesfint, r erunt & c fnf.it. i. 
AC,FEparallel«,ideoqueFACDpa- » 
rallelogrammum eft;<feritque F Asequa- d />«/./*•.» 
lisipfi C D ; & A C ipfi F D ; & cum ad 
latus F E triangult F B E du&afit paral- 
lela AC,e erit vtBAad AF;ita$C ad CE; « «; 
eft autem A F asqualis i pfi C D ; vt/ ergo tft-7'S 
BAadCD;itaBCadCE;&*permutan- ,i m 
do,vt ABadB Qita D Cad C E. Rurfus 
cum CD, B F paralleis fint, b erit vt B C h/tv/.«. /• 
adCEjitaFDadDE. EftautemDF 

•equa- ^H*' 
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tuantur .n.ad pun&a E,F re&ae EFanguIi 
FEG,EFG aequales angulis A BC, BCA 
crut ergo&reliqui B AC,EGF gquales:tri 
angula ergo ABC,E G F funt sequiangu- . 
Ia: v habent igitur iatera circa aequales an- ^** 1 4 
gulos proportionalia; eruntquelatera*- 
qualibusangulis fubtcfa, homologa. Er- 
govt ABadBC; itaEGadEF: Sedvc 
ABadBQ ita ponitur D E ad E F : t vt c prop.it / t 
igitur D E ad E Fj ita G E ad E F, Vtraq; 
crgo D E,G E ad EF eandem habet pro- 
portione;*/ gquales igitur funt D E>G E. 8jprop.$.s% 
Eadem de caufa D F, G F aequales erunt. 
Cum igitur D E , E G aequales fint, com- 
munis E F i erunt duae D E, E F , duabus 
G E,E F squales;& bafis D F bafi GFae- 
qualis; e eri t ergo angulus DEF angulo cprppjM 
GEF arqualis; &triangulum DEFtri- 
angulo G£F #quale;& reliqui anguli,rc- 
liquis, quibussequalialaterafubttndun- 
tunanguli ergo D F E , G FE funt aequa- 
lcs ; item E D F , E G F : & cum angulus 
F E D aequalis fit angulo G E F; & G E F 
ipfiAB Ci/erit & ABCipfi FED *qua~ &»* 
lis. Eademdccaufaerit&ngulo ACBae- 
qualis angulus DFE; & angulus ad A ari- 
gulo ad D.triangula ergo A B C,D E F 9- 
quiangula funt.Si ergo duo trianguta,&<:* 
<^updoportuitdcmonltrarei Fro~ 



1 
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Propoftf.Theor.6*. 
Si duo triangula vnum angulum vtti 
4qualem,&circa*qualesanguhslate- 

ta proportionalia babuerint , aquistt- 
gula erunt , habebuptque angubs, 
tjUQshomologalaterafubteH- 
dunt^quales. 

Slnt dao triangula A B C,D E F,angu2 
los B A C, E D F habentia atquales, & 
circa ipfoslatera proportionalia,vt B A a<& 
AQitaEDadDF.DicotriangulaABC, 
DEFeffe a?quiangula,adeoque angulum 
ABC angulo DEF;& A C D ipfi D F E, 
squalem haberc* Conftituatur cnim ad 
pun<a» D , F reSat D F altcrntri angulo- 

3> * rumBAC, 
4- /K EDF«qua- 
A /,W « s FDG;an- 

gulo vero A 
CB squalis 
DFGterit 
igitur & re- 

tfMj. liquus ad B , reliquoad G «qualis b tri- 
angula ergo A BC, D G F funt atquian- 

gla. Eft ergo vt B A ad A C; ita G D ad 
F:p oni t ur autem vt B A ad AC,ita E D 

•dDFjcrgQYtEDadDFjitaeftGDad 
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DF;r*qualisergoeft EDipfiGD,com- eprop.p./. 

iminis D F. Duae ergo £D, DF, dua- 

bus GD, DF funt£quales,(&angulu$ 

EDF angulo G D F sequalis; d crit ergo, d prof.t.u 

&bafis EFbafiGFaequalis, &triangii- 

lum D E F triangulos GDF: quarereli- 

qui anguli reliquis fqualcs erunt,alter al- \ 

teri,quibus2equalialaterafubtenduntur. 

Angulus ergo D F G xqualis cft angulo 

D F £;& qui ad G illi,qui ad E.Scd DFG 

sequalis cftACB angulo; e ergo & A C B c 

ipfi D F E sequalis erit ; pohitur autem & 

BACipfiEDF gqualis:rcliquus ergo ad 

B «qualis erit rcliquo ad E. triangula er- 

go A B C, D E F aequiangula funt. Si ergo 

duo triangula , &c. Quod oportuit de- 

monftrare. 

Propof^Thcoiv. 

Si duo iriangula vnum angutumvni 
angulo aqualem', tjr eirca altos angulos 
Utera froportionaliababuerintireli- 
quorum vero vtrunque>aut minorem, 
autnonminorem refto > aquianguU e- 

runttrianguUi&angulos t circaquos 
Utcrafuntproportionalia,aqua- 
Usbabebunt. 

Q Sint 
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P Clnt duo trianguf^ 
4 C>ABC,DEF,ha- 

oJ<j EIT £DF£quaies;circaali- 

osveroangulos ABC, 



^ *~ D E F latera propor- 

tionalia.Vt A B ad B C; ita D E ad EF.re- 
liquorum vero angulorum qui ad C>& F, 
primum vtrumqueminoremre&o. DU 
co A B C,D E F triangula,efle ^quiangu- 
la ; angulumque A BC angulo D E F ; & 
qui eftad C , lili qui cft ad F * aequalem. 
Quodfi anguii ABC, DEF inarquales 
finueruvnusmaior. Sitmaior ABC; & 

*prop.*i.t. <* conftituatur ad pun&um B rcftx AB 
angulus A B G,*qualis anguio D E F. Ec 
cum anguli A,D §quales fint;item ABG, 

b/n^4i,r.p£F;« erunt&reliqui AGB,DFEar- 
quales.tri3ngulaergo ABG, DEFaequi- 

cprop.+.e. angulafunt;eft ergovt AB f adBG;?taDE 
ad £ F;fed vt D E ad E F; ita ponitur \ B 
adBC.-ergovtABadBC; itaeftABad 

d frof.oS B G. d Cum ergo A B ad vtramqucB C, 
BGeandcm habeat proportionem , e- 

tft9f.$*u runt BC,BGa?quales. e ergo &anguli 
BGC,BCG*quaieseiunt: AtBCG 
mioorre&oponitur, eritergo & BGC 

f/w.i;.r. «fiominor: / quareangulus AGBei 

dein- 
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deinceps maior eritre&oroftenfus eftau- 
tem sequalis angulo F:erit igicur & angu- 
lus F maior re&o j| at minor ponitur, 
quod eft abfurdum : anguli ergo AB C, 
D E F non fiint inaequales: gquales ergo. gfro^i, 
^funtverd&anguli A,Darqualcs: ergo 
qui ad C& F sequalcserunt. Qujtretfi- 
angulaABC, D£F sequiangulaerunt. 
Sitrurfusvterque angulus adC&Fnon 
minor re&o. Dico & (ic triangula ABC, 
D E F sequiangula cfTe. iifdem enim con- 
flru&is , ofteodcmus reftas B C, B G e(Te 
sequales,vtprius: h eruntigitur&angult b^ r# /*/«* 

CBGC^quales.CumergoCreftonon 
f\t minor , nec B G C re<5to minor erit. 
Sunt ergo triangnli B G C duo anguli 
non mtnoresduobusrcdtis, i quodfierii^.t^r. 
non poteft,non crgo anguli A B C, DEF 
insequales funt : xqualcs ergo. Sunt vero 
&anguliad A&D#quaIesj erunt k igi kfrp/.^r; 
tur & reliqut ad C & F ^quales. Quare 
triangula A B C , D E F funt a?quiangula* 

Si ergo duo triangulaj&c.Qupd opof- 
tuitdemonftrare. 




Qi Pro- 
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Propof.S.Theor.8. 

Jn Ytttmgulo trianguU ji ab angulo 
recio ad bafim perpendicularis ducs- 
tur, qutadperpendicularemfunt 
triangula % & teti,& interfe 
fimiliafunt. 

ESto triangu- 
lumrcdangu- 
lumABCre&um 
^ "STc:habensBAC,du- 
catur^; ab A ad B C perpendicularis A D« 
Dico triangula A B D , ADC& toti 
ABC,&interfeeffefimilia. Cum enim 
angulus B A C aequalis fit angttlo ADB; 
re&usenimeftvtcrque i &angulus adB 
communis vtriq; triangulo A B C, ABD; 
a colligitur * erit & reliquus A C B reliquo B A D ae- 
txfj.t. qualis : aequianguta ergo funt triangula 
b/n>/.*.<r. ABC, ABD. b Eftergo vtBCreaum 
trianguli A B C fubtendens , ad B A rc- 
ftum trianguli A B D fubtendentem ; ita 
ipfa A B angulum C trianguli A B C fub- 
tendens, ad B D fubtendentem angulum 
BAD trianguli ABD. Et ita AC ad A D 
fubtendentem angulum B communem 
vtriufq; trianguli.Triangula ergo A B C, 

ABD 
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A B D aeqiiiahgula funt , habentque late- 
ra circa sequales angulos proportionalia; 
€ firailia ergo funt triangula ABC, ABD. Q d<f.u r. 
Eodem modo oftcndemus trianguium 
A DCtriangulo ABC fimile efle.Vtrum- 
que ergo triangulum A B D , A D C toti 
AttChmileeft. Dicoquod&interfefi- 
milia fint A B D , A D C triangiila. Cum 
enimanguliBDA, A DCre&ifint,e- 
runt & a?quales;oftenfus eft aute & BAD 
ipfiCa>qualis:i ergo & reliquus ad B,re- d toU, £ itHr 
liquo D A C xqualis erit. Triangula ergo '***''' 
ABD.ADC «quiangula funt. e Eft er- ej»r»/./. 6* 
go, vtBD fubtendcns angulum BAD 
trianguli ABD, ad D A lubtendentem 
anguIumCtrianguli ADCaiqualeman- 
guloB A D; itaipfa ADfubtendens tri- 
anguli ABD,angulumB,adDCfubten- 
dentem angulum D A C trianguli ADC 
arqualem angulo B;& ita B A ad A C fub- 
tendentem re&um A D G.Triangula er- 
goABD,ADCfimiliafunt. Si ergoin 
triangulo re<5tanguio>&c. Qupd oportuit 
demonftrare. 

CoroUarium. 

Exhis manifeftumeft, fi in triangulo 
re&angulo abangulo re&o ad bafim per- 

0^5 pcn- 
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pendicularis ducatur * ipfafjn intcr bafis 
partes mediam proportiorfalem efle. Et 
inter bafim,& P artem bafis,medium pro- 
portionalceffc latus, quod ad partem. Vt 
inter BC>AB mediaproportionafyt&pars 
BD.lntcr PCACparsDG. , \ . 




Propon9.ProbI.r* 

jfj/rf* retta linea imperatam par- 
temauferrc^j. 

OPorteat a data re<SU A B 
imperatum partem au- 
ferrc, Sit auferenda pars ter- 
tia. Ducatur ab A refta A C 
cum A B quemcumque an- 
c gulum continensj & accipia- 
tur in A C quodcumque pun&um D, 
i^w/ j. t. * ponanturq; ipfi A D aequalcs D E> E C; 
hj>rop3<i.f. ducaturCB, £ eiqueper D parallela du- 
catur D F- Cum ergo Iateri B C trianguli 
A BCparallelafitdufb D F,c erit vtCD 
ad D A i ita B F ad F A. Eft autem DCi- 
pfiusD A duplaj dupla crgoeft &BFi- 
pfi us F A •tripta crgo cftBA ipfius A F. A 
data ergo redta ABimperatapars,nimi- 
, rumtertia AFablataeft. Quod 
oportuitfaccre# . 

' Pro- 
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PropoCio.Probl.2. 

Vata m reftam lineam wfeclam> ' 
dat& recla feft& fimiliter 
Jecar<LS. 

OPortcat datam infc- 
&am AB fimiliterfe- ' 
' care,vtfeaacftAC.SitAC 
i n punftis D, E fcfta. Col- 
locentur AB,A Cvtangu- 

. lum qucmcumque contt- 

neant , & ducatur C B : at- 
queperD, £ aganturtpfi BCparallelr 
V> F , E G; & per D ipfi A B ducatur pa- 
ralida P H K;& crit vtrumque F H , H B " ' ' 
parallelogrammum. 4 Suntergotant 
D H,F Giquam HK>GB aequales.&cum " " 
J pfi K C trianguli D K C dudUfit paralle- 
iaHE; b eritvtCEad ED; itaKHad bpw.*.t. 
H D.cEftautemtam KHipfiBG;quam e/r»/.j4.u 
HDipfiGFaequalis; eftergovtCEad 
E D;itaBGadG F. Rurfusj/cumlatcri &p rt p,\,ei 
E G trianguli A G E du£ta (it paraUela 
FD, erit vt EDadD A; itaGFadFA: 
oftenfum eftautem eflc,vtC Ead ED.ita 
B G ad G F.eft ergo vt C E ad ED;-ta BG 
adGF, vtvcroEDadDAjiuGFad - 

Q^4. FAj 
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F A : d a t a ergo re&a infe&a A B fimiliter 
fe&a eft, vt ft &a A C Quo d oportuit fa- 
cerc, " 

Propof.n.ProbI.3» 

Duabut rettu datutertiam proportio- 
naleminuenire^. 

SlntdataeBA,AC,& 
ponaturvtangulum 
quemcumqj cotineant. 
oportct ergo ipfis B A, 
A C tertiam proportio. 
nalem inuenire.Produ • 

canturAB,ACadD,E 

*pr,p.,.t. y *'punaaj& rfponatunpli 

T^* A C squalis B Dj& ipfi BCb dacatur pa- 
. .. ralldaDEpcrD. Cum itaquclateri DE 

trianguli A D E duda fic parallela B C; 
c/rtf.j.e. * eritvtABadD Bjita ACadCEj arqua- 

Iis eft autcm B, D ipfi A C j eft ergo vt A B 
. . . adACj itaACadCE. Datisergodua- 

bus AB, ACinuenta eft tertia proportio- 

nalis C E. Qupd opor tuit facerc. 

Propof:i2.ProbI.4. 
Tribus datu re&ts lineu quartam pro- 
fortionaleminutnir*~>. 

Opor- 
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Porteat tribus datis rc£tis A, B, C, 
quartam proportionalem inuenire. 




A Exponantur duae rcda? 

DE,DFcontinentesan- 
gulum quemcunq;EDF: 
&*ponaturipfi Asequa W'** 
lis r efta D G ; ipfi B , re- 
daGE: &ipfiCreaa 
D H i b atque ipfi GHa- b W tfc 
gatur parallelaEFpcrE. 
Cum ergo lateri E F tri- 
anguli D E F du&a fit pa- 
rallela G H , c erit vt D G cprop. z. c. 
ad GEjitaDH ad HF, 
Eft autem D G aequalis ipfi A; G Eipfi B>* 
DHipfi Cjeft ergo vt A adB; ita Cad 
H F. Tribus ergo datis A, B,C inuenta eft 
quarta proportionalis HF. Quodoporr 
tuit faccre. 

Propofitio 1 j.Probl. $ . 
puabas reftis dxtis mediam proportio- 

nderninucnirc^. 

STtduab*datisAB, 
BCmedia propor- 
tionalis inuenienda. 
A T* B C P° nantur * n dirc&u, 
^ defcribaturque fupcr 

ACfemicircuIus ADC;*&ducaturaB W lfc * 

0^5 pun- 
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pun &o , B D , ipfi A C ad angulos rc£tos, 
b f>ro?ji.j. iun&is AD,D C.i Et quia angulus ADC 

— ' rc&us eft ; quippe itt 
femicirculo*. eftqj in 
triangulo re&angulo 
q ex angulore&oDad 
bafim A C perpcndi- 

c orol t cu l ar * s ^ u ^ a ^P*. c cxit ® ® lntQt P artes 
f&f.tk r. ^afis AB,B Gmediaproportionalis.Cua- 
bus ergo, &c. Quodoportuit faccre. 

» * ' ■ * 

PropoGcio 1 4. Theor. 9* 

AEqualium . viMim angulo*- 
qualem habentium parallelogrammo- 
' rum.rccifroca funt latcra, qcacirc* 

quales angtdos. Et. paratfclogramma, 
• audt vnumvni angulum aqualem ha+ 
bent , & quorum rcciprocantur la- 
teracirca aqualcs angulos, 
dqualiafunt. 

Clntparallelogramma AB,BC«quaIia, 
U> habentia angulos ad B xquales, pofttf- 
• cMgitur que ft nt DB.BEin dire&um , a erunt er- 
extj.i*. go &F B, BGindire&um.Dicoparalle- 
»/• h logrammoruni AB,,BC htera , qu* circa 
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«quale$'anguIos,efle reciproca. Hoc cfl. 
effevtDBadBE;itaGBadBF. Pcrfi- 
ciatur enim parallclogrammum F E. Et 
quia A B, B C parallelogramma arqualia < 
funt,aliud autem quoddam eft,FE:£erit hprcp./.f 9 
vtABadFE; ita BCad idem FE.c fed vt •/"/•'•*• 
AEadFE}itaeftDBadBE;&vtBC ■ 
ad F E; ita eftG B ad BF. iErgo efi vt DB ^ 
ad B E } ita G B ad B F. Parallelogram mo- 
rumergo A B,B Cr Iaterafiintreciproca. tdtfj.*. 
/"Reciprocentur iam latera , qua? circa x- f 
qualesangulos; (itquevt DBad BEjira 
G B ad B F. Dico parallelogramma A B, 
B C x qualia cfle. Cum enim fit vt D B ad 
B E } ita G B ad B F. ^EtvtDB ad BE; gW'.rt 
itaABadFE;atque vtGBadBF} ita 
B CadFE: erit vt A B ad F E i ita B C ad 
idem FE}Axqualiaergo funt parallelo* h/ro/*./? 

- gramma A B,B C. iEqualium ergo* * 

• & vnum vni,&c.Qupd opor- 

tuitdemonftrare% 

; *tf(o)sG* . . . « \ > j 

: ' Pro> 
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Propofitio i s .Thcor. i o. \ 

AEqualiHmtriangulorum , & vnttm 
angulumvni dqualemhabentium* te- 
cifroca funt Utera , qu* circa aquaUs 
angulos. Et triangula , qux <vnum an- 
gulum vniaqualem habenty&quorum 
latera qua circatquales angulos, 
reciprocantur,fint 
aqualta. 

m i 
« 

C Int triangula ARC, A D Exqualia, ha* 
Obeantquc yiuim angulijm B AC» vni 

DAE *- 

q uale. Di- 
co latera, 
quf circa^- 
quales funt 
^angulos, rc 
ciproca ef- 
fe. Hoc cft, *fle, vt C A ad A D ; ita E A 
adAB. Ponantur cnimC A, ADin di- 
* Celltgttur re £ U m; a erunt ergo & E A , A B in dire- 
au^.&ducafurBD. Cum igitur trian- 
/t# * guIaABC, A DE#qualiafint,fitqueali- 
hprop. 7 , j. ud A B D ; b erit vt C A B ad B A D ; ita 
cfrof.i^. ADEad idemBAD:* fed vt CABad 

BADi, 
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BADjitaeftCA ad AD. EtvtEAD 
adB AD; itaeftEAad AB : d Ergo vtd^ r ^.i#./ # 
C A ad A D ; ita eft E A ad A B. Trian- 
gulorum ergo A B C, A D E latera, qua? 
circaarqualesangulos, reciprocantur.Sed 
reciproca fint iam latera triangulorum 
ABC, A D E, Et fitvtCA ad AD; 
ita E A ad A B. Dico triangula ABC, 
A D E efle aequaliai Iun&a rurfus B D, 
eritvtCAadAD ; itaE Aad AB:*fed cfrv/. r.f, 
vt C A ad A D ; ita eft triangulum A B C 
ad triangulum B A D ; vf vcro E A ad 
A B; ita triangulum EA D ad triangu- 
lumBAD. Vt ergo ABC ad BAD; 
ita cft E A D ad idcm B A D : vtrumque 
ergo ABC,EADadBAD eandem 
habet proportionem : /aequale ergo cft ^t r9 f* * *' 
triangulum A BC, triangulo EAD, 
^cjualium ergo triangulorum,&c. 
Quod oportuit demon- 
ftrare. 

<*$(o)$«* 




• 
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Propoficio 1 6. Thcor. 1 1. 

Si quAtuor rec7* line& proportionates 
fuerint.erit quod extremis continetur 
reflangulum, squale illi quod meMit 
eontinetur retfangulo, Etfi rettang*- 
iumextremu contentum, tquaiefue* 
rit mediis contento reftangulo $ * 
quatuor iffalineapropor- % 
tionales erunt. 

* 

C Int quatuor re&* A B, C D, E, F pro 
0 portionales , vt A B ad C D ; ita E ad F, 

5 Dico re&a- 
H gulum A B, 




0& Fconten 
tum.jEquale 

l io I C P efleconten- 
A B toCD,&E. 
t prof.it . t. 4 Ducantur a pun&is A > C ad re&as A B» 
C D ad angulos reftos A G, C H ; fitque 

ipfi F aequalis A C : & ipfi E, ipfa C H, co- 
pleanturqueparallelogrammaBG, DH. 
Et quia eft , vt A B ad C D; ita E ad F, & 
eft Eipfi C H ; & F ipfi A G acqualis , erit 
hmp 14,' vtABadCDjitaCHad AG:B paralle- 
logrammorum ergo B G, D Hlatera,que. 

circa 
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circa gqy ales angulos funt,reciprocantur: 
r quorum^utem parallclogrammorum g tprof.xfj. 
quiangulorum latera reciprocantur, illa 
aequalia funt : parallelogramma ergo B G, 
DHaequaliaiunt. EteftBG,quod AB, 
&Fcontinetur> (cft enim AG ipfiFae- 
qualis) D H, quod C D & E continetur 
(eft enimCHipfiEa?quaiis.)Quod cr- 
go AB/& F continetur 5 aequaIe eft ei,quod 
CD&E continetur rc&angulo. Sit iam / 
quod A B,& F continctur,sequale d quod 
CD& Econtinctur. Dico qtfatuor.re- 
<3as efle proportionales. Vt A B ad C D ; 
ita E ad F. ijfdem conftru&is , cum quod 
A B,F continetur,a?quale fitei quod CD, 
Econtinctur,fitqueBGid quod AB,& 
F continetur ( eft enim A G ipfi F aequa- 
lis)DH vero,quod CD,& Econtine- 
tur (eftenim&CHipG E aequalis ) erit 
B G ipfi D H x quale : & funt a?qukngula« 
*/>£qualium autcm & aequiangulorum pa- 
rallelogrammorum latera , quse circa x tynfjjj. 
quales angulos , reciproca funt : Erit ergo 
vt AB ad C D; ita E ad F. Si crgo qua- 
tuor redae linea^&c. Quod o- 
portuit demon- 
Hrare. 

Pro- 
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Prapoficio 1 7.Thcor. 1 2. 
Si trcsreft* lined proportionales fuc* 
rint 5 erit quod extremis continetur re- 
ftangulum* aquale quadrato quod fita 
media. Et fi quod extremis continetur 
rettangulum aquale fuerit quadrato 
quod amediafit , erunt tres 
lincdiBAprbportio- 
naleU 

Slnt trtfs reGtx k % B, C proportionalesi 
vt A ad B ; i ta B ad C Dico quod A,C 

continetur ae- 
quale efle ci cj> 
:r* cx B. Ponatur 
^ D fcquaiis ipfi 
B. Et cura Ci t 
vtAadB;itaB 
c ad C; fitvero ipfi Baequalis 
D;erit vt A ad B ; ita D ad C. 

a/*p»#s.# 4 ^ um autcm quatuor rc&g 

proportionales funt, cft quod extrcmis 
continctur re&angulum, aequale ci quod 
mcdiis coatineturre&angulo. Quoder- 
go A & C continetur , squale eft ei quod 
B, D continetur ; at quod B, D continc- 
tur squalc eft ci quod cx B $ eft cnim D 

ipfi 




Y 
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ipfi B arqualis ; ErgoquodA, Ccontine- 
tur,a?quaIeefteiquodexBquadratd. Sit 
iam quodA,Ccotinetur,*qualeei,quod 
exB.DicoeffcvtAadBjMtaBadC. iif- 
dem enim conftru<5tis,cum quod A, Cco- 
tinetur aequale fit ei quod ex B;& quod cx 
B.arquale ei quod B, D contin^ur , quod 
B,D sequaies fint j erit quod A, C conti- 
iietur,sequaieei quod B, D continetur. 
jquando autem quodextremis cbritinc- 
tur,acquale eft eiqUod continctur mediis, 
funt quatuor illa? linea? proportioriales. 
Eftigiturvt A ad B jitaD ad C: arqualis 
autem eft D ipfi B : crgo vtAadB; ita eft 
B ad C.Si ergo trcs linear,&CiQuod opor* 
tuitdcmouftrarci 

Propofiiio 1 8. Probl. & 

Super daid refta linea dato rcitilmci 
fimile/imiliter% pofitum reftifc 
ncumdcfcriberc^i 

• * 

OPorteat fuper data A B dato re&iiiV 
neo C E fimile fimiiiterque pofituin 
re&iiineum defcribere; DucaturDFj Sc 
d conftituantur ad pun&a A, B reaas A B •(rynj.ri 
ftnguli GAB i AB G arqualcs arigulis C, 

R CDF< 
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C D F;critque rcliquus C F Drcliquo 
AGB sequalis,: triangula igitur FCD, 
L G A Bfuntarquiangula. t Eftcrgo 3 vt FD 

*>" M adGB;itaFC ad GA; & CDadAB. 
tfrop.Mj.t. c Conftituan tur rurfus ad pun&a B,G re- 
Az B G anguli B G H,G B H aequales an- 
gulis D F E, F D E; eritquc rciiquus E re- 
liquo H xqualis : triangula crgo F D E, 
ifn[.f**< GBH aequiangula funt j d eft igitur vt FD 
adGB;itaFE,G«;&EDadHB. O- 
ftcnfum autem eft, effe vt F D ad G B ; ita 
cfrof.u.j. F C ad G A,& C D ad A B; e igitur vtFC 
adAG;itaeftCDadAB ; &FEadGHi 
itemque E D ad H B. Et cum angukis 
CFD squalis fit angulo AGB:& DFE 
ipfi BGH: erittotus CFE toti AGH 
sequalis. Eadem de caufa erit angulus 
CDEzqualisangulo ABH. Eft vero& 
anguIusCanguloA; EtangulusEangu- 
|o H aequalis : aequiangula ergo funt A H; 
CE,habentque latera circa a? qualcs angu- 
• * *• l os proportionaiki/Eft igitur A H r ecki- 

lijwua 
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fineum fimilefimilitesquepofitum re&i-. 
lineo CE. Superdataergoreaalinea^&c, 
Quodoportuit facere. 

■ 

Propoficio ij>.Theor.. 13. 

Similu trUnguU inter fe fint indu- 

^ pUfriportionefutrumlA* 

terum< , 

OlntAB C,D E F tr iangula fimilia , ha- 
•-'benaaangulosB^Eafquales.jfitquevt * 

* ita DEad 

EF.vtla- 
tera BC, 

0 DicotrianguIumABC 
ad triangulum D E,F 
duplam habereporportionem eius.quam 
habet BCad EF.*Sumatur enim ipfarum. WNFJi 
BC.EF tertia proportionalif B G ; vtfit 
quomodo BCadEF;itaEFadBG;du- 
catur^ue G A. Cum igitur fit vt ABad 
B C; ita D Ead E F; b erit permutando vt b ^fTi». 4, 
ABadDE;itaBCadEF. fed vtBCad 
EFiitacftEFadBG rcrgovt AB adDE; 
il» cft EF ad BG; Triangulorum ergo 

K x ABG, 
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A B G , D E F latera cirea «quales angu- 
los reciprocantur. Qupr um autem trian- 

guloru v- 
nu angu- 
lumvnia- 

quale ha- 

j? bentiu la- 
tera circa 
^ gquales angulos redr 
procantur $ illa asqualia 
c im itJ* ** unc : * triangula crgo D E F, ABGxqua- 
' Kafuiit.EtquiaeftvtBCadEF;itaEF 
ad B G j quando autem tres lineae p r o p or- 
IJef.ip.f* tionales funt,</primaad tertiam duplam 
proportionem habere dicitur eius, quam 
habet ad fecundam.BC ergo habet ad BG 
duplam proportionem eius , quam habet 
tffof. u t. ^d E F. Vt vero B C ad B G j t i ta eft trian- 
gulum A B C ad triangulum ABG: habet 
ergo triangulum A B C ad ttiartgulum 
A B G duplam proportionem cius, quam 
habet B C ad E F. Eft autcm triangulum 
A B G sequale triangulo D E F : habet er- 
gotriangulum ABCadtriangulum DEF 
duplam proportioncm eius , quam habet 
BCadEF. Similia ergo triangula* 
&c. Quodoportuitde- 
monftrare. 

CoruU 
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CoroUarmm. 

Ex his manifeftum cft,fi trcs lines pro- 
portionales fucrint ; efle, vt primam ad 
tertiam, ita triangulum fuper prima de- 
fcriptumad triangulum fupcr fccundafi- 
milc fimilitcrque defcriptum. Oftenfum 
cft eni m , vt cft C B ad B G ; ita efle trian- 
gulum A B C ad triangulum A B G , hoc 
eft,ad triangulum D E F. Quod oportuit 
demonftrare* 

Propoficio 20. Theor. 14. 

Simitia polygona in fimilia trianguU 
diuidttntur 1 &numero aqualia,&ho- 
mologa totasdr polygonumadpolygo- 
num duplam hahet proportionem 
eimiUuam hahetlatus homo- 
logumad latus homo- 
logum.. 

Int fimilia polygona A B C D E, 
FGHKL, &fitIatusABhomolo- 
gumipfiFG. Dico polygona ABCDE, 
F G H K L in fimilia triangula diuidi , & 
numcro arqualia,& homologa totis;&po- 
lygonu ABCDE ad pqlygonii FGHKL 

K z du- 



S 



i7t r uu ri. 

duplicatam babere proportioncm cius » 
quam habet A BadFG. Iungantur cnim 




B E, E C, G L, L H ; & quia polygonura 
A B C D E fimiie cft polygono FGHKL; 
erit angulus B A E aequalis angulo G F L; 
&eft,vtBAadAE;itaGFadFL. Cura j 
itaque duo fint triangula A B E,F G L, v- 
num angulum vni arqualem, & circa*- 
quales angulos Iatera propoftionalia ha- 

*j>r$f.t. t. bentia^ crunt ip(aa?quianguIa,ideoq;& 
fimilia : xqualis cft ergo angulus ABE an- 
gulo F G L ; eft verd & totus A B C , toti 
FGHsqualis, propter fimilitudinem po- 
lygonorum; ftreliquusergoEBC* reli- 
quo L G ty* «qualis erit. Et quia proptcr 
nmilitudinem triangulorum ABE,FGLj 
eft,vtEBadBA;itaLGadGF. Sed& , 

cfrof.*%.f t propter fimilitudinem polygonorum , eft I 
vtABadBC;itaFGadGH;rex arqua- 
it ergo cfonEB ad BQita LG ad GH ; la- 

% 



- 
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tcra crgo circa aequales angulos EBC» 
LGH, funt proportioaalia; sequiangula 
</ergo funt triangula EBCLGHj qua- J g l 
re& fimilia. Eadem de caufa (imiliafunt 
triangula E C D,LHK: Sinulia ergo po- 
lygonaABCDE, FGHKLin fimilia 
triangula,& xqualia numero diuifafunt. 
Dico & homologa effc totis, hoc eft, pro- 
portionalia, & anteccdentia quide A B E* 
E B C, E C D ; Confequcntia vero ipfo- 
rum F G L,L GH,LH K>*atque polygo- 
num A B C D E ad polygonum FGHKL 
duplam habere proportionem eius,quann 
habet htus homologum A B ad latus ho- 
tnologumFG.Iunganturenim AC,FH« ^ 
Et quia propterfimilitudine polygono- 
rum/untanguli ABC,FGHa?quales;efi> 
que vt A B ad B C; ita FGad GH;* *qui- C W * * 
angula ergo funt triangula A B C,F G H: 
a?quales igitur funt tam anguli B AC, 
GFH,qnam BC A, G H F. Et quiaanguli 
B A M , G F N aequales funt , qflenfique 
funt & A B M , F G N a?quales ; crunt & 
reliqui A MB>FNG f quales;funt ergo tri- 
angula ABM,FGN squiangula.Similiter 
oftendemus & triangulaBMC,GNH rflc 
aequiangula. Efl: ergo vt A M ad M B ; ita 
FNad NG.Et vt BM ad M C; ita GNad , 

K 4 NHi 
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fpt*p.>t. s. N H ; ex/aequali ergo eft vtAMadM Cj 
S * ita F N ad N H :g fed vt A M ad M C ; ita 
eft triangulum ABM ad triangulu MBC> 
& A M E ad EMC; funt enjm ad fc inui- 
bfrep.u.^ cem vt bafes ; & 6 vt vnum anteccdenri- 
um,ad vnum confequentium ; ita omnia 
antecendentiaad omnia cofequcntia. Vt 
ergo ttiangulum A M B ad B M C; ita tri- 
angulum ABEad CBE ; i fcd vt A MB ad 
BMC;ita cftAM ad MC; Vt ergo AM ad 
MCjita triangulum ABEad EBCEadem 
de caufa » eft vt F N ad N H ; ita trian gulu 
FGLad GLH: Et c# vt A M ad M C ; ita 
FN ad ^ H? Vt ergo triangulum A B E 
ad B E Gfita triangulum FGL ad G H L; 
ty«/.rff . ^&permutado.vtABEad FGLjitaEBC 
ad GLH. Similiter dernoftrabimus du&is 
BD,GK.Efle vt triangutuBEC ad LGH; 
itaECDadLHK:& quiaeft, vtABE 
adFGL;itaEBCad LGH; &ECD 

l?rofi.rj.fM^ HKi lait vt vnum antccedentium 

ad 
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ad vnum confequentium;itaomniaante- 

cedentiaadomniaconfcquentiareft ergo 

vtABEadFGL;itaA3CQEadFG 

H K L : fed / A B E ad F G Lduplan& pro- 1 W** • 

portionem habet eius, quam AB iatus 

homologumad FG latus homologum. 

m Similtaenim triaogulaindupla^por-mfr*jj.# 

tionefuntlaterum homologorum: ha- 

bet ergo & ABCDE polygonum ad F 

G H K L polygonum duplam proportio- 

nem eius,quam habet A B ad F G.Similia 

ergopoIygona,&c, Quod oportuit de- 

monftrare. Eodem modo in fimilibus 

quadrilaterisoftcndetur iadupia illaeffe 

proportione laterum homologorum. 

* Oftenfum eft autem & in trianguiis, tfnf**** 

% 

Corollarittml. 

Vnhiersc ergo fimiles re&ili- 
Y n cx figurar ad fe inuicem funt 
"*X in dupia proportione laterum 
| hornologorum ; & fi ipfarum 
1 1 1 ABjFGtertianfproportiona- 

B G lem fumamus Xj b habebit AB b tyjttfi 

« i . * • .... * 

ad X duplam proportionem eius,quam 
habet adFG.Habet autem &polygonuni 
ad polygonura, & quadriiaterum ad qua- 

R 5 4nlfc 
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dribtci um duplam proportioneqo cius,' 
quam habet homologum latusadhomo- 

tw.mf. logura,hoceft:ABad FG.r Oftenfum eft 

»>•'» aitemhcfcintriangulis. 

CoroHarium 1L 

Vniuersc ergo manifeftum eft ; fi tre« 
Ctnt.jrtf. fuerint re&ar, effe vt prima eft ad tertiam, 
* ita figuram a prima defariptam » ad figu- 

ramafecudaiimiliterdefcriptam. Qupd 
•portuit demonftrare. 





BT 

Oftendemus etiam aliter,& expeditius 
triangula effe homologa. Exponantur 
rur fus polygona ABCDE, FGHKL, 
ducanturqueBE,EC,GL,LH. Dico 
eff<r vt triangulum ABE ad triangulum 
FGLjitaEBCad LGHj&CDEadHKL. 



Cum enim triangula A B E,F G L fimili- 
tfrtf f.v. |i a f int> , habebit AB EadFGL duplam 

proportioncm eins,quam habet latus BE 

ad 
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ad G L. Eadcm de caufahakebit triangu- 
lum B E C ad G L H duplam propordo- 
nem eius,quam habetB Ead G L.Efter- 
;o vt A B E ad F G L; ita EBCadGLH. 
.LurfuscumtriangulaEBCLGHfimi- • % 

liafint; habebitEBCad LGHduplam 
proportionem eitrt, quam habet C E re- 
ad H L. Eadero de caufa habet trian- 
gulum E C D ad L H K duplam propor- 

tionemeius,quamhabetCEadHL. Eft 
ergo vt BEC ad LGH;ita CED ad LHK 
Qfteofum autc eft, effe,vt EBC ad LG H; 
itaABEadFG L;ergo vt ABE adFGL; 
itaeftBECadGLHj&ECDadLHK, 

I vtergovnumantecedentiumadvnum ^f^/.mf f 
confequentium > itaomniaantecedentia 
ad omoia confeqaentia ; & reliqua vt in 
prioridemonftratione. Quodoportuit 
demonftrare. , ( 

Propor2i.Theor.i5. 

Jluxeidemreffilineofitntfimilia, & 
& interfe funt fimilia. x 

Slt vtrumque re&ilin eorurn A,B ipfi C 
fi m ile.Dico & Aipfi B fi raile elTe. Cuni 
enim A ipfi C fit fimile, erit & gquiangu- 
lumilli, habebitque latera' circa «quales 



anguloj propordonalia. Rurfus cum 6 

fimilc 



Digitized by Google 




L I B E R VI. 

fimile fit ip(i 
C,*quiangu- 
ifi^ luillierit, na- 
bebitque eir- 
-X! * ca f quales an- 

gelos latera 
proportionalia: Vtramqueergoipforum 
A,B aequiangulum eft ipu C, & habet cir- 
ca gquales angulos latera proportionalia: 
erunt ergo & A,B £quiangula,habebunt- 
que circa scq uales angu los , Utcra propor- 
tionaIia:fimilia ergo funt.Quod oportuit 
demonftrare, 

Propof22.Thcor.i^. 

Si quatuor retif* Unc* proportionalef 
fuerint; erunt&refitlineaabipftsfi- 
milia fimiliter^ defcripta proportio- 
nalia:Etfiretttlin$a fimiliafimiliter% 
abipfisdefcriptaproportionaliafue- 
rintierunt&ipfitpropor- 
tionales. 



C In t quatuor re&* A B, C D, E F,G H 
O proportionaI.es. Vt A B ad C Djtta E F 
r#. tS.s ad G H, * dcfcr ibanturq; fuper A B, C D 
fimilia, fimiliterq; pofita re&ilinea KAB, 
LCP.fuper EF, GH fimilia fimiiiterque 

poliu 
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pofita M F, 
N H. Dico * 
_ effe,vtKAB 
^adLCDjita 
MFadNH. 

jfuroature- bfrof.ii.fi 
nim ipfaru 
AB,CDter 
J? tia ^portioriali$X;ipfa* 
\xz\ rutn vero EF,GH tertia 
V — \ jpportidnalls O. Et cura 
* -R- fitvtABadCDjitaEF 
ad G H & vtC D ad X; ita GHad 0:ce- C fr*f. *u* 
rit ex acquali ; Vt A B ad X ; ita G H ad O: 
ifed vt AB ad X,ita eftKABadLC D;& d frof.i».* 
Vt EF ad 0;ita e MFad NHiergo vt ABK e eer - t r *t* 
adCDL, ita cftMFad N H; Sed fit vt iS ' 6 ' 
K ABadLCD; itaMFad NH. Dico 
e(Tc,vt ABadCD; itaFEadGH. Fiat ffnf.ri.6i 
/enim vt ABad C D,ita E F ad P JL,g de- gfrof.tSJ 
fcribaturq; fuper P R re£tilineiim S R it- 
rrtile fimiliterque pofitum ipfis MF;NH. 
Cum ergo fic , vt A B ad C D $ itaE, F ad 
P R, defcriptaque fint fuper A B,C D re- 
dilinea K A B, L CD fimilia fimiliterque 
pofita;fuper EF.PR verd fimilia fimili- 
cerquepofitaMF,SR; critvtKABad 
L C D ; ita M F ad S R ; ponitur autem vc 

1 KAB 
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KABadLCD; itaMFadNH. Habet 
crgoM F ad N H , & ad S R eandem pro- 
hprq.p.f. porttonem^ aequaliaergofuntNH,SR.; 
fed funt fimilia fimiliterque pofitajatqua- 
les ergo funt G H,P R. Et quia eft, vt A B 
adCD,itaEFadPR;&funtPR,GH 
3Kjuales;erit vt ABad CD:ita EF ad GH. 
Si ergo quatuor, re&se, &c. Qupd opor- 
tuit demonftrarc. . 

Lemma~>. 

M Quod au- 




re&ilinea 

^B. <£" "^H «qualia fi- 
milia fuerint, ipforum laterahomologa 

sequalia fint , fic oftendemus. Sint N H, 
SRsqualia, &fimilia; fitque vtHGad 
GN;ita RPad PS.DicoR P,GH atquales 
cfTe.Si nonierit vna maior. Sit maiorRP; 

cu ergo fit vtRPadP S; ita HGadGN; 
4 erit permutando, vt R P ad G H;ita P S 
%pttfxt.u a a G N:maior eft autcm P R quam G H: 
tnaior ergo etiam erit P S quaG N.Q"_a- 
re & R S maius erit,quam H N: fed eft illi 
fquale;quod fieri non potcft:Non eft er- 
go P R maior quam Q H» Qupd ©pottuit 

Semonftrare. 
' , Pro, 



uiyiuztK 
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Propof.23.Theor.17. 
\*AequianguUparaflelogrammainter 
ftproportionembabent exlateri- 
hiMcomfofitam. 

Ctnt srquiangula 
"r-wfii** ^parallelogranima 
AC,CF#quaiisan- 
« gulosBCD,ECG 
habemia. Dicoilla 
proportionc, habe- 
re, ex proportionc 
laterum compofita 
exilla nimirum qua 
habetBCad CG;8c 
quamhabet DCadCE. PonaturBCi- 
pfi C G in dire&um;* erit ergo & D Ci- a^ft/.i *,| 
pfi C E in dire&um, & compleatur paral- 
ielogrammum D G.Exponatur quacdam 
re&a K, b fiatq; vt B C ad C G;ita K ad Li b/#-*/.u*f 
&c v t D C ad C E ; ita L ad M. Proportio- 
nescrgoKadL, &LadM, esedcm funt 
qu* laterum , B C ad C G & D C ad C E, 
€ Scd proportio K adM componitur ex cdcf/.e^ 
proportione K ad L, & L ad M; habet er- 
go & K ad M proportioncm exlaterum 
proportione compofitam. Et cum fit vt 
BCad CGj d ita ACparallelogrammum Aproj. 

ai 
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adC H: &vt B C ad C G; ita X ad L* 
cprtf. ti.f e erir vt KadL, ita A Cad CH. Rurfus 



ffrtf.uf. 




/cumficvt DCad 
I* CEjitaparallelogra 
mumCHadCF;& 
€ vtDCadCEjitaL 
adM,£ erit vtLad 
M,itaCHadCF* 
Cum igitur oflefum 

fit,vtKadL;itaeiTe 

ACadCH;vtverd 
F LadM;itaCHad 



ii prop. at.f C F; 6 crit ex a?quaii,vt K ad Mjita A C,ad 
CF. AtKadMproportionehabetcom- 
pofitam exlateribus : ergo & A C ad C F, 
proportionem habet compofitam ex la- 
\ teribus : arquiangula ergo paf alielogram- 
mum,&c.Qupd oportuit demonftrarei 

PropoHi^.^hcor.i 8. 
Omnufarallelogrammiqua eirca Md* 

metrumfunt paraMogramaJtmiUd 
funttoti>&interfe\ 

itparaiielogrammum ABCDjdiame- 
_ 'trus A Ccircaquamfintparalldogra- 
maEG.HK. Dico vtrumq; E G,H K to- 
ti A B C D, & inter fe fimilia efle. Cum e- 
llim ad latus B C tri anguli ABC duda fit 

paraU 
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parallelaEF, a erit vtBEadEA;itaCF afnp.a.tf. 
ad F A.Rurfus cum ad latus C D triangu- 
li ACD duSa fit paralleia F Cerit vtCF 

adFAjitaDG 

A-Jk ,B ad GA. Sedvc 

CF ad F A; ita 
oftefa eftBEad 
EA: b ergovt bwr/4/ 
BEadEA; ita 
cftDGadGA: 

e Gomponendo ergo vt B A ad A E; ita c fnfxt.s 
D AadAG: & per d mutando , vtB A ifref.if.s 
ad A D i ita A E ad A G : parallelogram- 
xnorum ergo A B C D , E G latera circa 
communcm angulum B A D (untpro- 
portionalia. Cum^ueGF,DCparailc- 
las fint, i erunt anguli A G F, A D Qitem epnf.tf.i. 
GFA,D C Asequales; communis D A C: 
triangulaergo AD C,A G F arquiangula 
funt. Eadem de caufa erunt & ABC, AFE 
aequiangula : tota ergo parauelogramma 
A B C D,E G funt zquiangulajf cft igitur f 
vt AD ad DGita AG ad G F;&vt DC ad ? f "' * 
CA;itaGFadFA.Vt ve.d ACadCBjita 
A F ad F E;& vt C B ad B A;ita FE ad E A. 
Etquiademonftratum eft,eflevtD Cad 
CA;ita GF ad FA.Vt ver6 AC ad CB; it» 
AF ad FE;erit ex aequali vt DC ad CB; ita 
G F ad FE. Parallelogrammorum ergo 

S ABCD, 



Hgitized by Google 



i«4 I I B B X Vt 
A B C D,EG latera circa ? qual« angulo» 
funt proportionaliajfimilia ergo funt.Ea- 
dem de caufa erit parallelogrammumKH 
toti ABGD fimile : vtrumq; ergo EG, 
K H toti ABCD fimile efltf Quae autem 
g tr+.tu* e ia em f U ot fimilia, & inter lc funt hnulia: 
eftergoEGipfiKHfimile. Omnisergo 
paraUelogrammi, 6tc. Qupdoportuitde- 
mooftrare. 

Propof2 5.Probl>7. 
Datorectilineo fimile&tlteriitti 
jtquale confotueru. 

_ Oltdatore&t- 
r^vJlineoABG 
l^, fimileconftitu- 

ver6 ipfi £>• * 
Applicetur ad 
F lat*BCtrian- 
gulo ABCat- 
quale paralle- 
M log-amuBE: 
adCEvero§qualeipfiD,ni 
miruCMin anguloFCE, 
zquaii angulo CBL-, b indi- 
rcftu ereo eritBCipfiCF; 
. &LEipfiEM. f Accipiatur 

** ipfarumBC,CFmediapro- 

poc- 
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porti onalis G H ; & fuper, ipfa ipfi A B C 
re&ilineo d fimile defcribatur, &{irtiiliter dprop. iij 
pofitumKGH. CumergofitvtB Cad 
GH,itaGHadCF(quadocnim fuerint 
tres*re&£proportionales>eft vtprimaad **-P ro t> 
tertiam \ ita figura fuper prima defcripta 
adfiguram fuper fccundafimilem,fimi- 
literq; defcriptarn)Eft ergo vt BC ad CF; 
ita tnangulum AbCad triangulu KGH» 
/Sed.vt BC ad CF, ita eft BE ad E F.vt er- 
cojftrian^ulu ABCadtrianeuluKGH: r 
ltaeit BEparallclogrammum adEFpa- idjM- 
rallelogrammum ; & h permutando, vt h/r<?/>.j*.j 
ABCadB E;ita eft KGH ad EF.^quaie 
autemefttriangulum ABCparallelogra- 
mo BEtergo & triangulum KGH aeqdale 
eft parallelogrammo E F. Sed E F ar quale 
eftipfi D:ergo&KGHipfi Deftsequale. 
Eftvero&KGHipfiABCfimile. Da- 
to ergo ra<5tilineo,&c. Quod oportuit fa- 
ccre» 

Pr(5pof!2^.ThcOr. 1 *>♦ 

Si a paraUelogrammo paraflelogrAto- 

mum auferatur ,fmile toti fimiiiterj^ 

. pojitum>comtnunemipfihabens an± 

gulum>circaeandemdiamt« 
V trumefltoti^ ^ r 

S 1 Apa^ 
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A Q 7 AmoABCDau- 

fcraturparallelogra- 
mum A F fimiietoti 
ABCD,&fimiliter 
pofuum,communc 
anguIumDAB cum 
jpfo hab cns. Di c o A B C D circa candem 
diamctrum effe ipfi AF.Si non.Sit ipfora 
diametrus A H C & ducatur per H vtri- 
qu e A D , B C parallda H K. Cum ergo 
Afrof>.*4>t AB C D circa eandem diametrum fit ipfi 
i KG;* eritABCD ipfi KG fimile.Eft er- 
go vt D A ad A B; ift G A ad AK: eft aute 
propter fimilitudinem ipforum AB C D> 
EG, vt DAad AB;ita G Aad A E.ergo vt 
bprcp.u, f. I G A ad A E, ita G A ad A K; habet ergo 
G A ad vtramq; A K, A E f e»odempro- 
porti o n em, deqUalis ergo eft AEip/I A K > 
minor malOri,qtiod fieri nequit.N on er- 
go A B C D citca eandein diametrum eft 
ipfi A H. Circaeatidem ergo diametrurn 
cft ipfi A F.| Si crgo i paralielbgrj mo,&c. 
Qupd oportuit de modftrare. 

: Propo£27*Tbeor*20. 

Ommumparallelogrammorum adean- 
demreftam Itneam applicatorum, & 
deficmttnwfgurit ftrtfologramm* 
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Jtmilibusy&fimiliterpofitis eiqu* adi~ 
midiadefcribitur, maximum esiquod 
ad dimidiam eft applieatum, ftmile 
exiftensdefeftuu 

RE&aABabife- afrof.tc.rl 
,ceturin C , & 
applicetur ad A B 
re&am * parallelo- * f**ki 
grammum AD de- 
ficiens figura paral- 
IclogramraaD B, fi- 
milt, & fim iliter po- 
fita ei,qux a dimidia 
ipfius AB defcripta cft. Dicoomnium 
parallelogrammorum ad AB applicato- 
rum , & deficientium figuris paralielo- 
grammis fimilibus , firailiterq; pofitis ipfi 
D B,maxiraum efle A D. b AppUcetur e-r 
nim ad rectam AB parallelogramraum bfrtf.^.t 
A F.dcfieiens parallelogrammo FB fimi- 
lifimiliterquepofitoipfiDB. DicoAD 
maius efle ipfo AF.Cum enim D B fimile 
(itipfiFB, e eruntcircaeandemdiame- xfnf.te,* 
trum. Ducaturillorumdiametrus DB, 
& defcribatur figura.<{ Cum ergQipfiCF Ifnf.w 
cqualc fit F E, ficomune appona^ur F B, 
« erit totum CH toti K Earquale. Sed ipfi e *"•*• 
CHjequaleeftCG cum AC,CB arquales 

S $ fintj 
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fintjcrgo & GCipfi EK gqiialc eft. Corn- 
ipune CFapponaturj ^<*it$otupi A F 
gHpmqni L M N arquale. Quarp P3,hqc 
eft AD,quam AF maius eft.Omnium cr- 
goparallelogrammorfi,&c. Qupdopor- 
witdemonfere, - 



■ r.f 



t 11 i\ 




-p AKter. SitABc 
inCbife£fca,&app 




AL,deficiens figvira LB. 
Applicctur ad ABparal- 
hlogram mu m AE defi* 
ciens figura £ B,fi mili & 
^ fimilker pofit* jpfi L B 
a dimidia A B defricptx* 
DJco parallelogramum A L ad di m i dia m 
vpplicatu maius eife ipfo A E. Cum enim 
iprof.io.t EB ipfi LB fimilefit a crunt circa candern 
diamctru,qu§ fit EB,perficiaturq; figura* 
Quia ergo LF ipfi LH gquale eft,quod & 
i. . . /FGipfiGHfitaequaKs; FL,quamEK 
ty*°M** r maiuseritrff qaaltcftauttm LFipfiDL: 
mai us crgo eft D L quam E K, communc 
addaturKD;totum ergoALtotoAE ma- 
Y >itft eft. Quod oportui t demonftrarct^B^ 

^^^dd^mrmUnemdm reffintf 
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fitfimilisalteridatd. Qportetduteda- 
turnreftilmeum, cuiaqualeapplican- 
dumeH ,mait£*nonefieco y quodaddi- 
midiamapplicaturffimiltbusexiftetL 
bmdefeBibti6\&eoquodadimidia % & 
eo,cui oportetfmile dcficerc* 

H Gc 0 T Cltre&adaraAB; 

7 Orefiilineum da- 
tum,cuioporteat$- 
quale applicare, fit 
C,non maiusexift£s 
eo quod addimidia. 
applicatu cft,fimiii- 
libusexiftetibusde- 

iTTMfeaib^Cuiau- 
IzqI temoportetfi- 
vLJvr mile deficere, 
Xi fitD. Oportet 
ergo ad AB re&ilineo Csqua- 
le parallclogramum applicare 
deficies figura parallelograroa 
fimtliipfiD.^BifcceturABiaE&^defcri a ^. f## f: 
batur fupEB ipfi D fimile,fimiliterq;pofi bfropAS.t 
tu EBFGcompfeaturq; AGparallelogra 
murquod ipfi Caut ^quale eft,aut mai 9 ob 
dcterminatione.Si£quaIe,fathlcftcpiube 1 \ !y 
baturjapplicatu cnim cft ad AB re&ilineo 
C OETquale paraiklogram m u AG dcfia<?ns 

S 4 figura 
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figura paralldogr amma GB fimili ipfi D. 
Si vcro HE matus eft quam C; erit & GB 
f$ maius,cum GB tpfiHEfit squalfe.Excef- 

tp*f.\s. q£ a ute,quo G B excedit C, f fiat squalc 
K LM N,finailt fimi|iurq; ppfitu ipii D. 
Et cum D fimileftt ipfi G B, erit&KMi- 
pfi GB fimile.fit linea KLipfi GE;& LM 
ipfi GF homologajqa ergoGB equ ale cft 
ipfis C,&KM;eritGB;quaKM maius;erit 
crgo & G E linea maior qua K L ; & G F, 
- • W* 1 - quamLMu/FiatipfiKL*qualisGX;ipfi 

LM tpfaGO.cpmpleaturq; parallelogra- 
mum XGOP, quod erit sequale; & fimile 

tpnp.u. 6 ipfi K MA cd KMipfiGB fimile cft ; # erit 

W** * crgo &G P ipfi GB fimile^furit ergo GP f 
GB circa eandem diatactra, qu$ fit GPB. 
&defcribatur fi gura.Cum itaq;GB gqua- 
le fit i pfis G,KM,& G P i pfi K M;erit reli- 

gprof.+j.i quusTfcYgnomonipfi C£qualis,£cum- 
^ueOIUpfiXS fitacquale, ficpmmuae 

h *x,2* pB a ddatur ; erit h totum O B toti X B x- 

t f r* M g.i qU a!c; fedXBipfiTEeft i squaie,quod 
A E, E B fint xquales : eft ergo & T £ ipfi 
OB xquale,fi commune X S addatur,erit 
totu TS gnomoni ¥*T aequ ale. Sed gno- 

k * mon ipfi C oftenfus eft gqualis: k eft ergo 
*x.f. ipfi C gquale. Ad datam ergo AB dato 
re&ilineo C xquale parallelograojumTS 
applicatumeftdeficicns figur» P B fimili 

ipfi 
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ipfi D.cum PBipfiGP fimilc fit. Quod 
oportuit faccrc. 

Propoficio 2^.Prob!. 9. 
Ad datam reclam dato reSiilineo aqua- 
ieparaBelogramimmapplicare , e xce- 
dcnsfgura paraUelogrammafi- 
milt alteri 



SIt d A TAreaaAB;&re&ilineum 
. C, cui oporteatad AB «qualeapplica- 

— V 






IH 




> * 4 



uii J i 

fOti TT^ 



. » 



. t V 



■ . - , . » 



re , cui autem fimile eife debeat excedens * W u 
fit D. 4 Bifecetur AB in E,£ defcribaturq; 1>WM 

fuperEBparaUelogrammumfimile,fiml- ... J? ., . > 
literq; pofitum ipfi D; Aequale vero vtri-. .% \ 
queBF, &d& fimite ipfi Dr fiat GH, 
quod ipfi F B fimile erit. Sit autem latus 

B v S s KH 



- 
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K H homologum latcri F L;KG ipfi FE* 
Et cum G H maius fit qua F B, crit & K H 
maior, q u am F L ; & K G quam F E ; pro- 
ducantur F LiF E, vt ipfisKH,KG ae- 
qualcs fiant,in M&N , complcaturque 
MN,quod ipfiGHarqualc&fimileeft: 




fed ipfi G H firoile eft EL;*Veft crgo & 
M N ip.fi E L fimile; e font ergo drca ean- 
dcm diametrum>qua;ducatur> & fitF X, 
f**.j» coropfeaturque figura. QuiaergoGH 
tam i pfis E L,& Cquam ipfi M N zquale 
. eft;/erit&MNipfisEL&CaEquale.C6- 

m une E L tollatu r ; & erit gnom on ^ T * 
Kt^fl *P fl C «qualis, Cumq; E A ipfi EBfitar- 
!; f qualis^ciic & A N ipfi N B acquale. hoc 

«fl> ipfi i O.cemmuncaidatur EX^erit- 



J 
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quetotum AX,totignomoniTT*fqua- 

le : fcdgnomon ipfi C aequalis eft : erit erv 

go & A Xipfi C sequalc. Ad data crgo AB, 

datore&ilineo C aequale parallclogram- 

mum A X applicatum eft, exccdens figura ip*t**4'* 

parallelogi ama PO fimili ipfiD,/ cum &E 

Lipfi OP fimile fit.Quod oportuit faccre, 

Propofitio 30.Probl. 10. 
Datam reftam lineam terminata ex- 
trema acmedia r&tionefecare. 

OPorteat data terminatam A B extre- 
ma ac media ratione fecare.a Defcri- 

batur fuper A B qua- . - 
dratumBC,*appIi- bW ^ 
ceturq; ad A C paral- 
lelogrammum C D, 
^quale quadrato BC, 
exccdens figura A D 
fimili B C quadratOt 
quaequadrarum erit. 
EtquiaBCipfiCDx- 
quale cft,ficommune 
C E auferatur ; eric rc- 
liquum B F reliquo A D arquale , funt ve- 
ro & squiangula; rlatera ergo ipforum cfro^vtA 
B F, A P reciproca funt circa^quale&an- 
gulos : eft ergo vt F E ad E D ; ita A E a d 

£0:&eftFE ipfiA C, hoc eft,ipfi A B 

arqua* 







- 
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A B C D,EG latera circa § quales anguloi 
funt proportionaliaifimilia ergo funr.Ea- 
dem decaufa eric parallelogrammumKH 
totiABGDfimile: vtrumq;ergoEG, 
K H toti A B C D fimile efl.g Quae autcm 
gfrtf.iM exfam f unt ilmilia» & inter ie funt fimilia: 
eftergoEGipfiKHfimile. Omnisergo 
paralielogrammi, &c. Qupdoportuitde- 
monftrare. 

Propof2 5.Probl7* 

Datoreciilineo fimile>&alteridato 
tquale conjlituert-j. * 

Sltdatore&i- 
lineo A B C 
fimile coni 
endum,*qi 

ver6 ipfii 
Applicetur ad 
jp lat'BCtrian- 
gulo ABCae- 
quale parallo 
log amuBE: 
ad CE vero gquale ipfiD,ni 
miruCMin anguloFCE, 
squaliangulo CBL ; b indi- 
rcdu ergo erit B C ipfi C F; 
&LEipfiEM. rAccipiatur 
ipfar umB C,CF media pro^ 

por-r 
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portionalis G H ; & fuper^ ipfa ipfi A B C 

re&ilineo d fimile defcribatur, &firtiiliter ifrop. itj 

pofitumKGH. CumcrgofitvtB Cad 

G H,ita G H ad C F(quado enim fuerint 

tres t re&g proportionales>eft vt pri ma ad % **t ro t> 

tertiam ; ita figura fupcr prima defcripta 

adfiguram fuper fccundafimilem,fimi- 

literq; defcriptarr>)Eft ergo vt BC ad CF; 

ita tnangulum AbCad triangulu KGH, 

/Sed.vt BC ad CF, ita eft BE ad E F.vt er- 

go^ triangulu A B C ad triangulu KG H; f 

ita eft B E parallclogrammum ad E F pa- ffffiiuf; 

rallelogrammum : & h permutando, vt hprop \iA 

A B C ad B E;ita eft KGH ad EF.^Equaie 

autemefttriangulum ABCparallelogra- 

tno BEiergo & triangulum KGH aeqiiale 

eft parallelogrammo E F. Sed E F arquale 

eft ipfi D: ergo & KGH ipfi D eft aequale. 

Eftvero&KGHipfiABCfimile. Da- 

to ergo ra6tilineo,&c. Quod oportuit fa- 
ccre» 

Prdpbnztf.TheGr. 1 9, 

Si a parattelogrammo pdraf/elogrdhi^ 
mum auferdtur ,fimile toti fimiliterj^ 
, pofitum>cotntnunemipfihaben$ an± 

gulum,circaeandemdiame~ 
- trumeHtoti^ r ^ 

S 1 Apa^ 
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fmilibui&fimilitcrfofitii eiqud adi~ 
midiade/cribitur, maximum esiquod 
sd dimidiam efl applicatum, ftmile 
,' exiftem -defecim. 




R; 



E&aAB«bife- 9frcf.t9.rl 
ceturin C , & 
applicetur ad A 8 
re£am * parallelo- * 
grammum A D de> tmm 1r 
ficiens figura paraU 
lcIogramraaDB,fi- 
mili, & fim iliter po- 
. fitaei,quxadimidia 
ipfius AB defcriptacft. Dicoomnium 
parallelogrammorum ad AB applicato- 
rum , & deficientium figuris parallelo- 
grammis fimilibus , firaihterq; pofitisipfi 
D B,maximum efie ADJ Appljcetur e- 
nim ad re&am AB parallelogrammumb*r«/.^.i 
A F.dcficiens paralleiogrammo FB fimi- 
lifimiliterquepofitoipfiDB. DicoAD 
maius efle ipfo AF.Cum enim D B fimile 
fitipfiFB, c erunt circa eandem diame- efref. j<r.< 
trum. Ducaturillorumdiametrus DB, 
&defcribaturfigura.<< CumergQipfiCF dfref.^.r 
8?qu3le fit F E, h comune apponajur F B, 
eerittotumCHtotiKE*quale. Sedipfi e * r " fc 
CHafqualeeft C€ cum AC,CB*quales 

S 3 fintj 
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fintjergo & GC ipfi EK *quale eft. Cqm- 
ipunc CFapponatur; ^^it^otupti AF 
gnomqni L M N «quale. Quar<e D B,ho c 
eft AD,quam AF maius eft.Omnium cr- 
go parallelogrammorfi,&c. Qupd opor- 

witdemonftrare. • 

- . 

^ AHter. Sit A Br^rfus 
• ™ Cbife<3a,& appiiiatu 

' * f\ \ l ' \ AL,deficiensfigi*raLB. 
, « "vlJ-^*^/ AppliccturadABparal- 
li I \ / ^°g rammum AEdefi- 
/ / / \/ c * ens fig^ ra E.B l fimiIi& 
ji^J^^% fimilfcer pofit* jpfi L B 
< D C adimidia AB defricptar. 
Dicoparallelogramum A L ad dimidiam 
tpplicatumaiusefTcipfo AE. Cumenim 
iprQf.id.t EB ipfi LB fimilefit a crunt eirca eandem 
d»ametru,qu^ fit EB,perficiaturq; figura* 
Quia ergo LF ipfi LH gquale eft,quod & 
r \ • /FGipfiGHfitxqualis; FL,quamEK 
tyrop.far maiuserit:0$qualeeftautcm LFipfiDL: 
maius crgo eft D L quam E K, commune 
addatur K D; totum ergoAL totoAE ma- 
v ^ >ius eft. Quod oportuit dem o nftrarc. 

PropoCi8;ProbI.8/ * 

reffltiw 

^aqu4efaraUe^ 
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fitfimilu alteridata. Qportetauteda- 
tumrcBilineum> cuiaqualeapplican- 
dumeli ,maiu*noneJJeeo, quodaddi- 
midiamapplicatur,ftmiltbwexifteti- 
btt4dcfettibu6\&eoquodadimidia>& 
eo % cui oportetfmile dcficerc* 

H < x 0 T Cltre&adataAB; 

^3redHIineum da- 
tum,cuioporteat£- 
quale applicare , fit 
C,non maius exift Js 
eo quod addimidia 
applicatueft,fimili- 
libus exiftetibus de- 
iT-TMfcaib^.Cuiaa- 
IzQf temoportetfi- 
v deficere, 
fitD* Oportet 
ergo ad AB redilineo Csqua- 
Ie parallclogramum applicare 
_ deficies figura parallelograma 
fimilLipfiD.aBifeceturABin.E&Jdefcti a ^ #f# .r: 
batur fupEB ipfi D fimilcfimiliterq^pofi 
tu EBFG compteaturq; AGparallelogra 
murquod ipfi Caut ^qoale eft,aut mai 9 ob 
determinatione.Si £quale,fai£lu eft cpiube v 
baturjapplicatu cnim efi ad AB reftilineo 
C rquale panjlldogram m u AG deficjcos 

S ^ figura 




■ 



i 
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figura parallelogramma G13 firoili ipft D. 
Si vcro HE maius eft quam C; erit & GB 
maius,cum GB ipfi HE fit a:quale.Excef- 

KLM N,firoile fimiliterq; ppfitu ipfi D. 
Et cum D fimileftt ipfi G B, eri*&KM i- 
pfi GB fimile.fit Hnea KL ipfi GE;& LM 
ipfi GFhomologa;g,a ergoGB e.qualc eft 
ipfis C,&KM;eritGB;quaKM maius;erit 
. crgo & G E linea maior qua KL; &GF» 
W-*» • quaro IMJ Fiat ipfi KL atqualis GX;ipfi 
LM ipfaGO.compleaturq; parallelogra- 
mum XGOP, quod erit aequale; & fimile 
tf rtp.xi. 6 i p f, K M.(ed K M ipfi G B hmile eft ; • erit 
ifttfao. 4 ergo & Q P ipfi GB fimile:/furit ergoGP, 

GB circa eandem diatnetru , qug fit GPB. 
&defcribatur figura.Cum itaq;GB f qua- 
le fit ipfis C,KM,& G P i pfi K M;erit reii- 

%P rt h+ M t l uus gnomon ipfi C f qualis,£ cum- 
^ue O RJpfi XS fitzquale, fi commune 
h *x. t% pb addatur ; erit k totiim O B toti X B a?- 
\fro f .,M.t quaIe Ced x B ipfi T E eft i *quale,quod 

A E, E B fint xquales : eft ergo &T E ipfi 
OB arquale,fi commune X S addatur.erit 
totu TS gnomoni YOT aequale. Sed gno- 
k moo ipfi C oftenfus eft aequalis: k eft ergo 

** ,r * TSipfi C f quale. Ad datarn ergo ABdato 
re&ilineo C aequale parallelog ram um TS 
applicatum cftdeficiens figura PB fimiU 

■ ' ipfi 
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spfiD,cumPBipfiGPfimilcfit. Qupd 
oportuitfacere. 

Propofitio z^.Probl. 9. 
Ad datam rettam dato reSiilineo aqtnt- 
le parallelogrammum afplicare , exce- 
densfgura parallelogrammaji- , 

milt alteri ddtd. 

SIt d a TAre&aAB;&re&ilineuni 
. C, cui oporteat ad A B aequalcapplica- 




. \ 



a?3 J d 



co u n 



< ■ 



re , cui autem fimile eflfe debeat excedens * frtf. 10. u 
lxt D. 4 Bifecetur ABinE,# defcribaturq; b/**4|.#> 
fuperEBparaUeIogrammumfimile,fimi- . . > 
Iiterq;pofitumipOD; AequaleverSvtri*. vJ.\ -i 
queBF,&C& fimile ipfi Drfiat GH, e/m,*** 
quod ipfi F B fimile erit. Sit autem lafus 

S 5 KH 
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K H homologum iateri FL;KGipfiFE. 
Et cum G H maius fit qua F B, crit & K H 
maior,quam F L ; & K G quam F £ ; pro- 
d ucantur F L , F E , vt ipfis K H , K G as- 
quales fiant,in M&N, compleaturquc 
MN, quod ipfiG Hafquale&firaUedh 



, « - 




tfrtfjf.t. 

fed ipfi G H fimile cftEL;M crgo 8c 
M N ip.fi- E L fi m i le> * funt ergo drca ean- 
dem diametrum ,quzducatur, & fitF X, 

f**. t» coropleaturquc figura. QuiaergoGH 
tam ipfisEL,& Cquam tpfi MN arqualc 

. . eft;/erk&MNipfisEL&Carquale.C5- 
ra une E L tollatur ; & crit gnomon T * 

' ' qualis,|crit & A N ipfi N B iquale. hoc 
* xi s " cft^ipfiLO^commuocaddiiturEX^eritr 
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* 

quetotum AX,toti gnomoni TT*$qua- 

le : fcd gnomon ipfi C aequalis eft : erit cr*. 

go & A Xipfi C sequalc. Ad data ergo AB, 

datore&ilineo C aequale parailclogram-^ 

mum A X applicatum eft, exccdens figura ipnpat** 

parallelogt ama PO fimili ipfiD,* cum &E 

Lipfi OP fimile fit.Quod oportuit faccre, 

Propoficio 30.Probl. 10. 
Qatam reftam lineaw terminata ex- 
trema acmedia rationefecare. 

OPorteat data terminatam A B extre- 
ma ac media ratione fecare.* Defcri- *t n P*4* a 

batur fuper A Bqua-. _ 
dratuni BC,0appli- r 
ceturq; ad A C paral- 
lelogrammum C D, 
^quale quadrato BC> 
excedens figura A D 
fimili BC quadratot 
quaequadrarum errf. 
Et quia^CipfiCDx- 
quale cft,ficommune 
C E auferatur ; eric rc- 
liquum B F reliquo A D arquale , funt ve- 
ro & squiangula; f latera ergo ipforum cj>ropA4.& 
B F, A P rcciproca funt circayquale&an- 
gulos : eft ergo vt F E adED; ita AEad 

E B : & eft F E ipfi A C, hoc eft,ipfi A B 

scjua* 



A 







$0 





CB 
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aqualis : & E D ipfi A E ; quarc eftvtBA 
1m . ad AEjitaAE adEB: «Jroaior eftautem 
•W* 5 ABquamAE:maior 

ergo & A E quam 
E B : eft igitur re&a 
ABextreroa ac media 
ratione fe&ain E ; & 
maior portio eft A £. 
Qu 9 d oportuit face- 
re, 

Aliter. Oporteat re- 
Gtzxci A B extrema ac 
media ratione fecare : 
******* # fccetur A B in C; vt quod A B,B C con- 
tinetur,squale fi t ei quod ex A C quadra- 
to. Cum ergp quod A B, B C continetur 
acquale fit ci quod ex AC fit quadrato; 
fW7.'/eritvtABadACiita ACad CB. Eft 
crgo A B cx tr e m a ac m edia ratione fe&a. 
£|odoportuitfacere. ./ 

, * • » • 

" Propbfitio3i.Thcpr.2i. 

■ , ■ »i ■ 

kUtere rettum fubtendente tqualis ejl 
fguruqu&fiHnt h lateribus reftumco- 
fmentfb^tfimililnesy fimiliter^ 



u 



Vl . 




ertpti. 

• mm » 



f * 
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CI h trian gulum rc&angulum A B C rc- 
^ftum habens ingulum B A C. Dico, 
id quod Ht exB Casquale efle iliis, qu* fi- 

untexBA, 
ACfimili- 




bus fimiii- 
terque c!c- 
fcriptis.Du 
catur per- 
peiidicula- 
risAD>rfc-fl W f.*. 
runtq; tri- 

angula A B D, A D C a perpendicdlari fa- 
&a,& toti A B C,& intcr fe fimilia. Cum- 
qucABCABD fimiiiafint,eritvtCB 
ad B A , ita A B ad BD,I quando aute trcs b ctrol. j m 
funt proportionalcs , eft vt prima ad terti- t f0 t M > 
amjita qu*a prima defcribiturfiguraad 
figuram fimilcm a fecunda defcriptam. Vt 
crgo CB ad B D; ita efl figura exCBad fi- 
guram ex B A, fimilem fimiliterq; defcri- 
ptam. Eadem dc caufa,erit vt B C ad C D; 
ita figura cx BCad figuram cx C Ai £rgo 
( vtBCadBD,DQitafiguraex BCde- 
fcripta,ad figurasexB A, ACdefcriptas fi- 
miles,fimiliterq; pofitas: squalis cft aute 
B C ipfis B D , D C j crgo & figura exB C 
«qualis erit figuri? ex BA, A Cfimilibus* 

finu- 



» 
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' fimiliterq; dcfcriptis. In re&angulis efgft 
triangulis , &c. Quod oportuit dcmoa* 
c/r? ftrare. Aliter. i Cum fimiies figura? in dn* 
plaproportione fint fiomologorumlate- 
rura i habcbit figura ex B C ad figuram ex 

BAdupIam 
| proportio- 
nem eius 9 
i qua hibct 
iatusBCad 
B A. Ha- 
c betvcrb& 
quod exBC 
quadratu , 
ad quadratum ex B A diiplam proportio- 
ifrsf.Uif» ncm eius quam habet B C ad B A.d Vt er- 
go eft figura cx B C ad figuram exBAj ita 
cft quadratum ex B C ad quadratu ex AB. 
Eadem de caufa eft , vt figura ex B C ad fi- 
. guram ex C A ; ita quadratum ex B C ad 
quadratum ex C A. Eft crgo vt figurae* 
BCad figuras ex B A, A Q ita quadratum 
r$r6f4 7 .u cx BCadquadrataexB A, AC. Sed# qua- 
dtatumex BC eft aequale quadratis exB A, 
A C: Eft ergo & figura ex B C «qualisfi- 
J g ur *s ex B A, A Qfimilibus fimiiiter- 
> «iip Jefcriptis* Quod oportuit 

derooaftrajfi v* 

Propo- 



X I B t R Vh 15>7 

Propofitio 32. Theor, ti. 
Sidno triangula duo Uteraduobu* la- 
teribm proportionalia babcntia, ad v- 
numangulum*comfonantur y itavtl*~ 
tcra homologa fint faraffela , rclU • 
qualatctaindireftumtrunt 

conjlituta. 

Slnt triangula ABC, D C E habenti* 
duo Utcra BA, A C, duobus D C, D £ 

proportio 
nalia. Vt 
ABadAC; 
ita D C ad 
DE>fintq; 
tam A B » 
DCquant 

AC,DE paraliela, Dico CEipfiBCin dl- 
rcftum cfll.Cum enim in A B,D Cparal- _ 
lelas redU A C incidat , * erunt anguli al- 
terni B A C, ACD *quales.Eadem de cau- . 
fa & CDE, A C D aequales erunt : vndc Sc 
BAC,C D E xquales funt. Cuig turduo 
triangulaABC ,DCE vnum angulum qui 
eftad A, vniqui cft ad D a?qualem habe- 
ant, & circa aequales angulos latcra pro- 
portionalia,vt*BA ad AC,ita CD ad D E, V"M- « 
$quiangula cruuanguli igitur ABC>DC E 

squa- 



\ 
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$quales fun t ,0 ften fi autem funt & ACD* 
B A C arquales. totus ergo A C £ duobus 
ABCfB AC eftarqualis : communis A C B 
addatur,& crunt ACE, ACBxqualeshis, 
€f*f.s±i. B AC> ACBXBA: r fed hi tres duobus re- 
ftis funt arquales:ergo & ACE, ACB duo- 
bus rc&is gquales erunt. Ad pundfcum cr- 
go C re&ae AC duae fe&ac BC,CE non ad 
eafdem partes pofita?* angulos deinceps 
A C E, A C B duobus reftis arquales faci- 
un t ; in <fdire&am ergd cfl B C, ipfi C E. 
Si ergo duotriangula,&c* Q^pd oportuit 
dcmonftrare* 

P rop oficio $ 3 .Theor. 1 3 . 

In aqttalibus circulis anguU eande fro. 
portionem habent * quam ferifheria, 
quibm infiftunt >fiue dd centra, fiue ad 
, ferifheriaa conftitutt Mnftftant \ 
guin & feftores , quiffe ad 
centra conftituti. 

IN zquatibus circulis A B C, DEF ad ce- 
tra G, H conftituti fint anguli BGC, 
E H F ad periphcr ias B A C, E D F. Dico 
cfle.vt BC peripheria ad EF peripheriam; 
ita angulum B G Cj ad angulum E H F ;Sc 
BACad EDF; & infuper BGCfcSoread 
EHF fc^torem.Ponantur peripheria? B O 

«qua? 



\ 
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aequales quotcunquc deinceps C K , K L: 
peripheriae E F quoicunquearquales F M, 
M N,ducanturque G K,G L; H M, HN* . 
Cum crgo peripheria? CB,C K,KLgqua- 
les fint $ * erunt & anguli BGCCGK, tfrop.t7.3l 
KGL xquales > qtfam multi pleat crgo e(l 
peripheria B L peripherig BC, tam multi- 
plex eftangulus B G Languli BGC. Ea- 
. . dem de caufa quam multiplex eft periphe- 
ria N E peripheria: E F ; tam muhiplex eft 
angulus N H E anguli £ H F. Si igitur pe- 
ripheri* B L , E N * quales funt , erunt & 
anguli B G L , E H N gquales : Et fi peri- 
pheriaBL quam E N maioreft,crit&an- \ 
gulus B G L maior angulo EHN;et fi mi- 
nor, minor. Cum igitur quatuor fint ma- 

gnitudines,duae peripherix BC, EF,& 
<JuoanguliBGC,EHFjacceptfleq; fint 
peripheri* BC & anguli B GC xque mul- 
tipliccsperipheriaBL,&aneuIu^BGL* 
Peripheriae vero E F & anguli E H F peri- 
pheria E N & angulus £ HN , demon- 
" / T ftra, 

I 
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ftratumquefic fi periphcria BLmaiorfit 
peripheriaENj&angulum BGLangu- 
loEHN maiorem efle ; & fi sequalis*- 
\>dif. 5. 5. qualem ; fi minor,minorem : b Eft ergo vt 
B C peripheria ad periphcriam EF;itaan- 
' gulus B G C ad angulum E H F. Sed vt 
B G C ad E H F ; f ita eft B A C angutus 
ad £ D F angulum , vterque enim vtriuf- 
que duplus eft : crgo vt B C ad E F ; ita eft 
BQCadEHF;&BACadEDF. In*. 
qualibusergo circulis,&c. Quodopor- 
tuitdemonftrare. 



1 





35: p if>rq 

Dico praeterea,vt eft BC peripheria ad Et 5 

feriphcriam ; ita efle G B C fc&orem ad 
I F E fe&orem. Ducantur B C, C K ; ac- 
cipianturq; periphmarunft>j5C/CK pun- 
fta X,0,& ducan tur B X, X C, C O, O K. 
\Cumergodu«BG B GC,duabusCG*GK 
squales fint,angulofque arquales conti- i 
dfry.f.t. neant^erunt &hafos B C, CKaequales: 
",igitur& triariguIaBGCfGCKarqualia 
crunt; cumquc pcripheri* BC* C&frns 
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sequales, erit & reliqua B A C peripheria 
reliquae CAK aequalis; c ergo & angulus epry.17.3l 
B X C angulo COK a?qualiserit,/por- fJef.n.?, 
tiones ergo B X C,C O K fimiles fuht , & 
fui1tfupera?qualibus re&isBC,CK:£cir- gpty***-] 
culorum autem portioncs fuper sequali- 
bus re&is conftituta?, sequales funt : por- 
tionesigiturBXC, COK arquales funt. 
Sun t vero & triangula BGCGCK^- 
qualia ; totus ergo fe&or BGC toti GKC 
eftxqualis. Eadcm de caufa, eruntfefto- 1 
res G K L , G K C ^qualcs : tres igitur fe- 
ftores B^CCGK,GLK zquales fun t. 
eadem de caufa,crunt & trcs HEF, HFM, 
HMN sequates. quam multiplex erge eft 
peripheriaBLperiphcriaCB, tammul- 
tiplex eft fcftor G I i L feftoris GBC. Ea- 
dem dc caufa quam multiplcx eft periphe- 
riaEN pcripheriae E F,tam multiplexeft 
feflor HEN fe&oris H E F. Si ergo^e- 
riphetia BL maior cft pcripheria £ N, * 
erit & fc&orBG L maior fe&ore EHN; 
Et li aequalis, aequalis & fi mincr, mi- 
nor. Cum igitur quatupr fint magnitu- 
dines,dusr periphcrise B C, EF, & duo 
fc&ores G B C , EHF; acceptJ?que 
fint peripheriae BC, & fe<Storis GBC 
asque mukiplices BLpcripheria, & G B L 
fe&or. Peripheriae vcro EF, & fe&oris 
? : T 3 HEF, , 
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HEF,peripheria EN,& fedor HEN } de- 
monftratumq; fit fi B L maior fit quiEN; 
& fe&orem BGLmaiorem e(Te fedore 
EHN;& fi arqualis,aequalem;fi minor mi- 
s.def.t.i. norcm. g erit vt periphcria B C ad EF pe- 
* ' r ipheriam;itaGBCfeaoradHEFfeao- 
rem. Manifeftii ergo eft, effe, vt eft feftor 
ad fe&orem, ita angulum ad angulum. 

Ex libro ij. Euclidis. 

Propoficio?. , 

, Si UterA hexagoni & decagoni eidem 
circulo injcriptacoponantur , erit tota 
copofitaproport/onaliterfecJa. 



i. 



S 




Int in ctrculo DCBJateraBC dccago- 
ni> AC hexagoni in dire#u pofita. Di- 
a cototaABinCpropor- ( 

,~ tionaiiter elTe fe&a , ma- 
ioremq; portioncm elTc ■ 
AG Sumpto enimcen- 
IJtroE. iungantur reftac 
'EB,EC,EA f ^pducatur- 
que E B in D. Quia igi- | 
turBC latus eft decagoni 
quilateri,erit peripheria BGDquintupla 
periphcrias CB: igitur C D quadrupla erit 

• duf- 
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eiufdcmCB.Vt a vero peripheriaCD a4 a P ro P . } t.t 
periphcriam C Bjita eft angulus C E D ad 
angulum CEB:QtiadrupUiseftergoan- 
gulus CED anguli BEC. Et quia b angu- m . j. u 
lus E B C arqualis eft anguio B C E , erit 
rangulus DEC duplus anguli ECB,cum - c P ro P .}o.j. 
que E C recte C A fit arqualis ( vtraque 
enim eft aequalis lateri hexagoni circulo 
BCD infcripti>/erit& angulus CEA an- i P r op .t.u 
gulo EACa?qualis:* duplusergoeftan- epro P .jt.u 
gulus BCE anguli CAE; fed anguli BCE 
duplus oftenfus eft angulus CED: qua- 
druplusigitur eft angulus C E D angult 

CAE.oftenfuseftautem&angulusC£D , 
quadruplus anguli C E B : afquales ergo 
funtanguliCAE, BEC.Triangulorum 
autem ABE, ECB angulus EBC eft com- 
munis ; f erit ergo & reliqu us AEB. reli- f pnp , tr 
quo ECB «qualis.Quare triangula ABE, 
CBEfunt^quiangula:^ eftergovt AB gP ro M .,; 
adEB: «taEB adCB. EftveroBEipfi 
AC a?qualis:igitur eft vt AB ad AGita AC 
ad C B : Maior autem eftAB, quam A C: 
Aigitur& ACquam CB.Quocirca AB in. IWf/ 
C fe&A eft pr oportionaliter , & poruo 
roaior eft AC.Qnod demon- 
ftrarc oportuit. 




Pro- 



■ 
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+ V-**\ Propofitioio. 

, p circulp pentagonum aquilaterum 

, , ^ . , infcrifaturJdtwpeniagonipoterit i & 

Utm kexagoni, &laim decagoni,ei- 
dewcirculoinfcriptoruv*. 

v K CStocircul» 

Bj^j^. -^abcde, 

cui pentago- 
ncmjqUilate- 
* rumABCDE 




infcribat, 
cb latus p€ta- 
goni pofle & 
-^, hcxagoni, 8? 
; ; . decagoni Iat 
adcmcirculoinf<;riptoru.Acceptoenini I 
v • V> ccnrro F dlicatur A FG,FB,& exFatf A B 

pcrpcndicularis Fr,'quj producaturin 
V^" iuhgantui cjue A H,HB, rurfus<|; al? F ad 
iAflagatui perpendicularisFL^qiiarinK 
x |)rdducatur,iung3tura; H M. Et qu/lpe- 
i. riihcria A KCG a?qua!is cft perrpheria? 
tf>$*}!} AEDG,* quarG AKC frquaTjf . eft AED: 
cft igttur & rcliqua C G , rciiquae D G a?- 
quahs^EftaurettiCDpcnt^goni;CGer-' 1 
t.jr . eQDccagoni^rit^Etquia AF^FBi^qua^ 
cprop.}.;, Iesfunt,&:pei^efedicularisFI : rentangu- , 
iftof. iVVjus A F S Hl EB «qitalis^ idcoq; 

C6 
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&pcripheria A H pcripheriae HB.qmr? 
periphsria A B diipla cnt peripheri# HBc 
igitur A H latus e(t deca^oni. Eadcm ra- 
tione AHperiphtfriaiphus AKduplaeft. 
Qa^ia ctgo periphsria A B p^riphcri» HB 
dviplaeft; peripheria- vcroCD periphe- 
rix AB aequali$;crit & CQ pcriphcria du- 
pla pcriphcri* H B. Eft vero & C D peri- 

phcria dupla pcripheria? C pcriphcriff 
ergo CG,BH sequalcs funt; u d BH ipfius 
M Kdupla cft, quod & A RJgitur $ C G 
ipfiusHKeftdupla. Eft aotcm pcripheria 
CB pcriphcriar A B a^qualiscergo tota BG 

pcripheriajpcriphrTia BKduplacfi^.vn- cfrof.j^ 
de & angulus G F B, anguli B F K dupjiis 

erir.Eft/vero&angul* GFBduplusiariv f>rd/.j M / 
guh FAB,&:^funtFAB,Ai3FxquaIcs:tft g?">r/./. 
h igitur & B F xM angulus,angulr> FAB x k«x*7.u 
qualis.TrianguIoi um autrfn AFB, BFM 
commuivs dftngul^s ABF; erit fg\tUr & 
reliquus AFBn licjnoBMF ^uaiis.Qua- 
rc triangirla ABF ,BFMTunt ^uiartguia. 
i Ergo eft vt A B ad'B F ; ita f BadBMi 
^rcftangul ucrgorc^i&AB.BMconjrcnr k/**jM7-«! 
tumacqualecftquadraroipfiusFB.R itffes \p'*M*S\ 
l quoniaALJ.H ^qua!t sfar,t;-conTuni5?, 
& ad angulos rcdfcarXM;»» aut^^h.ifcs mf70 ^ $ 
HM,MA cquales.»Vnde ^ohguK LI l M, - u fa $. ' u 
LAMa?qualcs cruut;fcd* auguiusLAAi, ofrof % i?$ 
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angulo H B M eft aequaiis : erunt igitur & 
L H M,H BM arqualcs,& eft duorum tri- 
angulorum BAH, H A Mangulus BAM 
^ communis: eritigitur&reliquus AHB 
. reliquo HM A aequalis. Triangulaigitur 
AHB,H AMfunta?quiangula./>Quare 
FW,M eft,vtBAad AH;ita AHad AM.R.c<3an- 
q ^ >I7 ^ gulutn crgo^reftis AB,AMcontentum, * 
£qualecftquadratorc£te AH .Often- 
fum eft autem &r^ftangulumrcft3rum 
r prop.u*. A B, B M sequale cfle quadrato rc&x BF; 

ergo re&angulum linearum AB, BM, ' 
cum re&angulolincarum AB,AM(>qug. 
• ' - funtfqualiaquidratototi 9 AB)eftarqua- 
lequadrjrtis ipfarum BF, AH;& eft ABla- 
tus pentagoni j F B hexagoni ; A H deca- 
goni:igitur latus pentagoni potcft & latus | 
Ucxagoni,&latusdccagonieidemcircufo i 
infcrip torum,quod eratd^monftranducn 

ERRATA. ' ' 
Psgl4&.i3.GFJ.pF l p.2oS>. /. EG>GF y l.ED,DF. 

i.ACDBf.j8jnfy.pon*turinterI{ i Llit.M.p.6i % 
i*figi*ttrD>Epon*t*rL>p.6iSrS>lt.l.DO.p.7S* 
. tnfigJmterD&F > foneM.p.tou<o^.l.CEF.fai^. 
^J.cadat&fit.p.x^i.^.sJ.Gji.p^E^Sf.iJ.Q*^ s 

p.ip2%$.Wt.l.Cf.*e8.9yjJMP.paf4.i»^^ | 
pro CponeGf.tfii.&ij) i.infig.dttB litgt+Viltd 
■ l»*ft£nomon JitU&srfi$cite mttkigtt^dttB q»°jr 
. Itterl O initf M Xponends. f> j Qfyfofc 

Stfrtc'4 
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